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PARS SECVNDA, 

IN QVA EXAMEN INSTITVITVR 
Girculi Quadraturas quam R. P. Greg. 

A SANCTO VlNCENTlO 

Expofuit. 
LIBER PRIMVS. 

RATIONVM ACCVRATA 

TR. ACTATIO. 



PROP. I. DEFINIT. 
Ratio eft duarum magnicudinum eiufdem 
Ka? Uma qU ^ dam fecundum quatitatem 

T a Euclides Iib. 5 . definit.3. Rationem de- 
nnit.quam eius Commetatorcsfuse,vtma- 
teriz : exigit grauitas , exponunt : & varias 
eius diuifiones inftituunt.Quibus omnibus 
rniliis,cumobuiafint. Vnum moneo , quod fepius 

A h occurric: 




t ¥ A t ~S 1 1. 

occurnt: nempe ,illameduabus quantitatibus , inter 
quas ratio diciturintercedere,vocariTerminum Ante- 
cedentem,qu£adalterarn refertur.hanc vero adquam 
refertur prior 3 dici Terminum Confequentem. 

PR O P. II. DEFINITIO, 

Singularis cuiufuis Rationis denominator eft 
ratio fimilis terminis conftans in ea Rationis 
fpecie,notifllmis. 

e xp o s i?io. 

Magnum eft,vbide Rationibus agitur ad eas per- 
tinentium denominatorummomentum : vt paulo ac- 
curatioris de iis tradationis minime nos ta:dere debeat: 
cum praefertim eorum mentio frequentiflima impo- 
fterumfuturafit :vixque alius prxter hunc Geome- 
tram clariflimum occurrat , qui caput iftud pra ca^teris 
in Geometria celebre vel attigerit,vcl ad rem mentem- 
quemeam fatis apte tradiderit.Itaque 

Cum duo fint Quantitatis diuerfa genera , conti- 
nu# fcilicet Sc difcretx : cuius vtriufque Quantitates 
inter fe comparatx Rationem generareapt^ fint ; ma- 
gnum tamen eft,vt ex dicendis patebit, inter vtraf- 
que difcrimen quoad euidentiam & faciliorem cogni- 
tionem. Hic enim ,quemadmodum '& alias femper, 
difcreta Quantitas prae continualonge fe notiorem &: 
apettiorem prcebet qtioad nos >quamuis quoad fe pari 
fere gradu incedant ambx. Quare c re maximc futu- 
rumeftifi prius,qux ad Denominatores Rationum 

quawti 



LIB. I. De Ratiombtu. 3 
quantitatis difcretae pcrtinent , expofuero : eaque de- 
inceps ad continuam quantitatem applicauero. 

P A R S P R I M A: 

T>enominatores difcreta Quantitati*. 

Vtres totatracleturp!anius:exempIum propono, 
quod verfemus. Conferatur numerus A ad numerum 
B.-quisRationis huius, Antecedentis A ad Confe- 
quentem B futurus efl: denominator ? Refpondeo eum 
efle Rationem quamdam fimilem Rationi A B , fiue 
eiufdem fpeciei cum Ratione A B ; qua: omnium Ra- 

1 tionum fimiiium Rationi A B, 

A 45 c 5 1 fiue omnium Rationum illius 
B 9 D 1 \ (pecici notiflima per fe fit , vt 
' habet allata Propofitio. Quod 
/1 iamquarraturqusenam fitilla Ratio,& quomodo 
determinetur.Refpondeoiam aliudaliquid quseri pra> 
ter definitionis fenfum , qux terminorum expofitione 
fola contenta eft , eamque quaeftionem Theoremate 
aut etiam Problemate foluendam efle :eam tamen ad- 
hunclocum maxime pertinere: nec pofle definitio- 
nem allatam clare percipi , nifi accedat eius folutio; 
quam propterea nunc profequor. &c 

Affero primo nouffimam illatn Rationew , qu* fit deno- 
minator Rationis A B \ eam effe y qu* (imilis cumfit Ratio- 
m A B, ~unitatem hahet fro termino Confequevte >qualis efi 
infihemateT{atio CD. Aflertionis ratio clara eft. Cum 
enim (quodnemo non admittet) quomaior eftnume- 
rusjfiueex pluribus vnitatibus compofitis coalefcir, 

A 3 eo 
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4^ v P A K S II. 

eo a:grius concipiatur , mentcm fcilicet maiori illa 
multitudine obruente ; eo autem facilius , qu6 paucio- 
ribusconftat vnitatibus:quis eo numero notior po- 
teft exhiberi , quem fola componit vnitas. Accedit 
quod ipfa fitomnium numerorum radix , & eJemen- 
tumin quodrefoluantur omnes;ipfa veio in nullum 
aliud fimplicius diffblui queat : adeo vt fixa & immu- 
tata femper fit non in vnius tantum fpeciei Ratione 
fcdinomnibusjatque ita Rationum menfura fit ab 
Antecedente Rationum fingularum dererminata ad 
talem vel talem Rationis fpeciem:qua qua? vniuerfalior 
Rationum menfura dari poflic ? Tertio nec fui ipfius 
multiplicatione , vel in fe , vel in alium numerum, vel 
fe, velaJium numerum auget: nec diuifionefui ipfius 
vel alterius numeri , per fe ipfam, minuit. Sit etianri cu- 
iufuis fpeciei numerusjeritplanus,erit fblicus, eritra- 
dix tam plani , quatn folidi abfque omni fui mutatio- 
ne : qua: fixa &: ftata habitudo in-omnibus; maxime 
propria eft conditio mcfurx ac determinationis Ratio- 
num fingularum ,quanatus eft fungi earum proprius 
denominator. Atque lia* omnesaffecliones Rationis 
illius , cuius Confequens eft vnitas , non tantum con- 
uenitRationibus maioris inarqualitatis ; fedetiam Ra- 
tionibus quibufcumque inarqualitatis minoris. Imo 
etiam Rationibus irrationalibus ; quarum fcilicet ter- 
minifuntirra tionales. Quod excmplis iuuerit illuftra- 
re. Vis denominatorem Rationis 
minoris ina-qualitatis terminorum 
E,F,Antecedentis fcilicet 3 ad Con- 

fequentem 




. LIB. I. T>e \ationibus~, , 
fequentem ,5. hoc eft, Rationem fimilem Rationi 
• cuius Confequens fit vnitas ? hanc exhibco 
~ vel j in Wniml» ) G -f ad H. 1. Quo dcnomi- 
natore oftenditur Ratio E F elTe fubquintupla , qucm- 
admodum Amcccdcns G eft fubquintuplus Confe- 
quentis H , qui eft vnitas. Pari modo Proponitur irra- 
tionahsRatio Antecedentis E T 1 o. ad T 3 Confe- 
quentcm : Deno minator.qui eft Ratio fimilis Rationi 

EF, & cuius Confequens fir 
vnitasjeritG H:quo deciaratur 
itafehabere AntecedentemE 
ad Confequente ¥s vtfe habet 
Antecedens G ~ndi Confequentem.Quod verum ex 
copatet:quodidenumerus nafcatur ex multiplicatione 
primi E in quartu H } & fecudi F in tertium G.Atque ita 
in csteris omnibus Rationibus fieri ccnfendum eft. 

Ajjero Jecttndo exprimi nonfolere , nec opus ejje , epnitw* 
ttm illam : qttx indenominatoribus ejl Confequens. Vcrbi 
gratia. Denominator Rationis A B , eft C 5 ad D 1. 

Dico Confequentem D reticeri 
pofle commode, & ita fieri folcre 
Cum enim C fit numerus atque 
aded ex vnitatibus tot vel tot com 






45 C 5 


11 


9 D. u 



»uww v*. » inirtuuuj iui vci COt COm- 

pofitus > quarum multitudinem ipfe numcrus defignat, 
hoc eft , vnitas numerum ilJum per ipfum numerum 
metitur fatis indicat perfe ,quam habeat habitudinem 
ad vnitatem > etfi vnitas non exprimatur ; ita vt termi- 
nus Cabfolutus & minime ad vllum Confequentem 
relatus yideatur quanquam reueraabfolutus non fitre 



attentius 



6 PARS II. 

attentius perpensa , diceturque Ratio A B , quintupla, 
aDenominatorc C 5 quafi abfolute fumpto. Nec ..ii- 
fpar elt ratio; quandoRatio eft minoris inrcualitatis, 
atque adeo Antecedens denominatoris , minor eft 
Confequente > qui eft vnitas. Imo nec in irrationah- 
bus vllum difcrimen reperire eft. Quare in vniuerfum 
vera eftaflertio. 

Ajjero tertw. Denominatorem Rationis ahcuiusnon ma- 
lefcpuis dici Rationis quantitatcm. Oftendit enim quan- 
tafitRatio Antccedentis ad Confequentem collati. 
Quae Ratio fiue habitudo , ens eft relatiuum fulci- 
pieus maius & minus •, provt eius fundamentum^quod 
eft quantunijmaius velminus fufcipit : & reuera,cum> 
vt didhim eft ; denominator fit Ratio fimilis>fiue aequa- 
lis Rationi, quam denominat,efto apertior fit, & eui- 
dentior , optime dici poteft Rationis denominatse 
quantitas 5 cum eadem fit etiam quantitasRationis, 
quam continet denominator. 

Ajfero quarto. Ratio y quam continet denominator , alio 
<-vlteriori denominatore caret ; fed ftbi ipji denominator 
eftffi menfura. Ratiopatet exfuperioribus,denomina- 
tor enim debet e(Te Ratio omnium Rationum eiuf- 
demfpeciei notiftima , pauciflimis terminis conftans* 
&c. Qjj# in eadem Rationis fpecie vnicaeft,pnetcrea 
fi denominatoris denominator daretur j eodem iurc 
tertius huius fecundi dari deberet denominator, 

Affero quinto. Si denommatorRationisaXxcuius ducatur 
m exm Confequentem , producitur Rationis Antecedensl 
Hoc eft principium quartum a Geometra ftatutum 

lib.8. 



... r 1 1 B. 1. T>e Rationibiu. - 

hb.S. quod tamen medionon carct ,quo dcmonftre- 
tunatquca dco minime per ienotum videatur. Ira 
I A 8 C i | er g° dembnftrabitur fit Rationis 
[ B 4 D i I AB D cnominatorCD.Itafehabcc 

; — 1 c ^D,vtAadB.Ergo Cmultipli- 

cansB eundem numcrum producic, quem producic 
D multiplicans A. Sed D multiplicans A producit A 
(eft enim D vnitas.)Ergo etiam Denominator Qeciam 
h ablolutus cenfeatur ) multiplicans Confequcntcm 
B, producit Antccedentcm A. 

«Affero fexto. St Antecedens A diuidatur per Ccnfiquen- 
tem B 3 produciD;nominatorem C.Patet ex aflcrtionepra:- 
ccdente:quod enim componit muItiplicacio,idem 
refoluit diuifio. Atqne hinc patet non mate abaliqui. 
busDenominatoremdefiniriper hanc proprietatem 
vt Denominator fit produclus,numerus ex diuifo An- 
tecedente Rationis per eius Confequentcm. 

PARS SECVNDA. 
Denominatores continm quantitatis. 

Ajjeroprimo. Vtin dtfcretaquantitate , ita etiam in con- 
tinuadari Denominatorem Rationis cuiuflibet folitarie @r 
abfqueomnirelatione adaliam Rationem fumpta.Non abs 
re hic primum quasro an detur in hoc genere quanti- 
tatis,Rationis vnius fingularis proprius Denominator. 
Cum id fummus Geometra nofter aperte ncgetlib.8. 
Defin.i. Vbi femel atque iterum ait. Si Raito.quxia nitm 
meris exprimi nequeat ,folitarie fumatur Denominatorem 

3 eiut 
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8 T ^ R S IL 

etuj Gtometrice exhiheri non poffe. Jguis ertim nonh<zreat> 
mquit,(g^ meriio percellatur y /iab eo poHuLtur Dennmina- 
torRattonis AadB. Et Rationem affert : quia nulla li- 
nea,ve 4 bi gratia , E habet quidquam peculiare plus 
quam alia quxlibet quo poiht ex- 
piicarc habitudinem Antecedentis 
A ad Confequentem B. Atqueita 
alia atque alia foret Ratio A B,pro- 
vt alia: atquealiae lineae inDenomi- 
natoremillius affumerentur. 

Jzhind fi ( eius funt verba ) h\n& datct fuerintRationes^ 
rvtABffi CD y a/fignari poterunt fmgularum Denomma- 
toresE&F j qui demonftrent , qualis inter Rationes ipfas 
proportio mterccdat. Habes tanti Gcometrae fentetiam 3 
a qua me a?gre quide auellunt, auellunt tamen morae- 
ti maximi Rationes; quibus Affertionis meas veritas 
ftabilitur.Nam primo. Cum in Ratione fingulariduo- 
rum terminorum difcretx Quantitatis s nemine difcre- 
pante , exhiberi pofln Denominator : quid affertur di- 
fcriminis , quod in continua aliter fentire compellat? 
Deinde cum ipfe Geometra citato loco , etiam in con- 
tinua,curri termini Rationis fingularis Arithmetice 
exprimi poffunt,Denominatorcs agnofcat : Cur inre- 
liquis eiufdcm naturx terminis , licet fint incommen- 
fuiabiles , idem non admittatur. Quid fi attendatur, 
quodfuperius oftendi Affcrt.i. Rationes irrationales 
difcrctae quantitatis ( quibus quxlibet Rationes irra- 
tionales quantitatis contiiwae exprimi poffunt) pro- 
prioDenominatorc gaudere ? nuncjuid eodem iurc 

priuari 



LIB. I. De Ritionihus. 9 
priuaripoflunt? Denique hoc ipfum non obfcure ex 
Euclidje Iib. 6. Def. 5. eiufque Interpretibus omnibus 
colligirur. Vbicompofitionem Rationis definiensait 
Rationem ex ratiombus componi :cum Rationum Jzh*anti~ 
tates infe duSl& aliquam ejftcermt Rationem. Vbi per 
Rationum Quantitates, voluntomnesabeo intelligi, 
Rationum Denominator.es. Nec dubium , quin de 
Continua quantitate eam compofitionem intellicrac, 
cumtotushic liberfextus, quem aufpicatur, ad id ge* 
nus quantitatis pertineat. Ncque , opinor, cenLbit 
quifpiam , Rationumcomponentium, verbigratia,in 
fuperiori fchemate , Rationum A B , CD , quantita- 
tes fiue Denominatores efle E Sc F,vt[cxpofuit Geome- 
tra : qui iti fe dudti Rationem generent compofitam 
cx Rationibus AB &c CD. Nam compofita Ratio 
duobus terminis conftaredebet Antecedente& Con- 
fequente: At quantitates E & F in fe du&x vnicum ab- 
folutum terminum producunt ,re&angulum fcilicet 
vnicumabfque omni alio termino ad quem referatur, 
& cum quo Rationem aliquam conftituat. Denique 
hxc Aflertio mea ex eo etiam confirmabitur ; cum 
oftendam quifnam fit Rationis cuiuflibet Deno- 
minator. 

Affero fecundo Rationum AB CD >fuperiom fche- 
matis , Denominatores E ^ F , dici nullo modo poffe. 
Nam CiRatioE F exprimat Froportionem^ vt ait Author, 
Rationis AB^ad %ationem CD , hoc eft , fit verus & 
proprius DenominatorproportionisRationum A B &c 
C D : quomodo quantitas E vt dicatur Denominator 

B \ Rationis 



ro TARS II. 

Rationis A B, exprimit habitudinem termini A ad ter- 
minum B vel quantitas F, termini C ad terminum 
D. Longe enim alia cft habitudo Rationum AB,CD 
inter fe, quam exprimitRatio E F,ab habitudine tcr- 
mini A ad tcrminum B ; vel termini C ad terminum 
D. Quod vnico Argumento euidenter cxpono. Sint 
Rationes AB & C D fimiles in quauis fpecie Rationis, 
vt dupLx. erunt E & F arquales.vt fcilicct Ratione 
EF oftendatur Proportio Rationum A B , C D fimi- 
liumfiue xqualium : &: diceturE exmente Geometrx 
Denominator Rationis A B duplx : ficut F duplx Ra- 
tionis C D. At vero fi fupponantur iteriim A ad B , £>: 
Cad C Rationemhaberequadruplanv.eruntpeiinde, 
Vt ante , E £c F arquales , eo quod oftendant Rationes 
AB,CD a:quales , nempe quadrupl&\ Ergo rurfus 
tam Eqiiam F ,qux erant Rationis AB, &: Rationis 
CD duplarum Denominatores. Sunt etiam fine vlla 
mutatione Denominatores Rationum quadruplarum; 
& aliarum omnium fimilium. Chiod longe abeft 
ab officioDenominatoris : qui fingulis Rationibus,fin- 
gularis &: proprius &abomni aliodiuerfus aflignatur. 
Vndepatet Rationes AB ; CDautcarere omni Deno- 
minatore , aut alium fingulis aflignandum efle 3 quam 
E & F ; aut ccrtc hos impropric & contra Denomina- 
toris notionem & officium Rationibus iliis appli- 
cari. 

Jjpro tertio. 9 C*iufuu Rationis fingularu ^ folttarie 
ftmpLt <vcrum & proprium dart Denommatorcm \ cumqnc 
in ommbits guantiutu fteaebui corporcjHperfiac^ lined, 



LIB.L T>e %aiionibtu. 1 1 

ejfe Rationem denominau Rationi fimhm duahus n£lu B- 
neis exprejfam. Nam Denominator deber quoad fe no- 
tiflimusefle, atqueadeo fimpliciflimus. Ergo in priuu 
fpecie Quantitatis , linea fcilicet qua: vnica dimenfio- 
neconftat,conftituenduseft. Quis enim nonvideat 
fpeciem fecundam Quantitatis , fuperficiem fcilicet, 
minus efle perfe notam, & difficilius obferuari Ratio- 
neminterduas fuperficies ob duplicem illam dimen- 
fionem ,longitudinem nimirum ac latitudinem , qui- 
bus omnis fuperficies conftat, & magis compofitaac 
implicata efficitur. Multo minus ad hoc munusapta 
eft tertia quantitatis fpecies,ob triplicem; quam inuol- 
uit dimenfionem. Deinde cum ca fit Rationum pro- 
prietas , vt bina; vel plures Rationes Rationis aliquam 
compofitionem efficere nata; fint •, qua? compofitio 
peragitur du&is inter fe Rationum Denominatoribus, 
fiue Quantitatibus , vt Definit.5. lib.6. docet Eucl. qua- 
nam ratione, fi Denominatores forent fuperficies , ab- 
folui poflet illa multiplicatio? quamam noua fpecies 
quantitatis ex ea multiplicatione oriretur ? fi enim fu- 
perficies inlineam ducatur , corpus gignitur , hoc eft, 
vltima & maxime compofita fpecies quantitatis. At 
fuperficies in fuperficiem , &. multo minus corpus in 
corpus duci nullatenus concipi pofiit, nec huiufmodi 
mukiplicationis quifquam meminit aliquando. Quare 
certumefto,omnes omnium RationumDenominato- 
res ad primam fpeciem quantitatis pertinere : & qui- 
dem ita , vt non qua:libet linea? eo munere fungi aptae 
fint } fed,vt fert Aflertio mea,linea: tantumre&a: illud 

B 3 fibi 



T A R S 11. 
fibi vindicent, vt pote fimpliciffim#,notiffimce , regu- 
hn&mx. 

Dixi prarterea duas illas lineas re&as, quarum 
Racio eft Denominator Rationis alicuius ; debere 
vtrafque exprimi. In hoc enim differt quantitas con- 
tinua a difcreta: fiquidem in difcreta Confequens 
eft femper vnitas, id eft , certa & determinata pars 
Antecedentis,abipfo Antecedente connotata, vc 
fupra docui. At in continua quantitate , cum dmifi- 
bilis fitin infinitum , nullaque parte prima & ele- 
mentariconftec,in quam vltimo refoluacur.non po- 
teft denominator conftitui ,nifi Confequens, alio- 
qui incertus futurus , exprimatur. Nec mirum fi hsec 
differentiainter concinuam &: difcretam Quantita- 
tem minus accurate obferuata , minufque caute per- 
penfa connotatio illa Dcnominatoris cuiuilibet ad 
vnitatem, quam in difcreta quantitatequilibet De- 
nominacor mcludit ; peritiflimo cuique Geometras 
negotium creare,eumque percellere queat:dum De- 
nominatorem Rationum difcreta? quantitatis , vni- 
cum numerumabfolutumcenfebit;& in eum mo- 
dumccfebitetiam DenominatoremRationum con- 
tinuxquantitatisvnica linea conftare deberc-.qux 
inepta plane eft Denominatoris officio fun^endi. 
adeo vt maluent do&iflimus Geometra, fra fentiens; 
negarevnius Rationis folitaric fumpta; Denomina- 
torem dari j quam talem admittere , qui vnica abfo- 
luta linca dcfignaretur. 

Jjjero yuarto liutioncm intcr duat rettaj lineas>non 

alio 



De Rationibto. 13 
alio Denominatore explicari pojfe , fed ftbi T^aiionem il/am $ 
Denominatorem effe. Similis eft tuec Aflcrtio Aflertioni 
quartae (uperioris ad difcretam quantitatem perti- 
nentis. In eo tamen hxc ab iila diflfert: quod in hac 
dua? quaelibet lineseredht Rationem conftituentes, 
aliaRatione fimili non egeant \ qua^Denominatoris 
officio fungatur; qusecunquc tandcm lineas Ratio- 
nem conftituantrin illa vero Ratio quaelibet duorum 
numerorujcuiusConfcquens non fit vnitas,Denomi- 
natoremfortitunfimilem fcilicet aliam Rationemad 
cos terminos dedudtam , vt Confequens fit vnitas,vt 
fupenus priori parte explicatum eft. Diuerfitatis hu- 
ius caufa oritur ex diuersa quantitatis difcretae & 
continuae natura.Numen enim alij aliis explicatiores 
& notiores dantur provt alij aliis maiori vnitatum 
multitudine conftant, omniumque notiflimus,eft 
vnitas quam , quseRatio pro Confequente obtinue- 
rit jomniumRationum fimilium notiflima eft, eo- 
que nomine, omnium Denominator. At vero Ratio- 
nes omnes fimiles duarum linearum , arque notae ex- 
hibentur j necvnaabalia difFert •> nifi ratione maio- 
ris aut minoris quantitatis terminorum : nec vna ali- 
qua Ratio exhiberi poteft omniura vltima^quamfi- 
bireliqu^ fimilesinDenominatoremaflumant.Quo 
fit, vt fingutaRationes alio Denominatore a fe di- 
uerfo careant, quemadmodum in difcreta quantita- 
te vltima llla Ratio,cuius Confequens eft vnitas,om- 
ni alio pr^terfe,Denominatore carct. 

Scbotiuw.. 
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Scho/ium. 



Hicobiter iuuecit obferuarc fenfum definitionis 
illius ^.Libri fexci Euclidis ex didis apertifTtmum fieri; 
& quomodo cumipfoapprime concordet Incerpre- 
tum fenccntia. Affcrit Eucl. def. citaca^Racionem di- 
ci ex Rationibus componi: cum Ricionum quanci- 
tates tnter fe multiplicatx* aliquam effecerint Ratio- 
nem. Vbiper Rationum Quancitates , inceliigi vo* 
lunt Interpretes Rationum Denominacores. Ac , Ci 
mens Euclidis accencius pcrpendacur s nihil aliud ab 
co intelligi colligecur, per Rationum Quanritatcs, 
quam ipfafmet Quancitates Raciones illas confti- 
tuentes, Atcendacur entm Propoficio 13. lib.6. vbi 
afTericur yEquiangulorum Parallelogrammorum in- 
tcr fe Rationem habere eam,qux ex lacenbus com- 
ponicur. Cui perfimilis eft Propoficio 5. lib. S. ad di- 
fctecam Quantitatempertinens. Sic enim habetur. 
Plani numeri Racionem incer fe habcnt ex Iaceribus 
compofitam. Ica vt Euclidcs hocin vtroque loco 
ipfafmet quantitates Rationem conftituentes y non 
aiias eorum locofubftitutas,feu Denominatores, in- 
terfe mulciplicari velic ad Rationem componen- 
dam. OpcimeramcnEucIidismenciconfencic Inter- 
prctutn expoficio,fi qua: hic dc Denominatoribus 
cxpofui , atccndantur > oftendi enim proxima Aficr- 
tione quartain continua quantitate, ipfas quanti- 
tatcsRationum, carum Denominatores dici debcrc. 
Priore vero partt expofitionis , AfTertionei. docui 

dcno 
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LlB.L DeTtatiombtu. 
Denominatorem Rationis inter terminos difcret* 
quantitatis , efle aliam Rationem fimilem , fed notio- 
remjcuiusnimirumConfequens fit vnitas, fiue ex- 
pfccetur, fiue connotetur tantum. At fimilitudo ilU 
Rationumfiuesequalitas; non mutatur; licet mutetur 
terminorum quantitas,eadem inter eos feruata habi- 
tudinc vt libere latera ipfa , fiue termini Rationutn 
periade adhiberi pofimt ad Rationum Compofitio- 
nem, acipfi Denominatores ; qui hoc tantumnomine 
vfurparifolent : quod notiores fint quoad nos , quam 
alijmaiores Rationum termini. 



PROP, III. DEFINIT. 
Proportio efl: duarum Rationum fimilitudo. 

£ X P O S 1 TIO. 

Hxc efl; Definitio 4. libri 5. Euclidis & omnium 
Geometrarum, vno excepto Geometra noftro: qui 
Proportionum terminos anguftiores quam par fit,pri- 
musobferuauit, vt Prop.4. fequente exponam. Hxc 
vero ita intelligi debet , vt dux Rationes j quarum ha- 
bitudo, proportio dicitur, fint fimiles. Vt fiRatio A B 
fit duplajdupla etiam fit Ratio C D 



| A 8 C 6 
I B 4 D 3 



ad quam refertur A B alioquififo- 
rent diflimiles , vt fi A B ratio dupla 
foret s foret vero Ratio C D tripla, 
aut alteriuscuiufcumque fpecici, a Ratione A Bdiuer- 
fie; nulla intereasduasRationesproportioagnofcere- 
turaveteribus Geometris : neque dicerentur quatuor 

£ ilfe 



X d P A R S II. 

i[\x quantitates A ad B, & C ad D proportionales , fed 

difproportionales. 

PROP. IV. DEFIN. 

Proportio eft duarum quarumlibet Rationum 
habitudo. 

£ XP OSITIO. 

Definitio ha?c proportionis, qua? apud Geometram 
habetur fub initium libri 8 , longe eftpra:cedente vni- 
uerfalior. Ha:c fiquidem duas quaflibet Rationes fiue 
fimiles fiue diftimiles , interfecomparat ; &: habitudi- 
nem illam, quam inter fe obferuant ; proportionem 
vocat. VtfiRatioAad B fuerit dupla,&Ratio C D 
cxiftat tripla :habitudo illaharum duarum Rationum, 

proportio eodem iure dicetur; ac fi 

| A 8 C 9 | mter eas fimilitudo intercederet, vt 
I B 4 D 3 1 vultcommunis definitio,hacTenus 
admiffa ,quam Prop. ^.expofui. Et 
vcro Ratio A B dupla ad Rationem C D triplam colla- 
ta > relationem quandamhabet, fiue habitudinem fe- 
cundum quantitatem^qua: habitudo,proportionis no- 
mine aeque donari debef, ac fi binaeRationes fimiles 
forcnt : dicetur tamen proportio inacqualitatis, vcl ma- 
ioris vel minoris , vtin Rationibus fimplicibus , qu»- 
dam eft Ratioxqualitatis , cum termini funt aqualcsj 
quxdam inxqualitatis,aim Anteccdcns Confequcnte 
maior aut minoreft. Eft enim proportioduarumqua- 
rumuis Rationum Ratio : qux Rationum Ratio fiuc 
habitudo,Proportio fiue Analogiadicitur,vtdiftingua- 

tur 



1 '^WiiftWl: 

LIB. 1. De Rtttiombtu. xy 
tur ab aliis Rationibus,qua: inter quanticaces abfolutas 
tantum reperiuncur. 

Obferuandum porro eft quod Euclides lib.5. Defi- 
nic.9.aflTeric,nimirum proporcionem tribus terminis 
pauciflimis conftare, cjuodcontingit ,cum vnus ter. 
minus duorum vices fuftinet,dum prioris Rationis eft 
Confequens , at idem Antecedens eftpofterioris.Sed 
tunc quaruor etiam funt termini formaies \ licet mate- 
riales tres tantum numerentur. 

Denique eiufdem fpeciei femper erit proportio; 
quamuis vna Rationum ad vnam fpeciem quancicacis 
pertineat veibi gratia , ad folida , altera vero adlineas 
vel numeros auctempora, &c. Quantitas enim mate, 
riale tantum eftRationum. 

P R O P. V. D E F I N I T. 

Proportionis,quannterduas Rationes tam 
contmuae quam difcretaequantitatis,interceciit, 
denominator,fiint duae quantitates : quae habi- 
tudine fua clare demonftrant : qualis fit inter 
lpfas Rationes habitudo, fiue qualis fit earum 
Rationum Ratio, quam vocauimus Proportio- 
nem Prop.^prascedente. 

E X P O S ITI O. 

Nullam de Denominatore Proporcionum inter 
duas Rariones , mencionem fecere hactenus Geome- 
tra% Necimmeriro. Cum enim illam cancum Propor- 
tionem agnofccrent : quas incer duas Raciones fimiles 
fiue a?quales reperirun nullo opus eracDenominacore: 
hoc enim ipfo qudd dua? Raciones a:quales fuppone- 

£ 2, banturj 



1* PARS II. 

bantur ; carum habitudo inter fe , fiue arqualitas exhi- 
bebatur. At poftquam eximius Geometra Rationes 
etiam diflimiles inter fe coparare docuit ; quiadiilimi- 
litudoilla habitudincs infinitasintcr Rationes inuehit, 
non minus quam inarqualitas inter quantitates ina> 
quales , infinitas Rationes: vt harum Rationum De- 
nominator ad eas explicandas neceiTarius fuit, ita etiam 
Denominatoraflignadus fuit>qui habitudinem, quam 
bmx quslibet Rationes habet inter fe,clare exhiberet. 
LongeautemaliusefthicRationum duarum inter fe 
collatarum Denominator,a Denominatore Rationum 
fingularum,quihabitudinemtantum inter duas quan- 
titates earum defignaticum prioris officium fit habitu- 
dinem ipfarum Rationum reprefentare : in quo,quan- 
tum & quomodo a Geometra noftro diffentiam per- 
pende ex di&is Prop.t. 

Vtremtotam.qujequamuis plana,quia tamen noua 
non poteft non pati aliquam difficultatem,oculis fubii- 
ciam apertiflime,exempluhuiufmodi eftoin continua 

quantitate : in qua Denomina- 
tore exhibeoProportionis dua- 
rum Rationum A B,8c C D. Sic 
autem habctur (quanquam hu- 
ius loci non fit , eum inuefti- 
garc, vbi tantum definio,fed 
maioris lucis gratia , id fieri nilftil vetat ) reducatur 
Confequens D , Rationis CD, ad lineam F arqualem 
Confequenti B Rationis A B. Fiat fcilicet , vt D ad C, 
itaB adE & ponatur F xqualis lineae B. Erit ratio E F 
ajqualis Rationi CD,& ad eai» Ratio AB eandcm 

propor 





LIB. I. De Rationibttt. j$ 
proportionemhabebit;quam prius habebat ad CD. 
Quia ver6,vt demoftrabo Prop.y.Ratio AB ad Ratio- 
nem EF(c6 quod arqualis fit vtriufque Confequens ita 
fe habet vt Antecedes A ad Antecedente E.Erunt dua: 
lineae A & E Denominator proportionis Rationu AB, 
E F fiue A B,CD. Sicut & alia? duac linea: quaxunque, 
qua: habeant eandcm Ratione quam habent A & E . In 
difcreta vero quantitate Rationu AB,CD Dcnomina- 
tores fint EF & G H. Cum Rationes 
E F & ABjficut & GH & CD.fint fi- 
milesjeadem erit proportio Rationis 
EF ad Rationem GHquce eft Ratio- 
nis AB ad Ratione CD.Sed Rationu 



A 8 


E 


z 


B 4 


F 


i 


G 6 


G 


3 


D z 


H 


i 



EF & GH,Confequentes F & H funt aequales.Ergoita 
fe habent vt A ntecedentes E & G. Ratio ergo EGeft 
Denominator proportionis Rationum EF , G H ;fiue 
AB,CD.Atqueexhis fatis conftat quis fitDenomina- 
tor Proportionis interduas Rationesiuxtadefinitione. 

PROP. VI. DEFINIT. 

Proportionalitas eitproporcionum Ratio. 

Quemadmodum ea fola proportio eft haclenus 
agnita;quam duarumRationumfimilitudo,fiue xqua- 
litas generat , omiiTa omnialia Rationumdilfimilium 
comparatione:Ita etiam nulla eft agnita proportio- 
nalitas, nifi qux ex proportionum fimilium compara- 
tione enafcitur :ieie£hs tanquaminutilibusRelationi- 
bus omnibus,quas diflimiles proportioneshabere pof- 
fu»t adinuicem. Verum cum fine Geometria: damno, 
in terminos tam anguftosredigi nequeat proportionis 

D 3 facultas 



T A R S IL 

facukasjitfl nec proportionalitatis. Quare tampro- 
portionalitatis hic,quam fuperius proportionis defini- 
tio abfolutiorconftituenda fuit. Itavtproportio com- 
petatRationibus omnibus abfque omni limilitudinis 
vel diffimilitudinis diftin&ione , & proportionalita* 
pariter omnes Propqrtiones , e quibus ref ultat , tam fi- 
miles quam diflimiles comple&atur ; vt ex terminis 
allata^ definitionis colligitur, qua? proportionalitatem 
vniuerfiiliter vocat Rationem proportionum, hoc eft, 
habitudinem , quam dux proportiones > e duabus iam 
Rationibus inter fe comparatisenatce, habent ad inui- 
cem. Ex quibus fequitur ad proportionalitatem gene* 
randam oclo concurrere fimplices terminos , fiue 
quantitates , Ratio fiquidem cum refpe&iua fit , iam 
duos pofcit terminos : Proportio vero cumfit Ratio- 
num Ratio ,.duas Rationes , e quibus emanet, fuppo- 
nit. Atque adeo terminos quatuor. Denique pro- 
portionalitas, quiaeft duarum proportionum Ratio, 
necelTario odo terminos habere debet fimplices : ex 
quibus quatuor Rationes , & deinceps dux proportio- 
nes y ac tandem vnica proportionalitas conftimatur. 
Res clara clarior euadet allato exemplo , & hoc fche- 
matc exprefla. Sit ergo Ratio qucedam Antecedentis 
A 8 , ad Confequentem B 4. ( Terminos affero difcre- 
tx quantitatis^vt apertioresjeofdem fuppone quantita- 
tis cfle continux ) altera vero Ratio quarcumque fit 
O^adD 2.,fit earumRationumDenominator.I i,K 3. 
Qui expnmat habitudinern Rationis prioris A adB* 
ad poftcriorem C adD : erit Ratio I z,ad K *|*opor- 
tio 4uarum illarum Rationum.vt cx diftis de propor- 

tione 



L 1 B. I. De Kationibui. 
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Rationcs, 

A 

B 

C 

D — 



Proportiones 

8" 



F — 
G— 
H— 




tione conftat , Rurfus duae alias Rationes quaxumque 
proponantur Anteccdentis E ir ad Confequentem 
F 3 j & G 1 5,ad H 3,Quarum Denominator fit L 4,ad 
M 5 .-erit RatiocerminorumL adM proportio Ratio- 
num E ad F , & G ad H. Iam fi dua? illx Rationes I ad 
K,& L ad M,inter fe comparentur , ope Denominato- 
rum ad eas perrincntium , qui funt N & O ~. Di- 
cetur Ratio N ad O proportionalitas : eoquod fitRa- 
tio proportionumduarum adinuicem comparatarum: 
patet autem ad vnicamillam proportionalitatem con- 
ftituendam neceflarios efle terminos o6lo fimplices 
tanquam illius primas Radices imo patet,fi vlterius hu- 
iufmodi Rationum Rationesmultiplicareplaceret,& 
duarum proportionalitatum Rationtfm expendere. 
Duplo plures futur os terminos fimplices.Nam vtracjue 
proportionalitas o£to xerminis conftat. Verum vix 
vlla vnquam cogit neceflitas vltra proportionalitateni 
iam expofitam : vlteriorem perfcrutari. 

Licet porro ad conftituendam proportionalitatem 

neceflari) 



lr T A R S 1 1. 

neceffarijfinto&otermini formalcs : quinque tamen 
minimum fufficere poffunt. Sed tunc , exceptis primo 
& vltimo,finguli duorum munere funguntur, Confe- 
quentis fcilicet ad terminum pratcedeotem, & Ante- • 
cedentisadfubfequentem. Quemadmodum ad pro- 
portionem non femper quatuor termini formalcs ad- 
hibentur , quatuor licet virtuales concurrant. Neque 
tamen in hoccafu neceffarium eft,vt termini illi quin- 
que fmt in eadem Ratione continua, licet id fieri pof- 
fit , & re vera ita fupponebatur hactenus a Geomems, 
tum in Proportione tum Proportionalitate : fed tatis 
eft vt idem terminus bis fumatur, & duas Rationes 
quafi commune vinculum nectat , fiue fimiles illa: 
fint,fiue diffimiles. Quod fiterminicontinue eandem 
fcruent deinceps Rationem,celebrcsillas inGeome- 
tria progreffiones generant : dc quibus multi multa •, 
fed vnus prae caeteris plurima & maxime eximia libro 
toto fecundo dc progreffionibus nofter Geometra. 

prop. vii. theor: 

Duae Rationes habentes communem termi- 
num Confequentem : eam habent inter fe Ra- 
tionem, quam Antecedentesipliinter fe. 

Monitum. 

Licet tum hax , tum in pofterum akas propofitio- 
nes xquc quantitati continua? ac difcreta: conueniant: 
huictamen foli, vt euidentiori , & ex cuius terminis 
ipfistaritum propofitis probatio dcduci queat a poftc- 
liori , Ratiocinationum omnium fcriem accommo- 

dabo. 



LITf. I. T>e Ratiombuj". z5 
dabo. Quaslonge faciliusfururumeft,cuilibet maio- 
nquecumluce ad quantitatem continuam transferre 
hlubec. Pmetquamquod,idmihiinhac ariimigra- 
tia,iuicepta exercitatiunculapropofitumeft vtcunda 
quoad fieri poterit , numeris fubiiciam , veritatis haud 
dubie vens & euidcntifllmisindicibus. 

Bemonttratio. 



A 8 



C it 



D 



B 4 



Sintduar RationesA adB 
& C ad B quarum Confe- 
quens eft idem communis 
terminusB. Probandum eft 



Rarionem Aad B,itafehabereadRationem C ad Bvc 
lihus Antecedens A fe habec ad huius Ancecedencem 
C. Stt cmm Racionis A ad B, Denominator D; 8c Ra- 
tionis C ad B , fic Denominacor E ( qui quomodo ha- 
bcacur diicum eft in annocaciombus Prop A .n.i.) Cum 
ergo hi Denominacores fiue quancicaces feipfisoften- 
danc quamam Racio incer ipfas Raciones A ad B , 8c C 
ad B inrercedac.Hoc eft,ica fic D ad E ; vc Racio A ad B, 
eft ad Racionem C ad B ex Pr0p.-5.Sic aucem D ad E,vc 
Ancecedens prioris Racionis ad C Antecedentem 
poftet ioris,vc ftatim declarabo,patec vericas propofitio- 
nis.Quod ver6 fit D ad E,vt Antecedens A ad Antece- 
dentem C conftat exannot.z.& 3-ptopoficionis 5 :nam 
Denominator D oritur ex diuifione Antecedentis A 
per Confequentem B t & Denominator E oritur ex di« 
mfione Antecedentis C per eundem Confequentem 
B. Ergo reciproce D mulciplicans , B reftituec A • & E 
muiciplicans B refticuecQ Idem ergo B mulriplicans 

Q * Dcnomi 
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* 'PAK.Slt 
Denominatorcs D & E,producit A ntecedentes A & C. 
Q ui pcr i7.iib.7.Eucl.eadem habent Rationem, quam 
D*&E,vndcfequitur Rationes A B , C B, habereinter 
fe eandem Rationem quam earum Antccedcntes A & 
C inter fe. Quare,dua: Rationes habentes, &c. Quod 
eratprobandum. 

PROP. VIII. T H E O R. 

Si duarum Rationum idemlit Antccedens. 
Ita erit prima Ratio ad fecundam : vc Confe- 
quens fecundus ad primum. 

Demonflratio. 

r5~4 bTM^T l 

A ic 1 A 3 I 
j E * C & [ E-U CJ \ 

Efto A. Antecedens communis duarum Rationum 
AB , A C. ( duo appofui exempla , maioris vnum in- 
xqualitatis,minorisalterum ) Dico Rationemprimam 
ABadRationem fecundam AC ira fe habere :vtle 
habet fecundus Confequens C , ad primum Confe- 
quentem B. Sint earum Rationum Denominatores 
inuenti per annot.i.Prop.z. prioris quidem, D y poite- 
rioris vero E. Erit ergo Ratio A B , ad Rationem A C; 
vt Denominator D ad Denominatorem E ( hacc enim 
eltDenominatorum natura; cum ipfarum fintRatio- 
num quantitates ) dcinde quia Dcnominator D habe- 
tur diuifo Antcccdcnte A per Confequentem B , vt 
Prop.r. annotaui,fiDenominator D ducatur in Con- 
fequcntcm B , producctur A Antecedens : qui idem 

proptcr 



LlB.l. DeRaiimbiif. * 
propter eandem Rationem produceturMudtoEDe- 
nominatore in Confequentem fecundum C.Cum igi- 
tur idem terminus A producatur exdu&u termini D m 
Bi& terminiE in CJEademerit Ratio primi terminiD 
ad fecundum E : qus eft tertij termini C ad quartum 
B y per 1 6 fexti , vel per 1 9. fept. Sed vt Denominator 
D ad Denominatorem E j ita cft Ratio A B, ad Ratio- 
nem A C. Ergo quoque P v atio A B , eft ad Rationem 
ACjvthuius Confequens C,ad illius Confequen- 
tem B. Quare. Si duarum Rationum idem &c. Quod 
erat probandum. 

PROP. IX. PROBL. 
DuarumRationum Confequentes Diuerfos 
advnum vtrique communemreuocare. 

Conflruttio* 





E 10 


E 4 


A 6 


C 8 
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B 3 
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Sint duae Rationes AB , C D , tam maioris quarn 
minoris inaequalitatis , quarum Confequentes B & D 
diuerfos , ad eundem reuocare oporteat. Fjat vt Con- 
fequens B ad Confequentem D : ita Antecedens A ad 
alium nempeE. Dico Rationem A B , reuocatam efle 
ad aliam sequalem E D , cuius Confequens eft D,idem 
fcilicctcum Confequente akerius Rationis C D. 
Demonftratio. 

CumenimexconltM&ioneitafrt Aad E,-vtB ad 

D: 



X4 P A R S I I. 

D : erit Pcrmutando vt A ad B ; ita E ad D.Ita vt fimilcs 
fint,fiue ^quales Rationes A B, ED. Ergo Ratio AB in 
aliam E D mutata efl: : cuius Confequens eft D , idcm 
cum Confequente altcrius Rationis CD. 

Pari modo Ratio C D in aliam mutari poflet cuius 
Confequcns foret Bjidcm cum Confequente Rationis 
A B. Si nimiium tribus terminis D , B , & C , quartus 
proportionalis repcriretur ; qui eflet Antecedcns ad 
Coufcquentem B,communem fa&urn vtrique datx 
Rationi. 

Obferuandum fi in quantitate difcreta: cuius in his 
maxima Ratio habeturapud me problema foluendum 
fitifierinonRatio, vt Antecedens inuentus fimplcx 
nonfitnumcrusjfedinteger cum fraclo,vel fradlus 
tantum ; tuncporrofi teiminosfimplices ftatuere lu- 
beat ; ducendus eritfradlionis Dcnominatorin tcrmi- 
nos omnes datarum Rationil qui quidcm termini mu- 
tabuntur ; immutatistamen eorum Rationibus , quia 
numerus quilibet aliosquoflibet multiplicans , nume- 
ros gignit eafdem Rationes inter fc habentes ; quas itt« 
tcr fe habent numeri multiplicati pcr 1 5. lib. 5 . Appo- 
no exemplum paulo antc propofitum in quo redu- 
cenda fitRatio C D, ad aliam xqualem ita vt eius De- 
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nominator fit B 6,idem cjui cfl: Dcnominator Rationis 
A B. Id abfoluctur iuxta traditam methodum fi ttibus 

terminis 
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LIB. I. De lUtiohivHj. t r 
tcrmmis D S , B 6 , C 5 , quartus proporrionalis inue- 
matur qui e ft 3 ^ita vt ftenc in fccundo fchemate C a> 
dem Rationes ; quz in primo propofitcc funt : fed qua- 
rum idem fit denominator communis 6 • qui prioris 
Rationis lam erat denominator. Verum quia Antcce- 
dens C 3 f- noneft terminus fimplex, quippe con- 
ftat numerointegrocum frado : quod alias operatio- 
nes ex ns abfoluendas moleftiores efficeret. Rationes 
ecedem ad terminos fimplices adducentur , terminis 
omnibus multiplicatis per 4 , fradionis huius ^ de- 
nominatorem, Scprimo quidem ducetur 4 in 3 nume- 
rum mtegrum , cui adhauet fraclio , vt fiat n rcuiad- 
detur3,numeratorfra6lionis,vt fiat 15 Antecedens 
Ciecundarrationis. Deindein Confequenteminuen- 
tum 6 , vtrique Rationi communem vt fiat i 4 . Deni- 
quein Antecedentem A 5. prioris Rationis , vtfiat 11, 
eius nouus Antecedens:& ita habebuntur termini fim- 
pIicespropofirarumRationum, vtrefert fchema ter- 
tium : qui tamen termini adminoresreduci poterunr, 
fieos omnescommunisaliquamenfura metiatur,per 
quam finguli diuidi poflint, 6c noui termini earundem 
Rationum per diuifionemprocreari. 

Aliter. 

Summi eft momenti in Rationum negotio ha:c 
Propofitio, dignaque propterea qua: alia hac metho- 
do foluatur ; cum prcefertim eam, omifsa priore, ad- 
hibiturus fim impofterum fic autem habet. 



D 



ConBrHttio, 



z6 



P A R S 77. 
Conjlrufiio. 
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Repetito prxccdenti 
fchemate ducitur Ratio- 
nis prioris A B Antece- 
dens A,in Rationis po- 

flerioris C D Confe- — 

quentemD ; vt fiatE. Et vicimm,Rationis poftcno- 
ris Antcccdens C , in Rationis prioris Confcqucntcm 
B • vtfiatF. Denique duo Confequentes B Sc D du- 
cantur in fe inuicem , vt fiat G. Dico Rauones A B & 
C D , redudas effe ad alias «qualcs E G , F G : quarum 
idem eft Confequens G. 

Demonftratio. 

Termini A 8c B prioris Rationis multiplicant Con- 
fequentem D fecundac Rationis;& producunt E & G. 
Ereoper Prop..8.lib. 7 . eadcm cft RatioE ad G,qux 
A ad B. Similiter eadem erit Ratio F ad G j qua: eft 
C ad D. co quod termini C & D multipliccnt B Con- 
fcquentem prioris Rationis,& producat F 6c G.Quare 
du* dat* Rationes , quarum diuerfus fit Confequens 
adaliasduassquales reuocatxTunr, quarum fitCon- 
fcqucns communis. Quod pracftandum crat. 

PROP. X. PROBL. 

Duas quafcumcmc Rationes m vnam pcr ad- 

ditioncmcolligcre. 

Conflrtiftw. 
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1 A3 


c 


£ 6 i~ I 


1 B < 


D <r 


F (? 1 



L I B. I. De RatiomhuJ. 

ConfiruBio. 

Siat dua: propcfitcc Rationes Antecedentis A ad 
onfequentem B ; & Antecedentis C ad Confequen- 
emD. In primis,fi Confequentes non funt arqua- 
es,ad aequalitatem reducantur per 9. Prop. Deinde 

addantur Antece- 
dentes A & C , vt 
fiat E Antecedens 
Rationis , cui fuus 
Confcquens adiungatur F , idem qui fuerat Confe- 
quens, Rationibusdatiscommunis. DicofacTrum e(Te 
quod proponebatur. 

Demonftratio. 

Nam cum Rario C D &Ratio EF eofdem Confe- 
quentes habeant: erithax ad iilam vt Antecedens 
E ad Antecedentem C pery. huius. Propterquam 
eandem caufam , Ratio EF erit ad Rationem A B. 
Vt Antecedens E ad Antecedentem A. Tres ergo 
Antecedentesilli eandem habent inter feRationem; 
quam habent inter fe trium illarum Rationum de- 
nominaiores fiue quantitates :Imo poffuntipfi de- 
nominatorum officio fungi. Vt fupra monui Prop.-c, 
Sed quantitas E coaluit ex additione quantitatum A 
& C , tanquam partium. Ergo & Ratio E F coalefcit 
exadditione Rationum A B,C D,tanquam partium: 
denominatores fiquidem fiuequantitatesRationum, 
earum vbique munere fungi nati funt. Duasergo 

D 2. Ratio 




II 




18 PARS II. 

Rationes in vnum per additioncm collegimus.Quod 

crat probandum. 

Quod (i pluresPvationes quam dux fimul forcnt 
addenda: ; duas primum ,deinde ex illis duabus fa- 
&am,5c tertiam colligere neccfTe erit,& ita deinceps. 

p r o p. xi. probl: 

Rationem inuenire qua; ad datam Ratio- 
nem j datam habeat proportionem. 

Qonftmttio. 



A 3 


D iz 




C 4 


B 1 


B i 



Data fit Ratio AB:ad 
quam Ratio inuenienda, 
debeat habere proportio- 
nem cuius denominatoreft 
C , ncmpe quadruplam. Ducatur C in Rationis An- 
tecedentem A, vt fiat D , dico Rationem D ad B, 
eam e(Te , qu# queeritur : quru fcilicet habcat ad Ra- 
tionem A B,proportionem cuius dcnominator eft C 

Demonftratio. 

Ratio D B ad Rationcm A B ita cft ; vt Antcce- 
dens D , ad Antecedentem A per 7. Huius , eft cnim 
vtriufque idcm Confequcns B. Sed Ratio D ad A, ca 
cft quam denominat Cex Annotatis 3. num.ad Pro- 
pof. 1 Ergo Proportio Rationis DBad Rationcm 
A B , cum habcat Dcnominatorem C datum , ea cft 
qax qu#rebatur. 

CoroIU 
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LIB. 1. De Rationibus^ 



i 9 



CoroRarium. 

De induftria hic , Corollarium fubiungo, quod 
mini ncceflarium oJim futurum fcio ; ideoque atten- 
te notatum velim. Eft autem huiufmodi. 

Deducitur ex folutione prarccdentis propofirionis; 
quomodo inueniatur Rario qua: toties aliam Ratio- 
nemcontineatcquotieshacaliamcontinet. Sitenim 
Ratio AB cuius Antecedens A aliquocics fumatur, 

P j"J totics , verbi 



B 



D 8 



B 3 



B 



3 I 



gratia , quot 
f untin C vni- 



7 ~ tates:vnover- 
bo : A muJtiplicetur per Cy vt fiac D : cui vt Antece- 
dentiapponaturB Confequens Rationis AB. Dein- 
deRationis DB Antecedens D,iterum perCmul- 
tiplicetur vt flat E nouus Anteccdens , cuius Confe- 
qucns fitetiam B. Pacet Rationem E B toties conti- 
nerc Rationem D B : quoties D B continet AB.Cum 
enim harum Rationura idem /Ic Confequens ; ica fe 
habenc Rationes inrer fe j vc earum Anrecedentes 
interfe. Sed Ancecedcns D. Toties continer Ante- 
cedencem A .-quocies Antecedens E, continet Ante- 
cedentem D j.cum vtcrquc dudus fucritin C. Etgo 
etiam Ratio D B cocies concinec Rationem A B ; quo- 
cies ipfam Rationem D B Ratio E B continet. 

Licec vero in propofico exemplo terminos Ante- 
cedcntes continiie proportionales ftatuerim ad pla- 
niorem demonftrationem aptiores , eo quod fibi 

D 3 adci 
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3 o TARS II. 

ackifcant communcm Confcqucntcm s tamen id 
minimcnccelfanum eft. Quod vt clariflime pateat; 
loco tcrminorum D & B , vel ctiam E & B;alios 
quoflibet eandem intcr fc Rationem feruantes;quam 
habent inter fe termini D & B ,E Sc B ; fubftitue. 
Nihil in Rationibus mutationis continget , vnaque 
alteram contincbit , vt prius ; licet in tcrminis con - 
tins;at difcrimen roaximum. 

Necoberitobferuafle Rationem E B, hoc modo 
inuentam,efle tertiam proportionalcm duabus Ra- 
rionibus AB,DB:licet termini Anteccdentesinter 
fc , ac proinde 6c Confequentes inter fe, nullam ccr- 
tara Rationem obferuent : vtex di&is proxime col* 
ligere Iicet. 

P R O P. XII. PROBL 
Rationem minorem ex maiore detrahere. 



A 3 
B 4 



C 8 
B 4 



E 5 

B 4 



ConjtruCtio. 

Sit Ratio AB minor fubftrahenda a maiori CB: 
(nifidatxRationeseofdem fortitx eflent contequen- 
tcs \ ad cos ih primis reuocentur pcr Prop. 9.) Antece- 
dcnscrgo C, Rationis CB;maior cft Antccedente 
A.Suntenim Rationesillx intcrfc, vt Antecedentes 
ipfarum proptcr xqualitatcm Confcqucntium B. Scd 
Ratio C B maior pcwitur Ratione A B :Ergo Antccc- 

dens 
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dens C maior cft A 



LIB. L De Rationibuj, 



C 6c 



re 



linqu 



atur E 



idem confequens B 
trafta Rationc A B 



ntecedente A. dcmatur er^o A ex 
■ in velut Anteccdcnti nibuatur 
>ico Rationem E B relinqui de* 
Rationc C B. 



Demonftratio. 
Rationes A B , C B , E B , eundem Confequcntem 
B habentes , ita fe habent inter fe , vt earum Antecc- 
dentes A, C, E. Ita vt huiufmodi Antecedentes , ean- 
dem inter fe Rationem obferueur. Quam Rationum 
illarum denominatores , eorumque vices fuppleant. 
Quiaigiturduo Antecedentcs A, & E fimul , sequales 
funt Antecedenti C : etiam Rationes A B , EB,a-qua- 
1'eseruntRationiCB. Etquia Antecedens E,eftdiffe- 
rentia ; qua Antecedcns C fuperat Antecedentem A: 
etiam Ratio E B erit differerina, qua Ratio C B fuperat 
Rationem AB. Detrada igitur eft Ratio minor AB 
ex maiore C B. Et inuentus eft exceflus , quo C B fu- 
perat A B : nempe Ratio E B. Qiiod erat faciendum. 

P R O P. XIII. DEFINIT. 

Ratio Rationem multiplicare dicitur cum 
toties compofita fuerit ea qux multiplicatur, 
quot funt in multiplicante Rationes xqualita- 
tis , 6c procreata fuerit aliqua Ratio. 

Ratio Rationem multiplicare dicitur,cum 
procreata Ratio , eam haoet poportionem ad 

Ratio 
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3 i T A R S II. 

Rationem rnultiplicatam , quam Ratio multi- 

phcans habet ad Rationem jequalitatis. 

Rationum Multiplicatio fiue Compofitio per fefa- 
tis obfcura •, inirinon potuic ,nifi priusperfpe&a forec 
eius notio : quam propterea duplici hac definitione in 
idem recidente expono : ei perfimili , quas tradi folet 
multiplicationis numeri fimplicis per numerum fim- 
plicem. 

Sit ergo Ratio A ,B , ducenda in Rationem C, D, 
toties famatuT Ratio A B : quoties Ratio arqiuhtaus 
reperitur in Ratione C , D •, vc procreetur Ratio E F", 
Ratio E F , dicetur multiplicatione Rationis A , B per 
Rationem C D produci. 



A 
B 



C 
D 



E 
F 



Sed vt ha:c clarius aperiantur. Exemplum fingula- 
rcexpono. RatioA4,ad B5. ducendaeft inRatio- 
ncmCfiadD^. Toties fumenda eft Ratio 4 . ad y y 
quoties Ratio xqualitatis efl: inRatione 6 ad 4. Quo- 
ties veio eft Ratio a-qualitatis in Ratione 6 ad 4 ? Re- 
ipondeo,totics;quoties Confequens D4 , contine- 
tut in Antecedente C 6. Vt hic femel. Et prxterea 
• -— vcl - illius. Namquoties Antecedens &. Con- 
fcquens funt xqualcs ; Rationcm aequalitatis conln- 
tuunt : Si crgo Ratio A 4 ad B 5 fumatur (cmel * & 
prartercadimidia cius pars , ( vtindicat hac-tus illenu- 

merus 
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LIB. I DeRatiombuj. . 
merus-j-vel -;-, qui fupereft,diuifo Antecedente 
C^er Confcquen t emD4.) VtproducaturR atioE g 
aa b 5. tm h X c multiplicatio Rationis A B p er Ririn 
nem C D , & Ratio E F dicetur producla per huiuf 
modi multiplicationem s eo ouod eandem proportio" 
nemhabeat ad Rationem multiplicatam A B : quam 
habet Ratio C D multiplicans ad Rationem aW 
Iitatis. * ■ 

PROP. XIV. DEFINIT. 
Ratio per Rationcm diuidi dieitur j cum Ra- 
tio iumpta fuent : quas habeat ad Rationem 
aequalitatis candcm proportionem 5 quam Ra- 
tio diuifa habet ad Rationemdiuidentem. 

V E L 

Ratio Rationem diuidere dicitur : cum fum- 
pta fuent Ratio qua: toties contineat Rationem 
aequalitacis : quoties Ratio diuidcnda continec 
Rationem diuidentem. 

Hax definitio prarcedentis inuerfa eft : quam eo- 
dcmRepetito exemplo , fed inuerfo expono. 

— Ratio E F fit diuidenda per 

A 4 C 6 E 6 iRationemCD. Si quoties 
B-5 D 4 F 5 | RatioE^adFjcontinetRa- 

~ tionem C 6 ad D 4. Toties 

Ratio A 4 ad B 5 contineat Rationem ajqualitatis. Vel 
Ci Ratio E F eandem habet proportionem ad Ratio- 
nem dinidentcm C D : quam habet Ratio A B ad Ra- 

E tionem 



c 




,/ g ■ -m-%W^Si I 

Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 




i 1 



34 TARS 11. 

tionem sequalitatis. Opcritio illa, qua Ratio AB inue- 

ftigatur , dicitur diuifio. 

RROP. XV. THEOR. 

Si fic Ratio quasdam, cuius Antecedens eft 
A & Confequens B.Tertius verb quilibet nu- 
merus C , Antecedentem A diuidat , & pro- 
ducat D : qui fiat Antecedens ad Confequen- 
temB. Idemver6C,Confequentem B muld- 
plicet,&producatE:qui fiat Confequens ad 
Antecedentem A. Dico Rationesduas D B bC 
A E eflTe sequales. 

Demonflratio. 



*4 



C 4 



B 



D 6 



B 



A Z4 



E zo 



Quia C diuidens A produxit D : fi idem C multi- 
plicet D producet A. Quarecum idcm numerus C, 
multiplicetD&B, & producat A 8c E:erit Antece- 
dens A ad Confequentem E,vt Antccedens D ad Con- 
fequentem B. Per \ 5 . lib». 5 . Eudidis. Partes enim D,8c 
Bcum paritcr multiplicibus A , E in eadem funtRa- 
tione. Conftatcrgo propofrtum. 

P ROP. XVI. PROBL. 

Oporteat Rationem per Rationem multi- 

plrcare. 

Conjlruffio, 



X 
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ConflruBio. 



35 



A 


4 


C 6 


E < 


B 


5 


D 4 


F 



« I 



Sic Ratio A 4. 
Antecedentis ad B 
5. Confequentem, 
multiplicanda per Rationem C 6 ad D 4 . Quia Ratio 
C6 ad D 4 continet Rationem aequalitatis femel & 
eius femiflem ( Ci enim Antccedens 6 diuidatur per 
Confequentem 4 , patebit hunc in illo femel contineri 
qua: eft vnica Ratio xqualitatis : & praiterea dimidiam 
huiuspartemj fumatur femel Ratio A 4 ad B 5. Cui 
addatur dimidia eius pars inuenta per Prop. 1 1 . multi- 
plicetur fcilicet Antecedens 4 quafi foret numerus ab- 
folutus,nec vlli Rationi alligatus per -f- numerum 
item abfolutum ; gignetur per hanc multiplicationem 
~ fiue z : cui velut Antecedenti apponatur idem 
Confequens B j. Erit ergo Ratio Antecedentis x ad 
Confequentem 5 dimidia pars Rationis A4,ad Bj. 
Iuxta operationem citata?. Propofitionis , quam de 
induftriahicprofecutus fum. Iam hxc Ratio i ad 5; ad 
Rationem 4 ad 5 addaturper Prop. 10. addaturfcilicet 
i Antecedens, ad Antecedentem 4 , vt fiat vnicus An- 
tecedens E 6 : cui apponatur idem Confequens F 5. 
Dico Rationem E 6 ad F 5. Produci per multiplicatio- 
nem Rationis A B in Rationem C D. 

Demonflratio. 

Toties Ratio produ&a E F continet Rationem 
multiplicatam A B. Quoties Ratio C D multiplicans 

E z continet 
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36 "P A R S U. 

continet Rationem xqualitatis : vt patet ex conftru- 

aione. Ergo Ratio E F per Prop.i 3. ca eft <±ux qu<e 

rebatur. 

aAliter. 



A 4 
B 5 



C 6 

D 4 



z 4 

zo 



Sit eadem Ratio , quarprius A B multiplicanda per 
RationemCD. Ducantur in fe duo Antecedentes 
A C : duo item Confequentes B , D : & producant illi 
quidem E ; ifti ver6 F. Dico Rationem EF eam efle 
qua: producitur ex multiplicatione mutua duarum Ra- 
tionum A B > C D. 



Demonjlratio. 



A 


4 


C 


6 


G 


4 


E z 4 


B 


5 


D 


4 


H 


4 


F 10 



Ponatur Ratio aequalitatis G H:cuius termini xqua- 
lesdebent efleintcrfcifintvero aequales confequenti 
D, Rationis C D multiplicantis. Quia igitur ex Prop. 
1 3. itafe debet habere Ratio xqualitatis G H ad Ra- 
tionem multiplicantem CD: quemadmodum Ratio 
AB multiplicata fe habet ad Rationem E F. Produ- 
£fcam ex multiplicationc Rationis A B , per C D. Vt 
autcm Ratio G H , fe habet ad Rationem C D , cuius 
Confequens D aequalis eft Confequcnti H : itafe ha- 
bct Antecedens G ad Antccedcntem C per 7. Huius. 

Hoc 




1 (, 1 
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L 1 B. I. T>e Rdtionibm. yj 
Hoc eft,Confequens Dad Antecedentem CRationis 
C D.Si ergo fiat vt D ad C : Ita Ratio A B multiplicata 
ad aliam EF:erit EF:Ratio qua: qu*ritur,vt exi- 
git Prop. 13. huius. Difponantur ergo termini ad 
Regulam Proportionum abfoluendam hoc modo. 




Ducatur fecundus terminus Cin AB fiet E B,(Con- 
fcquensenim Bimmutatus produ&o E, adiungitur 
Vt Anteccdenti ) diuidatur hicprodu&us E Bper pri- 
mum terminum D Regute aurece.Producetur per hanc 
diuifionem Ratio MB. Diuifo enim Antecedente 
E per terminum D , fit M ; cuius Confequens eft B ini- 
mutatus ( vt in fradlis numeris fieri folet ; cjuos Ratio- 
num termini imitantur ) erit ergo tunc Ratio M B ea, 
qu# quamturideft, M B toties continebit Rationem 
A B multiplicatam quoties Ratio CD multiplicans 
continet Rationem sequalitatis. Sed Rationi M B, 
requahs eft Ratio EF inuenta iuxta traditam metho- 
dum: multiplicatis fcilicet Antecedentibus A & C > vt 
fiat Antecedens E ; & confequentibus B & D , vt fiat 
Confequens F. Id patet ex Prop.i 5. per quam conftat 
aequales fore Rationes quando datis duobus numeris 
E, B. Idem numerus D diuidit eorum alteru , nempe Ej 
& producit quendam vt M : cui adiungitur velut Con- 
fequens, alter numerorum B:vt fiat Ratio MB,& 
quando idem D multiplicat alterum numerorum nem- 

E j pe 
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38 T A R S II. 

pe B , vt fiat F , qui fit Confcquens alterius nunieri E 

immutati .,vt fiat Ratio EF. Patet ergo tradita me- 

thodo /quat fimpliciflima eft, re&efolui propofitum 

probicma. 

PROP. XVII. PROBL. 

Oporteat Rationcm datam per datam Ra- 
tionem diuidere. 

Conftruffio. 



E 6 
F 5 



A 4 
B 5 



Vt inuerfum eft problema hoc prarcedentis proble- 
matis :itainuerfofuturaeft ciusfolutio : quam tamen 
eadem methodo generali : adhibitafcilicet Rcgula illa 
vere aurcaproportionum aufpicabor : inira etenim Cx~ 
pius eactem via , quo tritior , eo planior euadet. 

Sit igitur Ratio E F diuidenda per Rationem AB. 
Quia ex Prop.14. Eadem eft: proportio Rationis diui- 
dcntis A B ad RationemEFdiuidendam : ScRationis 
arqualitatisad Kationem ,quxquccritur, quxque quafi 
quotientislocum occupat 5 erit etiam permutandoea- 
dcm proportio Rarionis A B diuidentis ad Rationem 
arqualitatisi&Rationis EFdiuidenda? ad Rationem 
quae quxritur vt quotiens. Ita ergo difponendi fo- 
rcnt tres noti termini , npte ad abfoluendam aurcam 
Rcgulam , vt habet hoc fchcma. In quo AB cft Ratio 

diuidens: 
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A 4 
B 5 



G 5 
H , 



E 6 
F 5 



I7JB. I; DeRatiombw. 39 
diuidens : fecundus terminus 
eft GH Ratio a^qualitatis, 
cuius Antecedens &c confe- 
quensiidemfint cum Con- 
fequente B y Rationis A B :tertius denique fit Ratio 
diuidenda E F. Sed quia du* Rationes A B, G H eof, 
dem habent Confequentes B, H jideoque perProp.7. 
ita fe habent inter fe ; vt Antecedeutes A , G, inter fe. 
Satis erit ad quotientem huius diuifionis obtinen- 
dum Ci Antecedens A folus primum locum Regulx 



B 



E 6 L 30 L 30 



M 



N 



zo 



aureaeoccupet.-Secundum verooccuparet Antecedens 
G/ed cum sequalis fit Confequenti B;cenfeatur ipfe B 
fecundum illum locum fibi vendicare j tertius denique 
locus debetur Rationi diuidendendceE F. Iam termi- 
nus B ducatur in terminos EF > velut abfolutos &in 
modum fra6ti numeri \ fiet per hanc multiplicationem 
quantitas L M. Hxc iuxta tenorem Regul^e diuidatur 
more fradorum terminorum per primum A. Fiet 
quoticnsLN. Dico ergo Rationem Antecedentis L 
ad Confequentem N, eam efle quae quariitur ; & indi- 
care proportionem Rationis diuidenda? E F , ad Ratio- 
nem A Bdiuidentem. Quod exemplum in hod, cafu 
in quo Confequentes B & F, ponutursequales:(inaIiis 
poflent per Prop.9. ad a^qualitatem reduci ) euidenter 

oftcndit. 



40 T A R S II. 

oftcndit. Ita enu» cft Ratio E F , ad Rationem A B ; vt 
Antecedens E ad Antecedentem A. Quar Ratio E , ad 
A fimilis eft Rationi inuenta: L N. Verum illud a ptiori 
probari debet in hunc modum . 

DemonHratio. 

Ex difcurfu in conftruftione allato : tota pene de- 
monltratio conftru&ionis ipfius habctur. Nam patet 
ita fe habere Rationem A B diuidentem , ad Rationem 
GH aequalitatis : vt fe habet Ratio EF. diuifa ,adRa- 
tionem LNinuentam. Ergo Permutardo ira fe habc- 
bit Ratio A B , ad Rationem E F , diuidens fcilicet ad 
diuidendam:vtRatioGH «qualitatis ad Rationem 
L N. Ergo per Prop. 14. recle diuifa eft Ratio E F , per 
Rationem A B Qkiod erat faciendum. 

Aliter. 
ConflrucJio. 



A 4 E 9 | Traditui hic modus a 

B 3 F 6 C8 | GeometraProp.i i5 .lib.8 



ficautemhabet. Sit data 
Ratio EF , diuidenda per Rationem A B, fiat vt Con- 
fcquensBRationisdiuidcntis ad A A,-tecedentcm : 
vt F Confequens Rationis diuidendx adC. Ratio E 
Aiiteccdentis , datz Rationis diuideod*, ad Confe- 
quentcm inuentum , ca eft Ratio qux quccritur. 



T>emon 
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LIB. 1. De Ratiombw. 
Demonitratio. 



4i 



Ex conftrudione ita eft B ad A ; vt F ad C. Er<r 0 in- 
uertendo. Vt A ad B ; ita C ad F. Sed , vt in fuperiori 
folunonc oftenfum cft , vt A ad B 5 ita eft Ratio E F 
diuidenda adRationem quaefitam, qua; veiutquotiens 
eft huius diuifionis. Ergo vtCad F ; ita eft Ratio E F 
ad quotientemRatjpnem.SedvtCad F ; itaeft Ratio 
E F ad RationenVE C. Nam duarum Rationnm E ad 
F s & E ad C ; idem eft Antecedens E.Ergo per Prop.8. 
huius. Ita fe habet Ratio E F ad Rationem E C vt fe 
habetreciproceConfequens C Rationis E C, ad Co n - 
fequentem F Rationis E F. Sed vt Confequens C ad 
Confequentem F. Ita oftenfum eft fe habere P^atio- 
nemEF ,adeamqua; inueftigatur. Ergo Ratio E C 

illa ipfaeft, quxdiuifioneRationisEF,perRationem 
AB, producitur. 

^Aliter, 
Conftmtfio. 



A 4 
B 3 



E 9 
F 6 



C z 
D t 



Datx fint ea?dem 
Rationes. Diuidatur 
— ' tam Antecedens E 



Rationis diuidenda; , per Antecedentem A Rationis 
diuidentiSj&fiatQquam ConfequensilliusF,per hu- 
ius Confequentem B & fiat D. Dico Rationem C D 
eam efle, quaj quxritur. 

Vemon 
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Demonflratio. 

Si termini A & B Rationis diuidentis ducantur in 
terminos C & D Rationis inuenta:,finguliin fingulos: 
producetur RatioEF. Vtpatet. Ergo RatioEF re&e 
diuifaeftper Rationem AB, & Ratio CD recte in- 
uenta tanquam quotiens. 

0 B S E R VAVI 0. 

Ex his conftat nihil .aliud inquiri per diuifionem 
vnius Rationis per alteram : quam Rationem illam, 
quam habent inter fe Rationes propofitx , vel , vt 
verbis vtar magis propriis iuxta definitionem propor- 
tionis Prop. 4. expofitam. Inquiritur Proportio inter 
Rationem diuidendam 6c Rationem diuidentem:qu£ 
Proporrio , cum nihilaliud fitquam Ratio quam ha- 
bentinter fe denominatores Rationum datarum:ni- 
hilaliudquacritur per diuifionem vnius Rationis per 
aliamjnifi cognitio dcnominatorum vtriufque illius 
Rationis : illis enim denominatoribus cogniris , eo- 
rum Ratio nota continuo euadit , per folam Relatio- 
nem denominatoris ad Rationem diuidendam pe:ci- 
nentis , ad denominatorem Rationis diuidentis tan- 
quam confequentem Vt in prioris folutionis exemplo, 
m quo Ratio E 6 adF 5 diuiditurper Rationem A 4ad 
B 5«, & inuentaeftRatiotanquam quotiens L 30 ad 
N io , Rationis huius L N tcrmini funt dcnomina- 
tores Rationum E F diuidcndx , &: A B diuidentis : I. 
quidem prioris EF ; N vero pofterioris A B. Eaquc 

Ratio 



! 



A 
B 



4 
$ 



E 6 
F 5 



L 30 
N 20 
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Ratio L ad N ( quac 
Proportio Rationum 
EFad ABdici debet) 
~ oftendit quam habi- 
tudinem fiue Rationem habeat Ratio EFad AB. 
Quod in Propofito exemplo , in quo Confequentes 
B & F funt arquales , Luce clarius patet. Ita enim fe 
habet Ratio E F ad Rationem A B per Prop.7. vt An- 
tecedens E ad Antecedentem A: Sunt autem Antece- 
dentes Rationum , quarum idem eft Confequens,de- 
nominatores carum : conftat autem ita fe habere L 30 
ad N 10 y vt fe habet E 6 ad A 4. Ex quibus facilis & 
clara oritur methodus Rationem per aliam diuidendi. 
Sienim ad arquales Confequentes reducantunita fe 
habet Antecedens Rationis diuidenda? ad Anteceden- 
tem diuidentis; vt illa Ratio ad iftam:ita vt Ratio 
duorum illorum Antecedentium fit velut quotiens 
diuifionis, Rationisvnius peraliam. 

Exproximedi&is colligitur demonftratio folutio- 
nis cuiufdam facillima? > Problematis eiufdem quae fic 
habet. Sit Ratio EF diuidenda per Rationem AB. 
Ducatur Antecedens A Rationis diuidentis ,in Con- 

. fequentem F Rationis 

A* 4 E 9 £ % 7 \ diuidendx , vt fiat D 
B 3 F 6 D 14 | Confequens Rationis 

" futura. 



Ducatur item 
ConfequensB in Antecedentem E;& fiat C.Dico Ra- 
tionem C D, cflTe Rationem qu# inueftigatur , & effe 
Proportionem Rationis E F ad Rationem A B. Si 

F 1 
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enim acutius res "attendatur ; comperiemus hac ope- 
ratione, hafce duas Rationes ad eundem Confequen- 
tem reduci , licet illius nullafiat mentio. Fieret autem 
fi prarciperetur, vt ConfequensB duceretur in Confe- 
fequentem F , vt haberetur Confequens cornmunis; 
adquem , Ratio Antecedentis C, eadem fbret ,qua? 
E F ; 8c Ratio Antecedentis D eadem qua? A B. Tunc 
vero duo termini C & D,quia eundem haberent Con- 
fequentem;efTentdenominatores Rationum E F,AB, 
&. illarum habitudinem exponerent ; vt ex di&is pau- 
loante clarum eft. 

P R O P. XVIII. DEFINIT. 

Compofitio Rationis eft multiplicatio deno- 
minatorumfeu quanticatum Rationumquoc- 
cumque , aliquam efficiens Racionem. 

Hxc eft compofitionis Rationum definitio ab Eu- 
clide Iib.tf.Defin.5. totidem fere verbis tradita. Cuius 
expofnio non poteft non effc clariifima ; tot editis in 
EuclidemaccuratilTimiscommentariis. Quaetiam in 
parte Gcometrafuam non eft paffus opera defiderari 
lib.8. princ .%. quorum omnium lucubrationes , fuper 
hac re confuli poterunt. Excmplum tantum iiic inte- 
rim appono huiufmodi ,plura paulo poft produdu- 
rus : vnde totum hoc compofitionis negotium tam 
obfcurum quam graue , euidenter dcelarabitur. Sit 
Ratio A 8 ad B 1 , cuius denominator feu quantitas 
eft C 4. Sit etiam Ratio D 6 ad E 3 ,cuius denomina- 

tor 



c 

4 



G 

8 



8. 
A 



t. 

B 



F 
i 

6. 3 
D E 



LIB. I. DeRattonibiu. ^ 
— - toreft F i. Multiplicen- 
tur hiduo denominato- 
res 4 & z vt fiat G 8,erit 
8 denominator R ationis 
compofita: ex Ratione 
quadrupla 8 ad x , vel 



aliorum quorumcum- 
que terminorum Rationem quadruplam obferuan- 
tium i & ex Ratione dupla 6 ad 3 , vel aliorum Ratio- 
nis eiufdem terminorum. Quodfi plures adhuc Ra- 
tiones forent : multiplicaretur denominator 8 proxi- 
me inuentus per denominatorem Rationis tertia: in- 
fequentis ; & haberetur denominator Rationis ex tri- 
bus illis Rationibus compofita: : & ita depluribus di- 
cendum eur. 

Porro hasc compofitio Rationum per multiplica- 
tionem denominatorum fada,- a-qtie haberetur, mul- 
tiplicatis ipfis terminis vt Prop. 1 6. docui. Nam muU 
tiplicatis Antecedentibus 8 & 6 fimul ; &c fimul etiam 
Confequentibusi & 3. Ficnt48 &<J: Rationis verd 
huius denominator eft 8-, vt patet , fi iuxta ea qua? 
Prop. 5. funt expofita inquiratur , diuifo Antecedrn- 
te 48 per Confequentem 6. Et hinc conftat non efle 
omnino neceflarium ad Rationum hanc compofitio- 
nem vt denominatores inter fe multiplicentur : fed 
fatis etiam efle , fi ipfi Rationum termini interfe du- 
cantur : habebitur enim pera&a terminorum multi- 
plicatione ,qu£dam Ratio qua? dicidebet compofira, 
ex Rationibus , quorum termini funt multiplicati , & 

F 3 cuius 
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cuius dcnominator oritur ex multipliticaone dcno- 
minatorum ad fingulas Rationes percinentium. 

PROP. XIX. PRINCIPIVM. 

Duptex eft Compofitionis genns in Rationi- 
bus : Compofitio prefle feu fpecifice fumpta,&: 
multiplicatto. 

Hic mentionem non facio Compofitionisillius Ra- 
tionum:qua plures Rationes in vnam iilis omnibus 
arqualem colliguntur per additionem iuxta Prop. i o. 
huius.Illius enim Compofitionis negotiu ab hoclon- 
ge diuerfum eft , quod dudtis in fe Rationibus non 
libi additis , abfoluitur. Compofitio ergo Prop. pra:- 
cedcnti definita genus eft ad Compofitionem ptefle 
fumptam ,'8c multiplicationem. Compofitio prefle 
fumpta eft quando RationesRarionem aiiquam com- 
poncntes , vel per fui , vcl pcrfuorum denominatorum 
multiplicationcm , funt intcr fc diffimilcs , vt in fupe- 
riori exemplo dua: R.ationcs 8 ad i , &c 6 ad 3 Ratio- 
ncm octuplam componcntes funt diflimiles , vel ea- 
rum denominatorcs4 2>ci irtacquales. Multiplicatio 
ver6 > vt Geometrarum inftitutum voluit, eft Compo- 
fitio R ationum fimilium fiue a:qualium : Qux fit mul- 
tiplicatis Rationibus quotcumque arqualibus , dein- 
ccpsquotquot extitcrinti vel earumdenominatoribus: 
quos tunc a:quales eflc neccfle eft. Vt fi tres huiuf- 
modi Rationcs quorum termini duplam fcruant Ra- 
tionem ducantur in ic , primo quidcm dufta A B in 

fccun 
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I A 4 C 6 E io G 140 3 j 

1 Bi D 3 F 5 H 30 %% " % \ 

fecundarnC D, vtfiat Antecedens 14. Ex Anteceden- 
tibus A &c C du&is ; & Confequens 6 > ex Confequen- 
tibus B & D. Deinde iterum du&is terminis proxime 
repertisi4 & 6 in terminos E 10 , &: F 5 tertias P.atio- 
nis , vt fiat Ratio G H. dicetur P v acio G H proprie & 
fpecificemultiplicajaex Rationibus illis tribus #qua- 
libus*>ex quibus generice dici debet compofita. De- 
nominator veroRationis huius G H ,oritur etiam ex 
denominatoribus fingulis harum Rationum arqua- 
lium a^qualibus in fe du&is. Cum enim fint tres Ra - 
tiones, & ex dupta. Denominator z. Tcr poni debet, 
& ita deinceps in fe duci 3 vt tandem fiat 8 denomina- 
tor Rationis G H compofitx ex illis tribus duplis 
Rationibus. 

Iam vcro huius generis multiplicationis Ratio- 
num, varisefunt fpecies:alia enim eft qu# duplicatio 
dicidebet : aliaTriplicatio:alia Quadruplicatio^Quin- 
tuplicatio, &c. Duplicatio dicitur cum duxRaciones 
aequales in fe ducuntur : vt fi ducantur Rationes AB, 
& C D in fe per Prop.i6.Fiet Ratio 14 ad 6:& hxc Ra- 
tio diceturduplicataRationis AB,vel CD. Quia fi 
Ratio A B bis ponatur & fic in fe ducatur iuxta Prop. 
citatam , producetur Ratio 16 ad4 qua? multiplicata 
dici debet ex Ratione AB & A B 5 fiue A B bis pofita: 
& ideo 16 ad 4 illius duplicata dicitur, Sicut etiam 

' Ratio 
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Ratio ^oad? quxoritur cx Ratione CD in Rationem 
C D dudla i duplicata eft tam Rationis C D quam Ra< 
tionis A B ; & alius cuiufcumque Rationis duplae. 
Chiod idcm fieri Gontingit.fi dcnominator 2, Rationis 
dupla: bis ponatur & ita t in i ducatur vt hat 4. Dcno- 
minator enim 1 Rationis duplx,eft Ratio duplain 
minimis terminis , vt Prop. 5. expofui •> fcd non expri- 
mitur illius confequens qui eft vnitas quam connotat. 
Exprimatur igitur Ratio dupla in minimis terminis 
hoc modo % ad 1 hxc Ratio bis pofita & multiplicata 
producet Rationem 4ad 1 quas duplicata dici dcbet 
Rationis iadi & aliarum omnium Rationum fimi- 
lium hoc eft duplarum. Idem de triplicata , Quadru- 
plicata,&c. Dicendum eft. 

PR O P. XX. DEFINIT. 

Compofitio Rationum continua eft quan- 
do termini Rationum quiin fe ducuntur ad 
componendam Rationem funt Confequentes 
vnius Rationis &: Antecedcntes alterius fc- 
quentis Rationis. 

Siue Rationes fint fimiles fiue diflimiles in eo con- 
ueniunt vtcontinux eife poftint.Ecce continuas difli- 
miles Aad B fcfquitertiaC(quiidem eft cumB) ad 



A 8 
B 6 



C 6 
D 3 



vcl A 8 B6 C3 



Do! 



D duplatE idem cum D ad F fubtripla. Vclconti- 

nuentur 
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LIB.L De Rdtioni&uj. 4? 
nuentur huiufmodi termini vt habet. Secundum fche- 
ma:continuaeRationes fimiles eodemmodofe ha 
bent vt hocalterum fchemarefert.Inquo Antecedens 

IA ad B Confequen- 
, tem habet Ratio- 

, } nem duplam:B verd 

faftus Antecedens,ad Confequentem C Rationem 
etiam habet duplam , &c. 

PXOP. XXI. DEFINIT. 

Progreffio Geometrica eft feries plurium fi- 
milium Rationumpercontinuos terminosex- 
tenfa. 



A 2, B 4 C 8 D 16 E 3 ij 

Vt ferieshaxA,B C,&c. DuplasRationis, cuiuster- 
mini funt communes duabus Rationibus immediatis; 
quas quafi commune vinculum nectunt ; cum fint 
Confequentes Rationis prarcedentis, & fequentis An- 
tecedentes : ProgreiTio Geometricadicitur jprogreffio 
quidem : quia eodem fempergradu,2equalifcilicetRa- 
tione extenditur : Geometrica vero , eo quod infignis 
fit eius vfusin Geometricis , veladdiftinclionem pro- 
greftionum aliarura. 



PROP 
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PROP. XXII. THEOR. 



Si inter duas quantitates A &C B mediae quot- 
cumque C>D interponantur Ratio A ad B com- 
poniturex Rationibus intermediis A ad C > C 
adD:DadB. 

L 1 

|A 12., C 8, D 4. B 6\ 

Theorema hoc habetur tanquam principium per 
fe notum apud docliflimum Geometram noftrum, 
lib.8. princa. Jguod, inquit > obfcurtm qutdem efl, , quam 
ferat prmctpiorum natura ; fed communt greganoque Geo- 
metrarum ^vulgo : a quorum numero non ita me amo, 
vt me eximam , tenuis meae fuppcllectilis fatis con- 
fcius. Illudigitur vt Thcorema , mihi mcique fimili- 
bus demonftrandum propono. Suafit in primis tam li< 
bera duos inter terminos, alios quotcumque,& quam- 
cumque Ratione inter fe habentes collocadi facultasj 
cx quibus deinde nafcatur Ratio cxtremorum ; itavt 
nullx fint Rationes ; ex quibus data Ratio componi 
non poflit.-quis aflentiatur fine demonftratione ? Dein- 
de cum propofitio hacc demonftrabilis fit , id eft , me- 
dium habeatper quod fillogifmus inftitui pofilt , cuius 
ipfa,fit conclufio : eadem lanc non eft quoad fe St per 
fe primo nota. Qua: tamcn conditioa Logicis requi- 
ritur,vtpropofitio aliqua in principiorum numerum 
exponatur. Et vero in corum numerum iftud ipfum 
ab Authorc Quadraturx non nifixgre reponi videtur. 

Sic 
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Sic enim ait loco citato. Jguod principium etfi<veriffimum 
jit ytf a magnis Gtometris non femel *vfurpatum , nonta- 
men yfque adeb omnibus arridet, <vt eins demonftrattonem 
non requirant. Ego <verb cenfeo cum omnibus Geometris 
tamdiu inter principia effe cenfendum , donec alicui ratio oc- 
currat hoc ipfum Geometrica demonBratione inter Theore- 
mata reducendi. Reducetur ergo impofterum :En ete- 
nim tibi , peritiflime Geometra , ad id neceflariam 
illam demonftrationem. 

Praparatio. 

A ii. C 9. B 3. D 108. E i7| 

Inter duos terminos A & B medius C interiiciatur. 
Tum A ducatur in C, vt fiat D re&angulum, : & C du- 
catur in B , vt fiat reclangulum E. 

Demonflratio. 

Ratio termini A ad terminum B eft eadem quas re- 
danguli D adre&angulum E. Sed ratio redanguli D 
ad rectangulum E componitur ex Ratione A ad C & 
ex Ratione C ad B.Ergo etiam Ratio A ad B componi- 
turex Ratione A ad C& Ratione Cad B. 

Probatur maior. Nam terminus medius C ducitur 
tam in A , vt producat D j quam in B , vt producat E. 
Ergo vel peri. lib.<J. velper 17.1^.7. ( Vt fcilicetidem 
argumentum tam continuae, quam difcreta? quantitati 
inferuiat ) eadem cft Ratio A ad B , & D ad E. 

Minor vero , ex dittis fuperius Prop.i<J. &Prop. 18. 

G i Conftat 



Conftat euidentiflime. Nam fi quantitatcs fiue deno- 
minatores Rationum AadCj&CadBin fe ducantur: 
percitatas Prop. efficient Rationem compofitamex 
Rationibus A ad C,& C ad B. Sed fiue denominatores 
Rationum, fiue ipfi Rationum termini in fe ducantur, 
eadem Ratio componitur , vt citato loco expofui. 
Ergo RatioD ad E ( quce oftenfa? proximc eft eadem 
cum Ratione A ad B ) qux ex dudhi terminorum A in 
C vt Antecedentem fecundse Rationis ; & C vt Con- 
fcquentis primaeRationis^in B Confequentem Ratio- 
nis fecundae orta eft : Componitur ex Ratione A ad C, 
& Ratione^C ad B.Verum ergo eft propofitumTheo- 
rema quando inter duos terminos medius vnicus in- 
tcrponitur. Sed aeque verum eft quando plures inter- 
cedunt. 

Sint enim inter duos terminos A, & B , duo inter- 

| A ii C 9 D 8 B 6 

ie&i , C & D. Probabitur primo ex proxima Ratioci- 
nationeRatio A ad D componi ex Rationc A ad C, 
& Ratione C ad D, quafi duo dati extremi termini fo- 
rent A &D > iiiterquosiolus C immittitur. Deinde 
duo extremi A &B aflumentur,inter quos D folus po- 
fituseft, nulla amplius habita Ratione termini C : & 
probabitur Ratio Aad B componi ex RationeAad 
D, & Ratione D ad B. Sed Ratio A ad D iam oftenfa 
eft componi ex Rationc A ad C , & C ad D. Ergo Ra- 
tio Aad B ex Rationibus A ad C , C ad D , & D ad B 

componitur. 
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cornponitur. Eodem modo Ratiocinancfum foret,Yi 
plurcs quam duo tcrmini medij inter duos extremos 
ftatuercntur : ita vt veriflimum fit Theorema propo- 
fitum. Vnde verum etiam fit, minus apte in numemm 
principiorum per fe notorum reduci , cum reuera de- 
monftreturper medium , quod ipfum necdum imme- 
diatum eft , cum pendeat ex propofitionibus Euclidis 
citatisqua: & ipfiedemonftrantur adhucper alia me- 
dia ad principia magis accedentia. 

PR O P. XXIII. PROBL. 

Sit data Ratio quaecumque A ad B. Quam 
oporteat in quotcumque Rationes aequales 
diuidere. 

Superius Prop. 17. huius. Oftendi modum,quo 
Ratio quaelibet per aliam datam Rationem diuidi pof- 
fit : hic veroquxritur modus quo data Ratio diuida- 
tur ,nonper datam Rationem s fedin datas Rationes: 
acquales quotcumque, qui fenfus longe a priori eft 
diuerfus & in hunc recklere videtur , vt ex dictis de 
compofitione Rationis conftat, fcilicet, quaeruntur 
Rationes asquales quotcumque,quaz datam Rationem 
A ad B componunt. 

ConflruBio. 

j 

I A 11 , B 3. A 12 , C 6. B 3 

Data fit Ratio A ad B in duas Rationes aequales di- 

G 3 uidenda. 
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uidenda. Reperiatur inter duos terminos datos , me- 
dius tcrminus C Proportionalis per 1 3 lib. 6. in quan- 
titarccontinua,indifcreta vero idem praeftandi mo- 
dus colligitur ex zo.lib.7. & paftim apud Arithmeticos 
traditur. Ducatur fcilicet terminus A in terminum B: 
&c ex producto Radix quadrata eruatur C. Dico datam 
Ratione A B in duas a^quales diuifam effe pofito inter 
A & B medio termino C. Eft enim A ad C, vc C ad B. 
Ergo Ratio A ad B eft diuifa in duas Rauones xquales. 
Vel iuxta alterum problematis fenfum > inuent* funt 
dux Rationes a^quales datam Rationem AB compo- 
nentes > beneficio termini medij C inter duos tcrmi- 
nos datxRationis interiecli. Quod fi placeat animi 
gratia experiri per Prop. \ 7. quam fit bxc peculiaris di- 
uifio conformis illi , quam ibidem tradidi. Sic operare 
babitistermino, C & Ratione CB vel AC ; diuide 
Rationem A B per alterutram , fiue A C, fiue C B. Ra- 
tio, quotientis loco , inuenietur A C aut CB ; qux 
indicabit Rationem A B , ita fe habere ad Rationem 
C B. Vt fe habet A B ad quotientem A C , vt verum 
eft : cum dux Rationes A C, &c C B fintasquales. 

Sedfi eadem Ratio ABintres vel plures cequales 
Rationes diuidenda foret. Duo medij termini , vel 
plures Proportionales eflent reperiendi. In quo Geo- 
metria laborauit ha£tenus.Foelicior hxc in parte Arith- 
metica extitit, prxfertim fi fuis illis numeris furdis, 
imo,& caxis vti liccat: quidni porro liccat ? docet 
enim inter duos datos tcrminos , medios quotcum- 
que Proportionales ftatucre s vt intcr datos A 1 1 & B 3, 

duos 
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duosmedios ftatuet C & D,hoc modo-: A11, C R 
cub. 43i,DRcub.io8,B 3 eruque Ratio AB intres 
cequales AC,CD, DB diftributa:& ita de ca:teris.Qua- 
re datam Rationem in quotcumque xquales diuifi. 
Quod erat faciendum. 

RROP. XXIV. THEOR. 

In omni progreflione Geometrica Ratio 
termini cuiuilibet in ferie aflumpti , ad pri- 
mumtcrminum eft muItiplicataperRationem 
fecundi termini , ad eundem pnmiim , toties 
quot Rationes numerantur a primo termino 
vfque ad terminumaflumptum. 

Demonflratio. 

Propofitio hax non alia eget probatione quam ex- • 
pofitione.Sit ergo progreilio. 

\A z B 4 , C 8 , D 16 , E 31 &c. ) 

Et in eius ferie terminus E conferatur ad primum 
terminum A. Dico Rationem E A multiplicari ( in 
mentem reuocanda eft hic Propofitio i^. eiufque fen- 
fus) perRationem fecundi termini B ad eundempri- 
mum terminum A toties fumptam ; quot funt Ratio- 
nes a primo termino A vfque ?.d E. Quis ambigat? 
Ratio E ad A componitur ex Kationibus E ad D ; D 
ad C , C ad B ac tandem B ad A per Prop. zz. Huius. 
Sedeaiomnes funt Rationei arquales, tum inter fe, 

tum 
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tum primx B ad A ; quot ergo Rationes numerantur 
vfque ad E , toties Ratio E ad A dicenda eft componi, 
fiue multiplicari^per Rationem Bad A. Qjiod erat 
demonftrandum. 

OBS E R VA TIO N ES. 

|A z B 4 C 8 D ~ E 3i F^4&c.J 

Primo,conftat ergo in fuperiori progreflione in 
exerfiplum allata , tertium terminum C ad primum A 
Rationem habere duplicatam Rationis B A , fecundi 
fcilicet termini ad eundem primum : componitur 
enim Ratio C A , fiue , vtmagis proprie & fpecifice 
loquar, multiplicatur per duas Rationes CB, B A 
qux cum fmt xquales , duplicatur B A ad componen- 
* dam Rationem C A. Eodem modo Ratio quarti 
termini D , ad primum A, eft triplicata Rationis B A: 
cuius ctiam quadruplicata erit Ratio quinti termini E 
ad A: &ita deinceps. 

Sccundo >In eadem progrefTione Ratio quinti ter- 
miniE^adprimum A, duplicata eft Rationis tertij 
termini C ad eundem terminum primum A.Nam tres 
termini E, C, A , funt continue Proportionalcs , & 
prbgreffionem conftituunt per Rationes a^quales E C, 
C A. Ergo Ratio tertij termini E , ad primum A du- 
plicata eft Rationis fccuudi termini C ad eundcm pri- 
mum A. Vt paulo ante declaratum eft. 

Tertio hinc patct quo fenfu dicatur vna Ratio alte- 
ram CQjitinere bis >ter , quater , &c. Pcr multiplicatio- 

nem 
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LIB. 1. De Rationibiu. ,yf 
nem vel in fenfu multiplicationis. Vel illam multipli- 
care. Item quomodo vna Ratio alteram toties in 
fenfu multiplicationis contineat, fiue toties multipli- 
cec : quoties hax tertiam continet vel multiplicat. 
Nam in allata progrefllone Ratio C A, Rationem B A 
continetbisinfenfumultiplicationis ,fiue bis multi- 
plicat , hoc eft , vno verbo , duplicat. Ratio EAean- 
dem BA,quater multiplicat,fiue quadruplicat , fiue 
quater continet in fenfu multiplicationis. Dicetur ve- 
r6 Ratio E A quinti termini ad primum , toties in fen- 
fu multiplicationis continere Rationem C A tertij ter- 
mini ad primum : quoties Ratio hxc C A continetin 
eodem fenfu Rationem B A fecundi termini ad pri- 
mum. Nam vt iam obferuaui,RatioE A duplicata cft 
Rationis C A eamque bis continet. Sed Ratio C A bis 
etiam continet Rationem B A , eiufque duplicata eft. 
Ergo Ratio E A toties tn fenfu multiplicationis con- 
tinet Rationem C A , quoties hax continet Ratio- 
nem B A. 

Quart6,Ex iis quaeproximeattigidecotinentiaRa- 
tionu in fenfu multiplicationis,occafio fe fe ofTeit ido- 
nea inquirendi , an alio in fenfu , quam ifto multipli- 
cationis , vna Ratio alteram continerc toticfve con- 
tinere,quoties ha?caliam'continet,dici queat; & quo- 
modo huiufmodi contineti^ inter fe difFerant. Vnum 
enim iftud caput , velpracipuum fortafijs eft, qu6 tota 
haecdifputatiunculareferridebet, vti fuo loco mone- 
bo. Cui quajftioni refpondco : vt duplex genus Ra- 
tionis componendae obferuare licet,vnum per additio- 

H nem, 
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nem , per multiplicationem ; alterum : ita eft du- 
plex continentiae genus inter fe valde diuerfum : vnum 
per additionem , alterum per multiplicationem ; piovt 
enim ctfmpofitum diuerfum eft , ita partes , qua? 
vtrumque componunt , qiueque in eo continentur, 
diuerfas e(Te necefle eft. Repetatur hic progreifio 
fuperior: cuius termini duplam Rationem obferuant. 

\~~A~l B~' C 8 D \6 E 32. 

Terminus eius E quintus ad primum A,'Rationem 
habet Quadruplicatam Rationis BA,vt cxpofui fu- 
pra, eamquecontinet quater in fenfu multiplicatio- 
nis. Atinfenfu additionis fiue abfoluto & fimplici, 
RatioE A Rationem BA o&ies continet > eiufque 
eft o&upla. Namcum earum Rationum idem fit con- 
fequens A : ita fe habent Rationes inter fe per Prop. 7. 
Huius, vt Antecedentes E & B:quorumille hunc con- 
tinetodties. Hoc ergo primum efto horum duorum 
fenfuum difcrimen > infigne fatis vt patet/ed ecce non 
Ieuius aliud 

Secundum difcrimen duplicis huius fenfus , hoc 
eft. Oftenfum eft Rationem E A, toties in fenfu mul~ 
tiplicationis continere Rationem C A : quoties Ratio 
C AcontinetRationemB A, hoceftbis. At in fenfu 
fimplici&: abfoluto. Ratio E A continet Rationcm 
C A quater. Nam vtriufque eft idem Confequens A: 
propterea iuxta Prop.y. Huius. Ita fe habent hx d\ix 
Rationes , vt Antecedcntcs E & C. At Ratio C A 

haud 



LIB. 1: Dc Rationibia. ^ 
haudquaquam continetquaccr Racionem B A s Sed bis 
tancum j funt enim ica illa? eciam Raciones, vc Ance- 
cedences incer fe per cicacam Prop.7. huius. 

Terciumdifcrimen eft,quod in fenfu mulciplica- 
cionis nulla obferuacur Denominacorisper quem pro- 
greflio promouecur diuerfiras. Siue is fueric dupk, 
tripla; autalius Rationis : Imo eciam fi minoris fuerit 
inarqualitatisrfemperRacio tertij termini ad primum 
dicctur bis continere Pvacionem fecundi cermini ad 
primum. Ac infenfu abfoluco longe alicerfe res habec. 
Mucacur enim Racio cerminorum , quocies progreflio 
fpeciei mucacionem pacicur. Vc pacec in hac duplici di- 
uerfae fpeciei progreflione. In qaa vcraque| Racio cer- 
minicercij C ad primum A, dici debec bis in fenfu 
■ multiplicationis continere 

I A^ B 4 C8 | RationemBA. Atinfenfu 
I -A 3 B 9 Cz7 | abfo!uto,Racio C A in prio- 

rc progreflione concinec 
Racionem B A bis. Ec in pofteriore progreflione, C A 
eandem B A rer concinec. Denique in fenfu abfoluco 
&fimplici,vr vnaRacio alceram concinere dicacur/ 
necefle eft vc maior ipfa fic ; quam ea qua? concineri di- 
cicur. In fenfu ver6 mulciplicacionis , id nullo modo 
neceflarium eft : cum in Racione minoris insequalira- 
tis contrarium femper contingat. Sit enim progreflio 
per Rationes minoris ina^qualitacis extenfa A,B,C &c. 
A 8 , B 4 , C %. Ratio Cad A , duplicata eft Rationis 
Bad A, Schancilla bis continec in fenfu mulciplica- 
tionisjicet re veraminor fit. Cum enim vcriufque fic 

H 2 idem 
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idem Confequens A: Ratio C A ad Rationem B A, 
ita fe habet vt Antecedens C ad Antecedentem B , per 
Prop. 7.Huius. SedC ad B habct Rationem fubdu- 
plam : Ergo etiam in fubdupla Ratione eft , Ratio C A 
comparata ad Rationem B A. Nec C A in fenfu abfo- 
luto vllo modo dici poteft continere Rationem B A; 
in fenfu tamen multiplicationis eam bis continere 
dicendaeft. 

Ha?c de ContinentiaRationum mutuahicannota- 
ta,quemadmodum &quasCorollario Propofitionisu. 
tradidi , funt accurate obferuanda, tum quia Ratio- 
num per fe fatis obfcurum & tale apud Geometras 
femper habitum negotium illuftrant fatis clare,tum 
quia maxime neceflaria futura funt ad plurimas lib.io. 
Authoris hiiiusPropofitiones intelligendas praefertim 
44. tantas obfcuritatis , quantac grauitatis ad eius 
meumque inftitutum vt libro z.Prop.47.patebit. 

PROP. XXV. THEOR. 

Si ab eodcm primo termino A , dux progref- 
fiones inftituantur A,B,C,D,E 5 St A,F,G,H,Lj 
duo tertij termini C , &t G habent Rationem 
duplicatam Rationis duorum fecundorum B,F: 
termini verb D > H quarti loci triplicatam. 
Quinti demum locitcrminiE,L quadruplica- 
tam eiufdem , fic deinceps. 



Demon 
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LIB. I. t)eRcittonibm. 
Demonftratio. 



B z C 



I A i 



4 D 8 E 16 J 



F 3 G 9 Hx 7 L gi 



Quod ad Quancitatem'Continuam percinec : hanc 
propofirionem demonftrac Geometra nofter Hb.z. 
Proop. 2.7. Dcducicurquoad numerosex Propoficio- 
ne io.lib.8. Euclidis,quae & ipfaQuanticati Concinux 
leui opera accommodari poflet. Vniuerfaliter eam 
propono, eaque ad inftitutum meum vtor. Si ab ali- 
quo termino A dux feries terminoru continue Propor- 
tionaliu A,B,C,&c. AFG,&c.Quotinter fingulos ter- 
minos eiufdem loci, & primu terminum A cadunt ter- 
mini medij : tot inter ipfos aflumptos in vtraque pro- 
grelTione terminos medij cadent Proportionales. Ver- 
bi gratia, inter teminos B , F , & A , nullus medius 
Proportionalis eftterminus : Ergointer B & F , nullus 
mediusterminuscadet. At Vero quia inter terminos 
C , G tertij loci & terminum A , vnus medius termi- 
nus , in vtraque fetie, fcilicet B & F , interiicitur : vnus 
etiam medius Proportionalis cadet inter C & G. Eo- 
dem modo de c^teris ratiocinare cum Euclide. Hoc 
pofito , Propofitio allata fic concludicur. Racio C A, 
& G A,Rationis B A, & F A duplicaca eftper Prop.14, 
huius. Sed inter C & G vnus medius cadir terminus 
Proportionalis ; 8c quidem in eadem Ratione in qua 
funt termini B, F primo termino A proximi. Vt ex 

H 3 Euclidis 
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Euclidis difcurfu conftat. Ergo Ratio Cad G duplica- 
ta eft Rationis B ad F. Panque iurc Ratio D ad H 
eiufdem Rationis B ad F, erit triplicata. Ratio E ad 
L quinti loci , Quadruplicata : & ita deinceps. Eigo fi 
ab eodem termino &c. Quod eratprobandum. 

. P R O P. XXVI. P R O B L. 

Duabus datis Rationibus tertiam Rationem 
Proportionalem exhibere. 

Qonftruttio. 
Sint datre duse Rationes A i z ad B 3 ; & C 8 ad D 6: 
quibus tertia Pvatio Proportionalis adiungenda eft. 



A 12. C 8 E 64 G ipi G 4 

vel 

Ducatur Ratio fecunda C D in fe, vt fiatRario E 6 4 ad 

F 36. Ha^cdiuidaturperprimamRationem AB.qua: 
diuifio breuiflimc inftituetur iuxra obferuationem ad 
Prop. 17. allatam : fi B 3 ducatur in E 64 vt flat G i 9 z 
Antccedens Rationis futura:. Cuius Confequens ha- 
betur, dufto A iz Anteccdente in F 36 Confequen- 
tem , vtfiat H 431. Dico crgo Rationem G i 9 z a d 
H 4 32. , vel terminis ad minimos reduftis, G 4 ad H 9 
effc tcrtiam proportionalem ad duas datas Rationes 



Ditn 



on 





LIB. I *7)e Rdtiomkw. 
Demonftratio. 

Solutionis huius facillimae clara eft P.atio ex eo 
quodeadem Ratio producaturper multipiicationem 
medise Rationis C D in fe : quae producitur per multi- 
plicationem duarum extremarum A B & G H in fe in- 
uicem. Ratio enim A B dufta in G H non poteft non 
reftituere Rationem E F, quam diuifit. Sed eadem E F 
Ratio produdta eft per multiplicationem C D in fe : vc 
habetconftructio. 

<zAliter. 

Vt h#c mea methodus euidcntius certkifque con- 
ftet : iuuat idem problema paulo aliter foluere adhibi- 
tain numeris Ratione quam in lineis vfurpauit Geo- 
metra. Sicergo eodem feruato fchemate operabimur. 

Duobus terminis C 8 & D 6 y 
tertius proportionalis inuenia- 
tur E 4 -^-.Deinde fiat vt C 8 ad 
E 4 -f-jita A ix ad aliud,quod 



C 8. D 6. E 4~ C 8. E 4 -f- A t* F 6~\ 



fit F 6 .Erit Ratio B 3 ad F 6 -f tertia proportiona- 
lis duabus datis Rationibus A B , C D. 

Demonftratio. 

Ex iis quas de Rationum compoficione fuperius tra- 

didi, 
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<j 4 T A R S II. 

didi » clara euadit huius operationis methodus : vt pt o- 
pterea in hunc locum problema hoc , ficut St quod 
proxime fequitur , rciecerim ; quod alioqui alium or- 
dinem pofcere videretur. Cum igitur praecipio vt duo- 
bus terminis C & D fecund» Rationis , tertius E pro- 
portionalis inueniatur : vt habeatur Ratio termini C 
primi ad tertium E:nihil inquiro nifi Rationem, quam 
Ratio C D. in fe duda producit : qualis fuit Ratio E F 
in praccedenti folutione. Sicut enim Ratio termini C 
adEeft duplicata Rationis C ad D , eo quod fint tres 
termini C , D , E continue proportionales : ita etiam 
Ratio EF infupcriori fchemate eft eiufdem Rationis 
CD duplicataperu Jib. 8.Euclidis. Quadratienim 
numeri E F duplicatam habet Rationem laterum fiue 
Radicum C,D. Ergo etiam Ratio A ad F , cum eadem 
fit ex conftruclione cum Ratione C adE ,eft duplica- 
ta Rationis C ad D. Ideft , eadem cft cum Ratione 
produc-ta per multiplicationem Rationis C D in fe. 
Quodcum ita fit & intcr terminos A & F interpona- 
turmedius terminus B:erit Ratio AadF compofita ex 
Rationibus A ad B , & B ad F : atqueadeo Ratio A F 
diuifa perRationem A B producit RationemB F. Eft 
ergo B F tertia Ratio proportionalis : eadem plane cum 
Rationc E F fuperiori folutione inuenta. Eardcm cnint 
oftenfae funt Rationes E F fuperior,& Ratio A F huius 
folutionis : & vtraquc pcr eandem Rationem A Bdi- 
uiditur. Ergo Rationem B F hic inuentam , eandem 
e(fc neceftc cft cum Ratione E F fuperius exhibita. 
Quodidcm numcri ipfi inucnticonfirmant. Tertiam 



ergo 
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WB. 1. T>e RationM. fc 5 
ergo Rationem datis duabusRationibus proportiona- 
lemexhibui. Quoderat probandum. 

PROP. XXVII. PROBL. 

Inter duas Rationes AB,CD mediam Ra- 
tionem proportionalem conftituere. 

Conftmttio. 

Oftendi fuperius Prop.i 3. huius. Quomodo Ratio 
qua:libetdata,diuidendafitin duas autplures Ratio- 
nes arquales. Hoc vero problemate quceritur modus 
tantum , fi rem pauloacutiusperpendamus, diuidendj 
datamproportionem in duasfimiles , vel , quodidem 
eft, in duas atqualesprqportiones. Ratioenim fiueha- 
bitudo Rationis A B ad Rationem C D iuxta Prop. 3. 
huius. Proportioeft. Qua:in duasxqualesproportio- 
nes diuifa fuerit fi quadam media Ratio inter Ratio- 
nes A B , C D pofita fueritproportionalis ; id eft, eiuf- 
modi, vt proportio inter Rationem A B & ipfam , fi- 
milis fit vcl arqualis proportioni , quas intercedet inter 
hanceandem,& Rationem C D. His ita declaratis, 
operationem inftituemusin hunc modum adlnbitis 
numeris more noftro , quando hoc opufculum totum 
numerica Ratione exponere inftitutum eft. 

Ratio A 9 ad B 8 multiplicetur iuxta Prop.16. huius. 
Per Rationem C 4 adD i. Fict Ratio E 36 ad F \6. 

I Eruatur 



G€ <P A R S IL 



| A 9 C 4 E 36 G 6 , G 3 1 
| B 8 D l ¥16 H 4 

Eruatur ex terrainisE & F Radix Qu.adrata. Eritilla 
Radix G 6 & H 4. Horum ergo terminorum 6. 4. vei 
j. i. Ratiouemdico efle mediam proportionalem in- 
ter datas Rationes A B , C D , hoc eft,iuxta expofitio- 
nempaulo ante allatam:Dico proportionem Ratio- 
num A B , C D in duas proportiones aequales A B, 
G H,& GH,CD diuifam efle. 

DemonFtratio. 

Cum proportio Rationis'AB , adRationem CD, 
Rationis ipecies quardam fit, (efl: enim Ratio Ratio- 
num duarum ) & inter terminos A B primum,& C D* 
Secundum Rationis illius , medius terminus ftatua- 
tur Ratio G H: compQnetur proportio Rationis AB 
ad Rationem CD , ex proportione Rationis A B ad 
Rationem G H. Et cx proportione Rationis G H 
ad Rationem CD, iuxta Propofiiz. huius. Often- 
dendum itaque tantum reflat, duas ilias proportio- 
ncs efle a^quales. Q uod ita colligetur. Ratio media 
G H in fe dudla producit Rationem E F ( eft cnim 
G H Radix quadrata Rationis E F ) quam eandem 
produxcie Rationes AB , C D in fe dudx ex con- 
fUudhonc. Ergo RatioG H e(l media proportiona- 
lis intcr Rationcs A B , C D. Tatiquam G H vnicus 
forcc fimplex tcrminus inter ductf fimplices A B > & 

CD 
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L I B. I. De Rationibus. &j 
C D vnius fimplicis Rationis,cuius ABfic Antecedens 
& C D Confequens : quas: diuidatur per Prop.13.ho- 
ius. In duas Rationes aequales medio interpofito ter- 
mino G H. 

Quod vt euidcntius pateat reducantur termini ha- 
rumRationum ad alios,itavt fit omnium idem Con- 
fequens : Erit A 9 & B 8 : at C erit 16 & D iterum 8. 
Si ergo omilfis Confequentibus B 8 & D 8. Soli fpe- 
&enturAntecedcntes A9 & C i6,quifuntRationum 
quantitates fiue denominatores,vt docetur Propof 7. 
huius. EorumRatioin duas asquales diuidetur,inter- 
ofito medio termino proportionali G 1 1 per Prop.x 5. 
uius. Qui terminus habetur, vt ibidem rraditur ,du- 
ctis inuicem A 9 & C ic s & ex produdlo 144 , cruta 
Radice quadrata iz ; ad quem medium terminum, 
eamdem habet Rationem primus 9 quam ipfe mcdius 
deinceps habet ad j6. At eadem eft Ratio horum An- 
tecedentium 9. 12-. 16. Quorumidem eft Confequens 
8. Quae eft inter ipfas Rationes 9 ad 8, 1 2. ad 8 , 1 6 ad 8 
per Prop.y.huius. Siue inter Rationes illis aequales A 9 
ad B 8 : G 6 ad H 4 : C 4 ad D 2. Ergo inter duas Ratio- 
nesdatas AB , C Dre£te interpofita eft Ratio propor- 
tionalis media G H.Quod erat prsftandum. 



LIBER 
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LIBER SECVNDVS. 

In quo prim^ Quadratura 
examen inftituitur 
&abfoluitur. 
_ % ! 1 . — 

P R O P. L THEO R. 

Si duo triangula ABC X DEF asqualibus 
Bafibus B C,E Finfiftanttlatera verb A B,D E fi- 
militer fecenturin G&I: & per G & I agan- 
turlineae G H, I L Bafibus Parallelse. Dico G H, 
I L «quales efle. 

Demonttratio. 

Vt A B , ad A G ; ita ex hypothefi DEadDI. Sed 
vt ABadAG,itaBC ad GH per 4. Iib. Ergo vt 
O E ad D I, id eftper eandem Prop. E F ad I L : ita B C 
idGH. Sed B C , EF funt^quales. Ergoper i^-.lib. 5. 

I 3 asquales 



7° 



r » 




Figur* prima. 




squales etiam funt G H , IL. Quod erat demon- 
ftrandum. 

RROP. II THEOR. 

Si du* linc* paiallelar B C , G H , inzquales 
uuer fe, duabus lineis parallelis EF,IL jequales 
tucnnt fingul* fingulis. Quarum vtrarumque 
extrema mngantur lineis B G, C H & E I F L 

tunnG&:I,velH&L. 

Pr&paratio. 

turCK CaWr G H Vtfiat GK '*<H lsBC & iunga. 

jDemonftratio. 

^ K fic B C j sq^alis & parallcla haes B G £ ^ 

Atcjue 



■ * 



LIB. II. Mxamen Jguadratura frima. 71 
Atque adeo anguli duo GBC ,BCK arquales erunt 
duobus rettisperi^.lib.i.Ergoduo GBC,HCB mino- 
res erunt duobus redhs.Linea? ergo B C, C H produd&e 
conuenientper 1$. A X I. lib.i. Pari modo conuenient 
produdfce hnes E I, FL;conueniant illae in A.ifta: in D. 
In triangulisigitur A B C , D EF , ita eft A B ad A G, 
vt B C ad G H : & D E ad D I , vt E F ad I L ; hoc eft, 
vt B C ad G H ; atque ade6 , vtABad AG. Similiter 
ergo fecantur AB , D E , in G & I ; & A C, DFjin H, 
& L. Quod erat probandum. 

P RO P. III. THEOR. 

Si duo Trapezia G C , 1 F. Oppofitis duabus 
lineis GH,BC;&IL,EF parallelis, &C a:qua- 
libus contenta , squalia fint. Dico vtriufque 
eandem efle altitudinem. Qu.od fi vtriufque 
eadem ponatur altitudo. Dico ambo efle inter 
fe asqualia. 

Pr&paratio. 

Producantur latera reliqua Trapeziorum , nempe 
B G , CH donec conueniantin A ( conuenient enim 
per Prop. praxedentem) & E I , F L, donec etiam con- 
currant in D. 

Dmonftratio. 

Per Prop. praecedentem latcra A B , D E triangulo- 
rum A B C , D E F , fimiliter fecantur in G & I. Ergo 
per zi hb.tf. Vt triangulum A B C , fuper primam A B 

quatuor 




n PARS if. 

TigitYji Prima. 




quatuor proportionalium , ad triangulum AGHfi- 
mile fuper fecundam A G. Ita triangulum DEF fuper 
tertiam D E \ ad triangulum D I L fimile fuper quar- 
tam D I.Ergo Diuidendo. VtTrapezium BH,adtrian- 
gulum AGH: itaTrapezium ELad triangulum D I L. 
Sed Trapezium B H xquale eftTrapezio ELex hypo- 
thefi.Ergo per 14 lib.j.etiam triangulum A G H,xqua- 
le eft triangulo D I L. Quorum triangulorum cum 
xquales fint ex hypothefi bafes G H , I L : in eadem 
erunt altitudine. Sed xqualia etiam funt triangula 
ABC,DEF ( adie&is nimirum Trapeziis xqualibus) 
fuper xquales bafes B C, E F. Ergo & horum triangu- 
lorum xqualis erit altitudo. Si igitur ab hac vtraque 
altitudine xquali, dematur altitudo xqualis triangulo- 
fllRl * '} mm AG H,DIL : rcmanebit altitudo Trapeziorum 

HlSJf 1 G C,IFxqualis. Vt habet prior pars propofitionis. 

fii ' ^""^^^c^P^^quxprioiiscftconucrfa^itapro. 

batur. Fa&a conflructione , conucniunt BG, CH 

ifni: Iater» 



LlB. II. Examen Jjhtadraiarte prima. 73 
latcra Trapezij G C producla , in A : & latera E I , F L 
Trapezij IF produda , in D : & praeterea fimiliter fe- 
cantur latera A B , D E , in G, & I. Ergo ita eft triangu- 
lum A B C fuper primam A B quatuor proportiona- 
lium , ad triangulum fimile AGH fuper fecundam 
A G:ficut triangulum DEF fuper tertiam DEad trian- 
gulum fimile D I L fuper quartam D I. 

Et Permutando.Itaefttriangulum AB C ad trian-%-> 
gulum D E F : vt triangulum AG H ad triangulum 
D I L. $ed vt triangulum A B C ad triangulum D E F: 
ita eft altitudo trianguli illius ad huius altitudinem, 
cum eorum bafes B C , &. E F ponantur «quales ; Et 
propter eandcm rationem:ita eft triangulum A G H 
ad triangulum D IL : vtillius altitudo ad huius altitu- 
dinem , propter bafes G H , I L sequales. Ergo cum fit 
vttota altitudo trianguli A B C ; ad totam altitudinem 
trianguli DE F ; ita ablata altitudo trianguli A G Hs 
ad ablatam altitudinem trianguli D I L. Erit reliqua 
altitudo , Trapezij fcilicet G C , ad altitUdinem reli- 
quam Trapezij I F : vt tota ad totam;& vt ablata etiam 
adablatamper 19. lib. 5. Sed altitudo Trapezij GC 
jcqualis eft altitudini Trapezij I F ex hypothefi, 
Ergo tam altitudo trianguli A B C , altitudini trianguli 
DEF ; quam altitudo trianguli AGH , altitudini 
trianguli D I L , acqualis eft. Sed bafis B C bafi E F , & 
bafis G H bafi I L , ponuntur ajquales. Ergo tam trian- 
guIumABCtrianguloDEF;quamtrianguIum AGH, 
triangulo D I L xquale eftper i.lib.<J. Si ergoabjequa- 
Jibus triangulis ABC , D EF , demantur triangula 

K acquaiia 
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aqualia A G H , D I L , ;equaliaremanebuntTrapezir 
G C , I F. Vc habet fecunda pars propofitionis. Si ergo 
duo Trapezia, &c. Quod eratconcludendum. 

PROP. IV. THEOR. 

Si duo Trapezia O C , S F j duobus lateribus 
parallelis OP,BC } &:ST,EF conftent ; quo- 
rum vnum OP,vni ST:alterum Bc, alteri 
E F fit aequale : &C fecentur alia duo eorum late- 
raO B , S E fimiliter in G & I : perquae puncta 
ducantur G H , I L parallelas lineis B C , E F. 
Dico parallelas G H, I L aequales efle. 

Pr&paratio. 

Producantur BO, C P •, & E S , F T donec illae in 
A , ifte in D concurrant (concurrent enim per Prop.i. 
huius. ) 

Figurafrima. 




Demonftratio. 
g £ . n In triangulo A B C , cum O P fit bafi B C parallelaj 
ita eft A B ad O B ; vt in triangulo DEF lineaDEad 

SE. 
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SE. Per Prop.t. Huius. Sed vtOBadGB;itaeftex 
hy pothefi S E ad I E. Ergo ex asquo , vt A B ad G B; 
ita eft D E ad I E. Ec Conuertendo. A B ad A G vt D E 
adDI. SedvtABadAGjitaeftBCadGH: & vt 
D E ad D I ; ita E F ad I L. Ergo ita eft B C ad G H } vt 
EFad IL. Sed BC & EF funt «quales. Ergo & 
a;quales erunt G H , I L. Per 14. lib. 5. Quare fi duo 
Trapezia , &c. Quod erat probandum. 

P ROP. V. THEOR. 

Si a fublimi pun&o A , in fubiedtum planum 
EF,rectas lineas quaecunque &C quotcunque, 
vt A B , A C demittantur. Ducatur vero pla- 
num L H plano F E parallelum , lineas A B, A C 
fecans in G Sc I. Dico lineas A B, A C fimiliter 
fecari in G & I. 



Figura Secuttd*. 




Praparatto* 



Iungantur tam puncta B , C; quam pun&a G ,I,re- Fi&.i. 
£islincisBC,GI. 

K z Vemon 
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Demonjlratia. 

Triangulum ABC per z.Iib. 1 1. in vno eft plano 
fed illudplanum fecatduo plana parallela EF,LH. 
Ergo fediones communes producit B C,G Iparallelas 
per 1tfJib.11. Ergo trianguli ABC latera A B , A C fe- 
clafuntproportionaliterin G &I. eadem eft reliqua- 
rum linearum a punfto A ad idem planum demiflarum 
Ratio. Quare fi a fublimi &c. Quod erat pro- 
bandum. 

PROP. VI. THEOR. 

Si Pyramides triangulares, quarum vertex A , 
& E ; bafes BDC, FHG aequales habeant & 
fimiles. Secentur autem planis I L , M N bafi 
parallelis , quas latera Pyramidum fimiliter fe- 
centmO,R,P;S,Q,T. Dico communes fe- 
aiones ORP, S QT , effe triangula squalia 
©Cfimiha. 1 

DemonBratio. 

Planal L MN funt ex hypothefi , Pyramidum 
bahbusparallela. Ergopcritf.lib. n. communcs fe- 
aioneseorumplanorumcum fingulis triangulis Py- 
ramidcm continentibus , funt parallelx fingulis trian- 
gulorum bafibus. Quare OP parallela eft bafi B C 
tnanguU AB C : & ST parallela bafi F G trianguli 

i r i H ade cxteristriangulis. Quia veroex hy- 
rothefi,latusABuianguliABC ; & IatusEF tria£ 

guli 
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Figura Tertia. 




guli EFG, fecantur fimiliter in O & S. Erunt aequales 
linese OP&ST per Prop.i. huius. Pari modo *qua- 
les erunt O R , S P R , T Q^ Ergo per 5. lib. 6. 
triangula O R P , S Q T arqualia fu nt & fimiUa inter fe. 
Quod eratprobandum. 

PRO P. VII. t k HEOR. 

Eadem fa&afuppofitionePofitis fcilicet dua- 
bus Pyramidibus ABDC, EFHG triangula- 
ribus:qu£e bafibus jequatibus &C fimilibus BDC, 
FHG infiftant. Sedis etiam earum lateribus 
fimiliter in O &C S , vel in R & Q, aut in P &: 
Tperplana I L , MN bafibus parallela. Dico 
ipfas etiam Pyramides per eadem plana fimili 
ter fecari. 



K 3 



Vemon 
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^DemonJiratio. 

Cum planum fecans I L parallelum fit bafi Pyrami- 
disB D C : abfcindet Pyramidem A O R P. Similem 
toti Pyramidi AB D C. Per Definit.p.lib.i i. Siquidem 
plana omnia Pyramidem vnam continentia fimilia 
funt planis omnibus alteram continentibus. Similiter 
Pyramis ESQTabfcifla fimilis eft toti Py ramidi EFHG. 
Ergo Pyramis A B D C ad Pyramidem AORP. Tri- 
plicatam Rationem habetlateris AB , ad latus homo- 
logum A O per 8. lib. i %. Sed vt A B ad A O > ita eft 
ex hypothefi E F ad E S. Ergo Pyramis A B D C , ad 
Pyramidem AORP habet triplicatamRationemla- 
tcris E F ad E S. Sed Pyramis E F H G ad Pyramidem 
E S QT , habet etiam tiiplicatam Rationem lateris 
E F ad E S. Ergo amba; Pyramidcs ABDC,EFHG 
fimiliter fecantur a planis I L , M N quas fimiliter fe- 
cantlatera Pyramidum. Quod eratprobandum. 

Corollarium. 

Hinc fit feruataeadem hypothefi , vt truncatje Py- 
ramides, interbafes,& planafccantiaintercepta?,etiam 
fint ad totas Pyramides fuas , proportionales , & Per- 
mutando. Vt Pyramis adPyramidem > ita truncata Py- 
ramisad Pyramidem truncatam. Quo fit vt fi Pyrami- 
des fint a:quales ; a:quales etiara futura: finthuiufmodi 
truncatxPyramidcs. 



PROP. 
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PR O P. VIII. THEOR. 

Duo triangula B D C, O R Pfimilia in fitu pa- 
rallelo fimiliter ponantur. Sit veroO R Paltero 
minus. Si bini & bini anguli aequales B,0:D Ri 
C, P,Iineis re&is conne&antur. Dico has omnes 
lineas produ&as ad vnicum pundum A con- 
curfuras , ad partes minoristrianguli: & Pyra- 
midem efformaturas. 



Figura Tertia. 




Demonftratio. 

Du* lineze B C , O P funt parallelae. Et O P minor Figi 
eft ex hyporhefi quam B C. Ergo \xm€tx linea: B O, 
C P , fi producantur , coibunt ad partes lineae O Pper 
Prop.i. huius,verbi gratia in puncio A. Rurfus quia in 
triangulo A B C,du<2a eft O P,bafi B C , parallela : erit 
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ABad AO,vtBCadOP. SedvtBCadOP •, itaeft 
B D ad O R , ( eo quod duo triangula BDC , ORP, 
fimiliaponantur.) Ergoitaeft B D ad OR ,vt AB , ad 
A O. Si igitur D R producatur tranfibit per A. ^tque 
ita fient tria triangula ABC, ABD,ADC; qux fu- 
per bafi B D C, conftitura, colliguntur ad pun&um A, 
&Pyramidem formant. Quod erat probandum. 

P R O P. IX. T H E O R. 

Si dux Pyramides bafi Polygome, aequali & 
fimili infiftant(cuiufmodi funt Pyramides te- 
tragona: ABCDE,FGHKI) quarum latera 
fecentur fimiliter in M,N,I,L ;&P,R,T,Va 
planis M L,P Vbafibusparallelis. Dico figurasa 
planisfecantibus faclas nempeMILN ,PT VR 
efle asquales 8>C fimiles. 

Prtparatio. 

fi£ 4- Ducantur linerc D C , K H diftribuentes Pyrami- 
dum bafes in triangula inter fe ccqualia & fimilia &c fi- 
militer pofita tqualia funt BDC,GKH;&D CE, 
K H I. Intelligantur vero per lineasD C,KH & Pyra- 
midum vertices AF ;extendiplanaPyramides polygo- 
nas in duas Pyramides diftribuentia. 

Demonflratio. 

Cum crgo dua: pyramides triangulafes A B D C, & 
FGKH, a:quali bafi & fimili BD C, GKH infiftant. 
Sccentur vero earum latcra A B , F G , fimiliter in M 

& 
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Figura Quaru. 




& P a planis M L , P V bafi parallelis : erit per Prop.6. 
huius. Triangulum M I N , a?quale & fimile triangulo 
P T R. Eodem modo triangulum alterum IL N , erit 
«quale &fimiletrianguloT V R,& fimiliter pofitum. 
Ex quibus triangulis acqualibus , fimilibus,& fimiliter 
pofitis formatur figura polygona M I LN xqualis & 
fimilis flguras polygona: P T V R.] Quje demonftratio 
in pyramidibus tetragonis allata , cum vim eandem 
obtineat in quibufcumque polygonis : patet quod fi 
dua? pyramides polygonae,&c.Quod eratprobandum. 

PROP. X. THEOR. 

Fa<5ta eadcm fuppofitione. Dico ipfas pyra- 
mides polygonasfimiliter fecari a planis ML,P V. 

L Demon 
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Demonftratio. 

Diftributis bafibus in triangula arqualia & fimilia: 
nempe BDC,DCE } & GKH, KHI ,atque tota 
pyramide polygonainpyramidestriangulares. Proba- 
buntur pyramides triangulares bmx & bina: fimiliter 
fecari per Prop.y.Huius.Perplana fimiliter fecantiapy- 
ramidum latera. Ergo per iz.lib.^.tota: ipfx pyramides 
fimiliterfecabuntur. Quoderat probandum. 

PROP. XI. THEOR. 

Si dua: figura polygonae BDEC;&MILN 
fimiles in fitu parallelo fimiliter ponanturjfic 
verb prior figura maior pofteriore : cCbini , &C 
bini earum anguli B , M 3 D , I , &c. Lineis re&is 
Tig.it. connectantur. Dico has omnes lineas produ&as 
ad vnicum pun£tum A concurfuras ad partes 
minoris figurae , &£ pyramidem polygonam 
efTormaturas. 

Demonftratio. 

QuodProp.8. de pyramidc triangulari a(Terui : hic 
de qualibet polygona pyramide aflerendum probo: 
idque repctita illius propofitionis demonftratio' e. Si 
cnim vtraqne haec figura polygona BDEC,MILN 
in triangula fimilia diflbluatur. Ficnt multx pyrami- 
des triangularcs pei citatam Prop.8. Qux vnicam py- 
ramidcm polygonam componunt. De qua verc afleri- 
turjquidquid ic fingulis aflercbatur. 

PROP. 
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P ROP. XII. DEFINIT. 

Ductus plani in planum,eft corporis , fiue 
folidi alicuius efformatio : qux abfoluitur dum 
planum aliquod alteri plano ad re&os angulos 
infiftens fupra eiufdembafim ; ineo fitufluere 
per ipfum concipitur, donec eiufdem termi- 
num oppofitum attigerit. , Siue , eft corporis 
effbrmatio , quse fit dum plani're£ti ad alterum 
planum , linex omnes in omnes lineas fubftrati 
plani ducuntur. 

FigurAQuinta. 




E X P O S I T I O. 
Noua eft haec de mutuoplanorum du&u doctrina, 

L z foler 
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folertiflime a fummo vbique Geometra noftro adin- 
uenta & fufiflimc explanata toto libro feptinio operis 
fui Geometrici.| Vnde miras corporum variorum inter 
fe comparationes & inauditas jequalitates ; atque ip- 
famadeofuamcirculi Quadrandi Rationem colligit. 
Quam , cum mihi planam facere & perfpe&am , hac, 
animi gratia , exercitatione fufcepta , propofuerimi 
haud dubium quin qua:dam in hac noua Gcometria 
obferuanda fuerint ; qux paucis expediam. 

SintergoduopIanaACDB. AGEHBcquorum 
bafes fint squales ; atque adeo aptae vt in vnam coire 
poifint , qualis eft A B. circa quam planum A D con- 
uerti intelIigatur,donec fupra fubftratum planum A H 
rectum fit. Tum in co fitu, icquabiliter hoc eft,2equali 
omnium partium fuarum motu \ fiue , bafi fua A B 
Tig.$. fluente fernper parallela linese A B , vnde difceflit,ferri 
concipiatur fuper planum A H,donec ipfum totum 
percurrerit ; ita tamen vt earum eius partium motus 
ceflet,quaj prioresterminum fuum fuerint aflecure. 
Vt quia planum A H in orbem G E H clauditur : funt- 
que partes eius circaE ,remotiores a principio motus 
A B ; quam circa G & H : Ide6 partes plani ADfluen- 
tis , vbi attigerint partes G vel H viciniores , moueri 
definant : dum alix ad metam E Iongius diftantem 
contendunt. Nifi etiam mauis totum e ipfum planum 
A D moueri femper donec partes plani A H remotif- 
fimas exceflcrit , ciufque bafis locum occuparit L O 
parallclum principio motus A B. Scd tunc nulla eft ha- 
bendaratiocorporisillius,quodextraplanumAGEHB 

excurrit 
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Fignra Quinta. 
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excurritvfqueadL&O. Hoc ergo motu abfoluto-, 
efFormatum eft folidum fuper planum AGEHB, 
quod aliudnon eft quam veftigium plani fluentis A D, 
fuper planofubftrato AH.Illudidem corpus hoc etiam 
modo concipi poteft efFormari , vt propofuit Geome- 
tra , concipiantur omnes lineaj I F plani AD, duci in 
fibi adhjcrentes lineas I E , plani A H,fiue fint aliae aliis 
longiores fiue non. Fient enim hoc modo parallelo- 
gramma infinita , quorum latera funt I F ,1 E ; quae 
corpus conftituent(fi corpus conftare indiuifibilibus 
concedatur ) illud idem,quod ego per fluxum generari 
fingebant. 

Hic porro obferuaad corporum eiufmodi efforma- 

L 3 tionem, 



i 
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tioncm , me femper quidem fupponere, vt planum 
fluens fit ad planum fubieclum perpendiculare fuper 
ipfius latus vnde motus incipit , (quanquam & aliter 
poflit luiiufmodi motus iniri pofitis planis oblique fe 
mutuo fecantibus ; fed eiufmodi erTormatio mihi mi- 
Fig.y nime futura eft necefTaria) ipfas tamen lineas non opus 
eft effe perpendiculares ad comraunem bafim,vnde 
planumreclum mouetur. Vthabet figura fecunda in 
qua parallelogrammum A D, re£tangu!um non eft: 
eiufque linece IF oblique incedunt fuper lineas IE per- 
pendiculares ad Bafim communem A B. Quo motu 
generatur corpus , fiue parallelepipedum obliquum. 
In tertia vero figura tam linea: motar I F , quam iinea: 
I E , fuper quas illas mouentur-, ad bafim communem 
A B funt- obliquae : nihilo tamen minus , corpus eo 
modo producitur. Quod hic obferuaffe oportuit, 
ad faciliorem quorundamintelligentiam,qux inferius 
venient proponenda. 

P R O P. XIII. THEOR. 

Triangulum ABC du&um in parallelo- 
grammum AD- GeneratPrifmatrianguIare. 

Demonftratio. 

Bg.6. Nam latus B C trianguli fluens fuper B D generat 
parallclogrammum. Latus AC parallelogrammum 
itcm producitjdumciusextremum A decurrit totam 
AE; & altcrum extremum C , feropcr coharret extfe- 
mo ClinearBCdum mouetur. Duv vcro facies op- 

potita: 
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Figur* Sexta. 




pofitje fuper A B & D E s funt duo triangula parallela 
aqualia triangulo A B C. Ergo cx eo du&u genera- 
tur Prifma triangulare. Vt propofitum eft. 

RROP. XIV. THEOR. 

Triangulum A B C in triangulum A B D du- 
&um generat Pyramidem ; cuius Bafis eft paral- 
lelogrammum fub lateribus B C , B D triangu- 
lorum , contentum. 

Pr&paratio. 

Ducatura quocunquepun&ol, bafis AB commu- 
nis , linea I F lateri BC; &. linea I E , lateri B D pa- 
rallela. \ 

jDemonftratio. 

Dum B C erecla mouetur fuper BD per motum B i-i 
trianguli ABCi linealF mouetur fuper I E : & vtra- 
que figuram parallelogrammam defcribit , eo quod 
punda fublimia C &F, dum mouentur , squaliter 
femperdiftentafubie&is lineis BD & IEj & lineas 

eifdem 
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eifdem parallelas hoc modo de- 
fcribant. Sunt etiam Propor- 
tionales huiufmodi lineae. Nam 
vt ABad AI;itaeftBCadIF 
in triangulo A B C : & ita etiam 
B D ad I E in triangulo A B D. 
( Sunt enim I F , I E paralle- 
\x lineis B C , B D ex conftru&ione ) ergo vt B C , ad 
BDj ita IF adlE. Sed anguli etiam Iineis B C , B D> 
& lineis I F , IE contenti funt acquales per 10. lib. ir. 
funt enim linex IF , I E lineis B C , B D in fuo fitu 
eredx , parallek ; & nonin eodem plano. C.um ergo 
duolateraBC ,BDad ferecta, duobus lateribusIF, 
I E ad fe rectis fint Proportionalia circa squales angu- 
losredosi & latera oppofita,his fint jequalia in pa- 
rallelogrammis, ficut 6c anguli oppofiti squalcs funt 
per 34 Jib. i. Similia erunt illa parallelogrammaperde- 
finit. i.lib.6. Sed & fimiliter funt pofita. Ergo per 
Prop. 8. Huius. Linecc omnes coniungentes binos & 
binos huiufmodi fimilium parallelogrammorum an- 
gulos , conuenient in vnum pun&um , fi producan- 
tur : & quidcm in pun&um A 1 in quo iam dux B I, 
D E coniungcntes angulos B fic I ; D & E , producta: 
conueniunt ; Sc Pyramidcm efformabunt. Cuius bafis 
erit parallelogrammum fub lateribus B C. B D com- 
prehenfum. Quoderat probandum. 



PROP. 
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PROP. XV. THEOR. 

Si triangulum quodcunque ABcReftum 
iit ad pknum A D reftangulum, in quod duca- 
tur. Fiet Pnfma tnangulare per 13. Huius.Dico 
tres eius hedras fore re&angula , r e aa,ad oppo- 
ntatnangula. rr 

FtgHYA StXt*. 
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Demoniiratio. 

Quodcunque enim fupponatur triangulum A B C, Fl u , 
hoc eft fiue reclangulum fit , fiue obliquangulum: 
cum eius planum fupponatur reclum ad planum A D: 
erit recta B D , qua; perpendicularis eft ad A B fedio- 
nem communem planorum , etiam perpendicularis 
ad redam BC;& re&a A E perpendicularis ad A C in 
eoplano cxiftentem per 3.Defin. lib.u.Sed motusfi. 
tum non mutat , vt Prop. 1 li definitum eft. Ergo cum 
triangulum A B C ad terminum E D peruenerit : & 
dua; lineas C B , C A duo parallelo gramma defcripfc- 
rint ; adhuc tunc erunt A E , B D , Orthogonjead Ii- 
neas C A , C B. Quare duo illa parallelogramma erunt 
re&angula. Tertiura verd A D ex hypotheu" re&angu- 

M lum 
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lum eft.Sunt amem tria illa redangula ,adduooppo- 
fitatriangula, reda : quia redafunt ad triangnlum 
A B C in fuoprimofituante motum : fed ldem trian. 
gulum poft motam, & fuper E D conftitutum paral- 
lclum eft triangulo A B C ante morum. Ergo tria illa 
reflangula ad vtrumque triangulum recla funt. Q ua- 
re fi triangulum quodcumque A B C reftum fit ad pla- 
num A D, &c. Quod erat probandum. 

PROP. XVI. T H E O R. 

Sit triangulum reftangulum ABDjin quod 
ducatur triangulum quodcunque A B C fiue 
rectangulum fiue non ; ita tamen vt ante flu- 
xum ftatuatur fedum ad fubftratum triangu- 
lum ABD. Dico Pyramidem , quae perProp. 
i 4 .Huius. Ex eo du&u generatur , balim habe- 
re re&angulam. 

Ftgur* Septima* 




Demonftratio. 

Cum planum ABC re&um ponatur ad planum 
>& ' V ABDjponatur etiam recta BD perpendicularis ad 

commu 
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communem eorum fe&ionem AB (poniturenim tria- 
gulum A B D reftangulum ) erit B D per Defin. 4 . 
lib. 1 1 . Ad lineam B C in plano A B C exiflentem re- 
&a. Cum igitur dum mouetur B C , eundem femper 
fitumad BD fuper quam mouetur obferuet rparalle- 
iogrammum , quod abipfa defcribitur , re&angulum 
effenecefTeeft.Vt aflferit propofitio. 

Corollariurn. 

Hinc fit j vt , fi duse lineae C B fluens , & B D ma- 
nens, fint sequales ire&angulumab ipfis defcriptum, 
Quadratum fit. Quadrata etiam fint re&angula ,quae- 
cumque defcribuntur alineis I F fluentibus fupra im- 
laiotis IE. Sunt enim omnia parallelogramma > ha- 
rum linearum du&u defcripta , fimilia parallelogram- 
mo bafeos. Vt fupra Prop. 1 4. huius , expofui. 

P R O P. XVII. DEFINITIO. 

Du<5his trianguli Orthogoni in triangulum 
Orthogonum, vel in feipfum , fubalterne : eft 
cum anguli re&i ad bafim communem pofiti, 
funt alterni : & ita alterum in alterum du- 
citur. 

E X? 0 S 17*10. 

Sit triangulum Orthogonum ABC:ad cuius Ia- -KgS. 
tus AB apponaturalterUm triangulum Orthogonum 
A B D y vel aequale triangulo A B C , vel ab eo diuer- 
fum > itavt angulus eiusreilus^ non fit deincepspofi- 

M z tus 
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Figura ofiauA, 




tus angulo recto A B C : fed ei fit alternus intra paral- 
lelas A D , B C ; fi igitur in eo fitu triangulum ABC 
ducatur in triangulum B A D :ducl:us ille fubalternus 
dicitur. 

PR O P. XVIII. THEOR. 

Duo triangula Orthogona ABC , B A D 
fubalterne pofita in fe du&a , Pyramidem gene- 
*fc.8. rant: Cuius altitudo eft latus B C trianguli 
fluentis : bafis ver6 eft triangulum alterum 
B A D , fuper quo motus alterius exercetur. 

Demonfiratio. 

Totademon(lratio,apta tantum conceptionemo- 
tus trianguli A B Cfuper alterum nititur.Si ergo trian- 
gulum ABC conuerti intelligatur circa A B donec re- 
ftum fit ad planum alterius trianguli B A D , in quo 
n g s. htu ftatui debet ad motum ineundum. Tunc per De- 
nn. 3. hb.ii . patet lineam B C re<5tam efle ad planum 

n, 1 II § r A °- Pat , et edam j P fam non «»*d ; ouia 
nullum ei fpatium decurrendum fuppctit: patetdeni- 

que 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 



LIB. 11. Exatnen ghtadratur* yrtni*. 9 3 
que ipfum triangulum A B C in eo recto fitu, eflfe latus 
vnum futune pyramidis :puncl:um vero A decurrere 
debet lineam A D , eique perpetuo adhierere ; eo quod 
omni careat altitudine. At fi ducantur linex interme- 
dia? I F, I E •, illa quidem in plano trianguli A B C ere- 
di , hscin plano iacentis trianguli A B D : erit I F ad 
I E perpendicularis per4. Defin. lib. 1 1. Et I F fuper I E 
fluens defcribet parallelogrammum re&angulumjerit- 
que eius latus fuperius, defcriptum a pun&o F fluente, 
parallelum \mtx A D per 9. lib.n. ( vtracjue enim eft 
linex I E parallela ) planum ergo ducitur per lineam 
illama punttoF fluente defcriptam,& lineam A D illi Bg&, 
parallelam per 7. lib. 1 1 . Planum vero illud cum a linea 
AF C non recedat per i.Ub.ti. Tranfibit per elatum 
pun&um C. Quia vero linea I F terminum fuum E 
affecuta , re&a eft ad planum trianguli ADB , ficut ad 
ipfum re&a eft B C : erunt in illo fitu du.x linea: illx 
inter fe paralleb. Ergo per illas planum ducitur per 7. 
lib.n.Inquo eft linea^B D peri.lib.ii.Tranfibitergoper 
D. Seque mutuo fecabunt , planum hoc, & planum 
paulo ante defcriptum , quod per A D Sc pundum C 
fublime extendiprobauimus.Cum ergo ab vno plano, 
triangulo fcilicet A D B , tria plana a tribus eius lateri- 
bus educantur s 6cad vnicumpundum C fublimeter- 
minentur.Pyramis eftcorpusilludper Defin.ir lib.i 1. 
Cuius altitudo eftBC; cum fit a vertice C pyramidis, 
ad planum eiusbafis A B D,perpendicularis. Duo ergo 
triangula Orthogona,8cc. Quod erat probandum. 




I 



94 P A R S tl. 

PROP. XIX. THEOR. 

Triangulum Onhogonum A B C du<5him in 
re&angulum A Dj Prifma triangulare generat 
ex Prop. 13. Huius. Dico Prifma huiufmodi 
acquale efle Pyramidi ortas ex triangulo A B C 
in triangulum A B D, (du&a diametro A D, re- 
ctanguli ) &: Pyramidi fimul qux generatur ex 
eodem triangulo A B C , in idem triangulum 
A B D fubalterne pofitum du£to. 

Figur* NonA. 



A 




E 












^ B ] 


D 


F 



Praparatio. 

Fig. 9 . Producatur B D , & fiat D F «qualis lineae B C & 
iungatur E F. Erit triangulum E D F sequale triangulo 
A B C , per 4. lib 1. cui fubalterne ponitur triangulum 
A E D arquale triangulo A B D. Probandum ergo eft 
Prifma illud triangulare, de quo agit Propofitio,aequa- 
leefTe piramidi ortaz ex duclu trianguli A B C in trian- 
gulum ABD,& fimul pyramidi , orta; ex triangulo 
E D F du&o in triangulum fubalterne pofitum D E A. 
Demonftratio. 
Coucipiatur Prifma triangularc , quod ex dudu 

trianguli 



L I B. II. ExAmtn J>h<tctrdtur<e primot. 9 $ 
trianguli Orthogonij A B C in rettangulum A D, ge- 
neratur iuxta citatam Prop.13. Huius. Piuidi plano fe~ 
cantc fuper rectanguli diametrum A D , dudto ad ip- 
fum reitangulum perpendiculariter. Dux ex hacdiui- 
fione Pyramides gencrabuntur : quarum altera,eadem 
ipfa eft , quae oritur ex ductuttianguli AB C in trian- 
gulum rectangulum ABD; cuiusbafis eft quadrilate- 
ra , rectangulum fcilicet fub lateribus B C , B D con- 
tcntum : ex qua enafcuntur triangula quatuor ad ver- 
ticem A conuenicntia iuxta Prop. 1 4. Huius. Altera ve- J 
ro Pyramise Prifmatisdiuifione,producl:a;eftea,quam 
idem triangulum A B C Prifma generans , producit; 
dum triangulum AED decurrit , fatto motus initio 
ab ipfo angulo A, in quo duo triangula A B C, A E D 
fibi adhaerent : eodemque triangulo A B C,fuum fem- 
pet fitum erectum retinente , vfque ad latus E D re- 
dranguIi,fiuetrianguIiA EDpromoto. Sed hoec Pyra- 
mis illaipfa eft, quae a ttiangulo EDF, quod aequale 
pofitum cft triangulo A B C , generatur, dumin trian- 
gulum A E D fibi fubalterne pofitum ducitur : perinde 
enimeftjfiuetriangulum ABC in fuo fitu moueatur 
fupertriangulum A E D initio motus fa&o ab angulo 
A , motuqueterminatoinlatere E D : fiuetriangulum 
E D F moueatur fuper idem triangulum A E D fubaU 
ternum , motus initio in laterc E D , & fine, in angulo 
A , conftituto : hxc enim motus diuerfitas , in fola ip- 
fius mutatione quoad initium & finem , conftituta, 
nullum difcrimcn in folidi generationem poteft inue- 
here. Patet ergo quomodo Prifma triangulare ex dudhi 

trianguli 
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trianguli A B C in re&angulum A D , efformatum, 
acquale fit duabus Pyramidibus :quarum vna oritur 
du6to triangulo A B C, in triangulum A B D deinceps 
pofitum i altera vero du&o eodem triangulo A B C in 
locum trianguliEDF tranflato , in triangulum AE D 
fubalterne pofitum Quod erat demonftrandum. 

PROP. XX THEOR. 

Eadem fa£ta fuppofitione Prifmatis triangu- 
laris : eiufque in duas partes diuifionis, de qua 
propofitione praecedenti. Dico Pyramidem ad 
partes E abfcilfam > dimidiam partem eife Py- 
ramidis ad partes B abfcifTa:. 

Figttra Nona. 




Demonftratlo* 

Prifma illud triangulare triplum eft Pyramidis, cuius 
bafis eft triangulum EDF: altitudo vero A E , qua: & 
ipfa cft altitudo Prifmatis per 7. lib. ii. Ergo altera Py- 
ramis ,quiE eft reliquum Prifmatis , eft dua: tertia: par- 
tes prioris Pyramidis. Rxc ergo illius dupla eft.Quod 
eratprobandum. 

CorolU 



1 1 B< II. Examen Jguadratur* prim* 9f 
CoroUartum I. 
Si tiiangulum re&angulum in fe ducatur Pyrami- 
clem generat tfuplam Pyramidisillius , qu# producitur 
exeodem triangulo in fe du&o fubalterne. Qu^eft 
Propofitio^- lib.y.aGeometra demonftrata. Patet ex 
pracedenti ratiocinatione,fi ponatur B D latus re&an- 
guli , aequale Iateri B C trianguli A B C fluentis. 

Corollarium II. 

Scquitur fecundo Pyramidem fa&am ex duttu fub- 
akerno Orchogonij trianguli,vel in fc vel in aliud ; fex- 
tamefTepartem parallelepipedi, cuius bafis eftredtan- 
gulum fub BC,&BD lateribus triangulorum Ortho- 
gonorum quse in fe ducuntur altitudo vero B A latus 
commune, vnde<ta<5his incipit. Nam Pyramis cuius 
bafis eft re&angulum fub B C & B D ,altitudo vero 
B A; tertiapars eft parallelepipedifub eade bafi,& alti- 
tudine^pery. lib.iz.&eius Coroll. Sed Pyramis huiuf- 
modi dupla eftpyramidis genitx ex dudtu eorumdem 
triangulorum fubalternepofitorum per hanc Propof. 
Ergo parallelepipedum, Pyramidis huius eft fextuplu, 

PROP. XXI. THEOR. 

Si duo Trapezia ABDC,EGHF fuerinc 
«qualia \ duobufque lateribus A B , C D & E G> 
FH parallelis conftent & vtroque vtrique 
sequalibus. Diccrcorpus ex vtroque in fe du£to 
fecundumlatera parailela,&: lineas perpentli- 
culares,genitum j elfe «quale. 
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Praparatio. *j 

Producantar duo reliqua Trapeziorum Iatera C A, 
D B : F E,H G donec concurrant in L & I (concurrent 
enim vt Prop.r. Huius oftenfum eft.) 

Tignra Decima. 



Fig.io, 




DemonHratio. 

Duae Iineae C D, A B duabus F H,E G funt propor- 
tionales(iingulaeenimfingulis exhypothefifuntaequa- 
les.) Ergo per %%. lib.6. Triangulum C L D fuper pri- 
mam C D ad triangulum A L B fimile fuper fecun- 
dam A B , ita fe habet ; vt triangulum F I H fuper ter- 
tiam FH ad fimile triangulum EIG fuperquartam 
E G. Et Conuertendo. Vttriangulum CLD ad Tra- 
pczium A C D B ; ita triangulum F I H ad Trapezium 
E F H G. Et Permutando. Ita triangulum C L D , ad 
triangulum F I H : vt Trapezium A C D B adTrape- 
ziumEFHG. SedTrapezia funt asqualucx hypo- 
theli. trgo 6c triangula illa funt aequalia. Ad narc con- 

cipiantur 



LIB. II. Examen Jguadrattir* priffia. 99 
cipiantur fuper AB, &CD: item fuper E G, F H,eri- 
gi quadrataearumdemipfarum linearum perpendicu- 
lariter ad plana triangulorum amborum : & iungi bi- 
nos & binos angulos vtrorumque Quadratorum:fient 
dux Pyramides per Propof 11. Huius quarum vertices 
funt L , & I : pun&a fcilicet , ad quae iam concurrunt 
dux linese C A,D B binos angulos C & A ) & binos D 
& B cohne&entes ; item dux F E , H G duos Quadra • 
torum angulos pariter coniungentes. Hx ergo Pyra- 
mides du^^quales funt inter fe.Nam cum bafes Qua- 
dratx harum Pyramidum ve&x fint ad plana ipfa trian- 
gulorum C L D , F I H : lineaea verticibus L & 1, ad li- 
neas C D St FH ( qucefuntcommunes fedliones ba- 
fium Piramidum & horum triangulorum ) du&x per- 
pendiculares , eruntPyramidum altitudines. Sedilla? 
lineara verticibus L & I triangulorumperpendiculares 
ductx ad C D & F H,funt a:quales. Sunt enim exdem 
line#,altitudines ipCx aequalium triangulorum CLD, 
FIH, cequales bafes CD & FHhabentium ErgoPy- 
ramidesillxfuntsequalesper 5 . Iib. ix. ^Equalesenim 
funt ex hypothefi earum Quadratas bafes. Qma vero 
per Prop.y.Huius. Secantur proportionaliter pei plana 
du&a per A B,per E G , itavt eadem fit Ratio Pyrami- 
dum integrarum C L D , F I H ; & partium abfciffarum 
A L B,E I G : ac proinde & reliquorum corporum,fiue 
Pyramidum truncatarum fuper Trapeziis ACDB, 
E F H G. Ergo & Pyramides abfcjffe inter fe , & Pyra- 
mides i\lx truncatx funt arquales. Conftat autemex 
conftrudtione Pyramides huiufmodi truncatas , fiue 
, N z mauis 
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Figura Decima. 




mauis appellare,Trapezia folida,ea efle folida qux 
oriuntur cx Trapeziis in fe ductis iuxta Conditionem 
inpropofitioneftatutam. Omnes enim linex per om- 
niapunda linearum A C , EF du&x, lineis A B,C D; 
6c lineis E G , F H parallelx ; a feipfis fupra feipfas per- 
pendiculariterad plana A D, E H erectis decurruntur: 
hoceft, totxipfx fuperficies A D, E H fuprabafes fuas 
A C, E F peipendiculariter fupra feipfas ere&x ducun- 
tur in fc fecundum lineas AB,CD;&EG,FH iuxta 
fenfum definitionis Propof i%. allatx ad Geometrx, 
meamque mentem.Quare fi duo Trapezia,&c. Quod 
eratprobandum. 

PROP. XXIT. THEOR. 

Siex duabus parabola? alicuius diametris A D, 
L H , asquales abfcindantur fagittas A D L H- 
& per D& H ordinatimad ipfas applicatx B D> 

lecentur in O&T: per quae tandem puntta, li- 

nex 



L I B. II. Examen 'JQuadra/ura ffim*. iOj 
nese O S , T V diametris AD , L H ducantur 
parallela;, occurrentes ipfi parabolae in S , & V. 
Dico lineas O S , T V effe aequales inter fe. 

Figura Fttdecirm. 








\ 
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• 
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Prtparatio. 

A punctis S & V, ducantur S X , V Zparallel* ordi- Figl 
natim applicatis B D , I H : quae & ipfae ad eafdem dia- 
metros A D ,L H erunt ordinatim Applicata:. Siqui- 
dem omnes ordinatim applicatae ad eandem diame- 
trum, funt inter fe parallela?. 

Demonflratio. 

LineaD A ita eft adX A :vtQuadratum linea; B D, 
ad Quadratum linea; S X per Prop. zo. lib. i . Appollo- 
nij,(iuead Quadratum lineae O D. (Ettenim O X pa- 
rallelogrammum,habensper34. lib.i. Aduerfa latera 

N 3 O5, 
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OS, DX&OD,SX xqualia ) vt autem Quadratum 
lineae B D ad Quadratum linea: O D : ita eft Quadra- 
tum linea: I H ad Quadratum linea:T H per ix. lib.6. 
(Sunt enim ex hypothefi lineae B D , 1 H fecta: in O Sc 
T proportionaliter ) fed TH 6c VZ funt cequalesin 
paralielogrammo V H. Ergo ita eft Quadracumlinea? 
H I ad Quadratum linex V Z ; vt Quadratum linese 
B D , ad Quadratum lineaz S X : (iue vt linea D A ad 
'* * X A. Sed vt Quadratum tinea; H I ad Quadratum li- 
nea:Z V jitaeftlineaHLadZL. Ergoita eftDA,ad 
XAjvtHLadZL. Sed D A prima arqualis eft ter- 
tia: H Lex hypothcfi.Ergo & fecunda X A arqualis erit 
quarca: ZL, per 14. lib. 5. Demptis ergo XA.& ZL 
arqualibus ab «qualibus DA,HL; remanebunt aequa - 
les D X , H Z. Quibus cum fint xquales O S , T V in 
parallelogrammis S D , V H s erunt & ipfx O S , T V 
a*quales intcr fe. Quare fiex duabus parabohe , &c. 
Quod erat probandum. 

RROP. XXIII. THEOR. 

Pofitis iterum axjualibus fagittis A D , L H: 
& ordmatim Applicatis B D, I H fimiliter fe- 
pis in O & T. Dudis denique O S , T V paral- 
lelis ad diametros A D, L H. Dico lineas S O , 
V T xqualitcr diftare a diametris A D , L H. 

Prtiparatto. 

A PunftisD & H ducanturadlineas SO , V T per- 
pcnd.cularcsDO.H (^hiccam ADficaxisparaboIx, 

iam 
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Figura Vndtcima. 



IO3 




iam eft DO perpendicularis ad SO.In aliis cafibus noua 
Iineaduceretur)ducaturetiam a pun&o L,linea LP 
perpendicularis ad H I productam vltra , H quando 
opus fuerit. 

Demonftratio. 

Diametriabfcifla: AD, HL fiint xquales ex fup- 
pofitione. Ergo «qualia funt triangula AD B , L H I 
(dudlas concipe lineas AB,LI de induftria ^omiflas} 
per Prop.zi8. Iib5.de parab.do£tiffimi Geometra no- 
ftri. Ergo per Coroll. ad Prop. r5.tib.ft vt fe habet ba- 
fis BD ad bafim I H : ita Reciproce fe habet altitudo 
L P trianguli L I H 3 ad altitudinem A D trianguli 
ADBj hoc eft, ad LH, linea; AD ex hypothefiffr»* 
icqualem,fed vt LPadLH; ita eft in triangulo HQT, 

latus 
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latus H Q ad latus HT , ( func enim duo triangula 
L P H, HQT fimilia propter angulos P &: Q^ectos, & 
angulos H & T illum externu hunc internu in paralle- 
lis LH,V T , zquales)ergo vt BD ad H I ; ita eft HQ ad 
H T. Et Permutando. VtBD adH Qua I H ad H T. 
Sed ex hypothefi , vt I H ad H T ; ita clfc B D ad D O. 
Ergo lta eft BDad HQ^vt eadem BDad DO. ^€qua- 
les funt igitur linea: O D , QH per «j.lib.^.qua: diftan- 
tiam parallelarum AD,SO,&LH,VT metiuntur 
vtpote ad ipfas perpendiculares. Qiiare po/itis keiu» 
&c. Quod erat probandum. 

Scholium. 

Demonftrata eft Propofitio ha:c , pofita diametro 
A D , qua: & ipfa axis eft parabob , atque adeo ordi- 
natim applicata B D,ad ipfam perpendicularis. Quan- 
,dover6 vtraquediameter obliqua fuerit,& obliqua: 
ad vtramque ordinatim Applicatx , veritas aftertionis 
etiam in hoc cafu facilecolligetur eadem ratiocinatio- 
ne , paulo tamen foitaiTe Iongiore. Qua omifla , bre- 
uiflimam accipc. Quatcunqae tandem proponantur 
diametn : Axem ducito A D : ex quo fagitta A D 
abfcindatur arqualis abfciffis fagittis propofitarum dia- 
metrorum ^ducaturBD ordinatim applicara, qu* 
fimditer fecetur in O, vt alfc dua: Applicat* fcdte 
lunt. Tunc demonftrabuntur parallela: rcliquarum 
d.ametrorum 6&*m eodem fpatiointer fe Yft ar c 

t? * xis A ? & eius parallela S O , atque ad eo 
* inter fe ^pf* co dem diftare. S 

CoriUariutn. 



loj 



LIB. 11, Examen Jguadratura prtma. 
Corollarium I. 
Si ducantur redte A S , LV, ; aequalia erunt Trapezia 
A S O D,L V T H per Prop. 3. Huius. Nam lineafA D, 
S O aequales funtlineis L H , VT, fingulx fingulis : & 
lunt binae.&bina: parallek : eodem denique fpatio in- 
ter fe diftant, Ergo funt aequalia huiufmodi Trapezia. 

Figura Fhdccim*. 




CoroUarium 1 1. 

Colligitur fecundo diuifis duabus Applicatis D B, r- 
H I fimiliter jn aliis atque aliis punclis dudrifque per ea 
pun&a lineis parallelis ad diametros : aequali (patio in- 
ter fe diftareparallelas vtriufque diametri , qua; fibire- 
{pondent , fiue quaehomologaj.fu.nt. Nam fingulse fi. 
militerfccantis ordinatim Applicatas,eodem (patio di- 
ftant a diametro , cui funt parallelar per Prop. prece- 

P dentera. 
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dentem. Siergo vtrimquc aequales diftantia? a diame- 
tris, demantur ab azqualibus csequales remanebunt di- 
ftantia? parallelarum. 

PROP. XXIV. THEOR. 

figi i. Pofitis adhuc aequalibus fagittis A D &: L H: 
quasabfcindunt ordinatim ad diametros AD, 
L H , Applicatae B D, I H : fimiliterque fectis 
ipfis Applicatis in O & T : per quae punc"ta du- 
canturOS,T V diametris AD, LH,paralIelac. 
Dico lineas O S , T V abfcindere ex parabola 
fegmenta sequalianempe A C S,L RV. 

Hgura Duodecitna. 




Pr&paratio* 

Applicatarum partes abfciflx D 0,& HT,diuida n - 
turbifariaminP &Q: per quae pundh ducanturpa- 
rallelar P C,Q R diametris AD,LH; occurrentes Pa- 

tabolsc 
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raboIa-inC & R. Ducantur etiam A S , L V fecantes 
proximc dudas lineas PC , QR in Z & G. Denique 
ducancurre&as C A,C S :R L,RV. 

Demonflratio. 

Cum ordinatim applicata: D B , I H fimiliterfecen- F 
tur in O & T : & rurfus partes abfciffae D 0,H T fimi- 
liter fecentur inP&Qjiempe bifariani :fecabuntur 
ipfa: applicatx D B , Hliimilitet in P & Q ; nam vc 
DBad D O; ita ex hy pothefi Hlad HT. Ec vc D O 
ad D P - y ita H Tad H Q;ergo ex arquo ,vtD B ad 
D P ; ita H I ad H Q; ergo per Prop.j t Huius. a:qua- 
Ies func linex P C, QR. Rurfus quia Trapezium 
A D O S duabus oppoficis lineis parallelis AD , S O 
conftat,qua: azquales funclineis L H,V T.Per Prop.i 1. 
Huius : & diuiduncur D 0,H T fimiUcer inP &Q:ac 
candem ducuncur P Z, QG parallela: laceribus paralle- 
les Trapeziorum : eruncP Z , QG squales pet Prop.4. 
Huius. Si ergo ab xqualibus P C , QJl , a:quales 
demancurP Z, QG ; atquales remanebunc C Z, R G. 
Ad h*c. Tam linea A S , quamlineaL V bifariam fe- 
cantur, illa in Z , hatc in G, vt ftacim docebo,ergo C Z 
& R Gfunc diamecriordinacim Applicacarum AS,LV. 
Cum ergo fagicca: C Z & R G , ab Applicacis A S , LV 
abfcifla; , finc a:quales : erunc fegmenca parabolica 
ACS , LRV xqualia per Propof.2.40. lib.4. de Parab. 
Geomecra;. Quod auccm A S & L V bifariam diuidan- 
turinZ&G,ira ficeuidens. Si producerentur linea: 
A S , D O concurrerent ad parces linea: minoris S O & 

O z fieret 
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fieret triangulum; cuius Iatera fecarentur a parallelis 
O S , P Z proportionaliter. Ergo tam A S in Z. quam 
D O in P bifariam diuiduntur. Verum ergo efto, cjuod 
pofitis acqualibus fagictis , &c. Quoderat probandum. 

PROP. XXV. THEOR. 

Iifdem pofitis.Dico tamTrapeziura ACPD> 
in fe du&um corpus generare asquale corpori 
ortoexdu&uTrapezij LRQH in fe : Quam 
Trapezium CS O P m fe du&um , aequalc cor- 
pus producere corpori orto ex Trapezio 
RVTQmdufto. r 

Figura Duodecima. 




Demonflratio. 
Duo Trapezia ACPD &LRQH conftant duo- 
bus lateribus A D , CP. Et LH, RQ parallelis & 
a-qualibus pcr Prop xi. Huius j funt enim ordinatim 
Apphcatae D B , H I fimilitCr fetts in P & C^triuf- 

que 
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LlB.ll. Examen J>ht/t(lrdtur<sprtm£ 109 
que porro altitudo cft arqualis pcr Prop.z^.Huiusergo 
per Prop. 3.Huius arqualia funt duo illa Trapezia. Ergo 
per Prop.n. Huius. Si in fe ducantur,corpora; fiue fo- 
lida Trapezia , aequalia generabunt. Pari modo Tra- 
pezia CSOP , RVTQ. Solida Trapezia,fi in fe 
ducantur,a?quaha producent. Quare iifdem pofitis, 
&c. Quod erat probandum. 

PROP. XXVI. THEOR. 

Iifdem adhuc pofitis. Se6Hs fcilicet , ordina- Fi&iu 
tim Applicatis DB , HI aequales fagittas AD, 
L H abfcindentibus fimiliter in O &C T. Se£tis 
item DO.HT bifariam in P & Q^dudffque 
lineis P C , Q R parallelis ad diametros A D,LH. 
Ac tandem iun&is AC,CS,6cLR,RV. Dico 
corpus ortum ex du&u polygoni A C S O D in 
fe,pofita bafl DO .-aequale eflc corporiorto cx 
ductu polygoni, LR V T H in fe , pofita bafi fiue 
principio du&us , H T. Idemque femper eueni- 
re 5 fi rurfus bafium partes D P , PO & H Q, QJ 
bifariam diuifis,&£ per diuifiones ductis lineis 
addiametrosparallelis,muItipIicentur polygo- 
ni vtriufque latera , ad parabolam Applicata. 

Demonftratio, 

Cum ex prsecedenti Propofitione conftet Trape- 
ziumACPD infcductum. Trapezium folidum ge- 
nerare aiquale Trapezio folido , quod ex Trapezio 
LR QHin fe du£to generatur : Idemque deTrapeziis 

O 3 CSOP, 
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CSOP,R VT Qconclufum fit. Conftat duo fimui 
Trapezia folida ex duobusTrapeziis prioribus in fe du- 
6tis orca : qua; aliud non func ,quam corpusex poli- 
gono ACSODin (e du&o genicum. /Equalia efle 
duobus Trapeziis folidis pofterioribus,hoc eft, corpo- 
riexpolygonoLRVTH in fe du6co,genico. Qux 
racio , cum valeac in quauis mulciplicatione lacerum 
polygonorum per continuam bifedtionem linearum 
D O , & H T , infticuca. Pacet cotius propofitionis ve- 
ritas. 

Corollarmm. 

• Ex prarcedenti &c proxime allata propofitione fequi- 
tur. Qupd fi ipfaj integra: ordinatum Applicata: D B, 
H I continue bifecentur : parque fiat partium vtriuf- 
que Applicatarmultitudo : ex quibus fingulis partibus 
parallela: educanturj vt fiantpolygona , quemadmo- 
dumin hac propofitione conftructa func i Polygona 
huiufmodi in fe du&a generare corpora ar.qualia: nec 
alia opus eft ad hoc probandum demonftratione,quam 
proxime allata perpetua cnim illa bifeftio vcriufquc 
Applicata: , vtramque in partes proportionales diuidit; 
vnde , fada polygonorum conftrudlione , fequicur 
acqualicas corporum ex polygonis in fe duftis , genico- 
rum. Imo necbifedio omnino neceflaria eft ad poly- 
gonorum conftrucbionem. Si enim vtraque ordina- 
tim Applicaca DB , HI fimiliter quomodocumquc 
fecentur & w l iqua abfoluantur ad polyeonorum 
conftruftionem neceOaria : generabunt huiufmodi 

polygona 
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LIB. 1L Examen J$uadratur<t frim*. iii 
polygona in fe dudta , folida arqualia. Quod eodcm 
modo demonflrabitur > quo demonltrata eft Propofi- 
tio fuperior. 

PP.OP. XXVII. AXIOMA. 

Ilke quantitates dicenda? funt aequales a qui-F 
bus in infinitum partes demi pojGfunt inter fe 
«quales. 

E X P O S I TI O. 

Aflumit hoc principium tanquam per fe notum 
Geometra lib. 8. dc Proport. Princ.i.necputoquem- 
quam ab eo difTcnfurum,fi modo (enfum terminorum 
percipiat,qufeft huiufmodi.Sipropofitis duabus quan- 
titatibus , liceat partes in alterutra aflignatas 3 ex altera 
demere ; non poflunt non effe aequales duae \\\x quan- 
titatcs. In alterutra , inquam affignatas. Ita Vt fub- 
ftra&io illa partium mutua & Reciproca efle poflit: 
Alioquin fi partes detrahendse in altera tantum earum 
quantitatum aflignarentur , quae ab altera demi debe- 
rent: falfum fequeretur interdum ex hoc principio. 
Nam proponantur du# quantitates, palmaris vna ,al- 
tera bipalmaris : partesomnes palmaris demi femper 
poterunt ex bipalmari , fequi tamen noapoteft cx eo 
sequalitas duarum illarum quantitatum : optime ta- 
men fcquetur fi libera fit partes aequale^ ex vtralibe* 
demendi facultas- Neque enim in cafu propofito lice- 
bitpartes quaflibetin bipalmari aflignatas expalmari 
fubtraherejvnde non aequalitas earum quantitatum, 

fed 
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fed inarqualitas concluderetur. Atque hic eft,haud du- 
bie^Geometrae fenfus : iuxta quem,principium cenfuit 
tam euidensjvtcumobferuaret inangulis omnino,vt 
videbatur, non habere locum j angulosmalueritara- 
tione omnis quantitatis excludere , quam huic princi- 
pio alfenfum non pra^bere. Circa quod vt fenfum ex- 
promam meum,licet abinftituto nonnihil reccdere 
videat ; tuadet in primis admiranda angulorum con- 

tingencium natura; qua de hic agitur. Et a fummo 

Geometra difputatur. Cuius loco citato hxc funt 

verba. 

Quodfiy inquit>r*r <veras quantitaris Jfecies Angulos 
admiferimus \ incidemus in Labyrinthos qmbus GeometrU 
pnncipiafe dettruant, necejfe eji. ^uod ?vt mamfeftum fiat, 
fequentis propofitionis demonfirationem confiderandam 
pono. 

T H E O R E M A. 

Contingatretta A B duos circulos fe contin- 
gentesinB:exhtbentesduos angulos contingentU 
A BC D , ABEF. Dtco hos angults effe 
Aquales. • M 

Demonjiratio. 
, fW mt » in( l uit > dicefuU tquales quantitates i qmiiu 
**»fatm.part< t yemip<ffi* wter fe «quales. Sedhoc 

tSp^ff ^uidatur 
occurra t p mcirC ulo BEG in F. I g uur angul* DBH, «qua- 

lis 
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lis eftangulo F BG. Eadem ope- R& 1 
ratio fiat de arcn B CD. Bifecetur 
fcilicet tn C , ^ponatur retfa B C. 
Itaque etiam Angulus CBD^qua- 
lis eft Angulo EBF. Sed hoc in 
infinitum fieri poteft. Igitur quan- 
titas Angult HBCD femicircu- 
It , ocqualis eft quantitati Angult 
GBEF alterim femicirculi. Jgua- 
re reliqui etiam Angult contingen- 
ti<e y qui complent reftum Angulum 
funt inter fe <equales. 

Hinc confequitur doflrina , qu& 
plane defiruit Geometrit principia. Quod fciluet totum fit 
parti fuA itquale. NamAngulus femicirculi GBEF , pars 
efi Anguli HBCD , & tamen oHenfa efi huic Angulo 
cequalis. 

Hxc Geomctra. Ex quibus patet , vt allati princi- 
pij robur tueatur \ angulos , qui illud «pbferuare mini- 
me poflunt \ extraomnem quantitatis Rationem con- 
ftituere. Cui hac in re , vt aflentiam (quamquam tan- 
tus Author fummi fit apud me ponderis , ) adduci vix 
poflum. Vt enim concedam angulos cuiufcumque 
generis inter veras &ha£lenus receptas tres quantita- 
tis fpecies reponendos non efle : quantitatis tamen 
Rationemproximc aemulantur; & quidem euidentius 
quamtempus,vel motus,aut ponderum momenta: 
qu# ,vtmultaalia , proptcr quandam quantitatis Ra- 
tionem, quam obferuant ; veras ipfius quantitatis iure 

P donantur* 
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donantur j eiufque Principiis velut fibi propriis nitun- 
tur. Ec vero quanti fempcr fuit momenti apud Geo- 
metrasjangulorum do&rina ? Qjiam frequens vfus? 
Confulatur ipfe Geometri^ parcns Euclides. Obfer- 
uabitur non obfcure ia£la ab eo Geometria: funda- 
menta non minus angulis niti , quam propriis ipfis ve- 
xx quantitacis generibus. 

Verum fi anguli quancicatis Rationem obtinere 
concedantur. Vel allatum principium corruat necefle 
eft; vel eo ftabiiito , abfurdum a Geometra dedu- 
ctum admittendum. Ergo vero & angulos quof- 
libet j (pace dixerim tanti viri, ) quandam quantitatis 
Rationemfibi vendicare aflero: & principium illud 
a?que in angulis ac in reliquis quantitatibus notum 
efle cenfeo. Atallata demonftratio contrarium fuadet 
euidentifllme ? Nunquid tam euidenter vt omnem 
euadat fallaciae fufpicionem > Ita fane ego quidem 
cenfeo aliquid fallacia: in ea demonftratione fubefle. 
Quamvt aperiam , hacc attente perpendantur. 
«g.t } . Vu ^ Author dodHflimus conftruaionem ad de- 
monftrationem ita prxparari j vt anguli DBH, CBD 
quitanquampartesex duobus propofitis ancmlis fe- 
micirculorum DCBH ,FEB G in infinitum auferri de- 
bent fint reOilihw : fed angulos reailineos qui in 
mfimtum ab angulis femicirculorum demi exigir 
quidaliud exigit nifi vttales fint anguli , qui debtnt 
ab vtroquc angulo femicirculi demi vt minores 
lemper lint m infinitum ,quam vterque femicirculo- 
rum mzqualium angulus : Siquidem omnis angu- 

Iu$ 
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LIB. IL Examen Jguadratarx prtrn*. 1 15 
lus re&ilineus acutus , femper 
minor efl: omni angulofemi- 
circuli per 1 6 Jib. 3. At fi partes 
ex vtraque quantitate demen- 
dx eam conditionem admitte- 
rcpofliint. Quidtam inaequale 
quod ^quale probari non poffit 
per principium allatum eo mo- 
do expofltum. Si enim dux 
fint quantitates vna palmaris 3 
altera bipalmaris, quas velim 
jj^ probare efle inter fe aequales; 
id perficiam } fi mihi liceac 
partes demendas ita determinare , vt minores in infi- 
nitum femper fint quantitate palmari. Si eas partes 
sequales ex vtraque quantitate in infinitum fubtraxero. 
Eas enim ex fuppofitione demere poflum ex quantita- 
te palmari, quandoquidem minores 3 quam eafit,fup- 
ponuntur : multo magis ex bipalmari , eas licebit fub- 
trahere. Ergo iuxta principium allatum sequales fo- 
rent quantitates palmaris & bjpalmaris. Quis id ad- 
mittat ? Is fane qui hanc conditionem in partibus 
requalibus in infinitum demendi ex vtraque quanti- 
tate , adhibere voluerit fiue explicite, vt ego in allato 
exemplo , fiue implicite , vt'vir dodtiflimus > partes 
demendasex arigulis femicirculorum iubens effe an- 
gulos redlilineos acutos : hoc enimip^o,minoresfem- 
per vult partes demendas vtroque angulo femicir- 
culi , quamuis inter fe fupponantur inaequales. Quod 

P z vt 
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vt euidentius conftet. Liceat mihi pro iure meo par- 
tes quafcumqueex angulis icmicirculorumDCBH, 
FEBG detrahere. Liceat mihi loco angulorum re- 
dtilineorum ,curuilineis, fi lubeat , vti. Quis id mihi 
non concedat?cumipfietiam anguli fcmicirculorum 
curuilineifint; partesque eiufdem natura, videantur 
ftg-ii- exigere. Liceat ergo mihi femicirculum BILM de- 
fcribere maiorem quidem femicirculo B EF G , mino- 
rem ver6 altero femicirculo BCDH : & Angulum 
femicirculi "L I B M ftatuere. demi poiTe concedam 
angulum hunc LIBM ex angulo DCBH. Ne- 
quaquam tamen admifero demi pofle ex angulo 
FEBG. Cum ergo pars quardam anguli DCBH, 
nempe angulus L I B M ex eo demi poflit : quae eadem 
ex angulo FEBG nequit auferri. Nihil abfurdi fe- 
quitur ex principio allato etiam fi anguli in quantita- 
tis fortem admittantur. Im6 optime ex eo conclude- 
tur inaequalitas angulorum , quos inarquales femicir- 
culi cum fua diametro continent. Sicut & angulo- 
rum contingentiae ; eo quod quaedam pars vnius an- 
gulorum illorum demi nequit ex altero. Ita vt abfur- 
durn , quod ante fequi videbatur , non aiiunde ortum 
habeatquamex fuppofitione talium partium fubtra- 
hendarum , nempe angulorum re<fcilineorum acuto- 
rurn,quifemper in infinitum tales erunt,vt demi 
poflintex quouisangulofemicirculicuiuflibet. Qua- 
re admittantur anguli cuiufcumque ^eneris in Rado- 
nemaltquam quantitatis , & veriflimum efto princi- 
p.umhacpro P ofitioneallatum,quo ftatim vfurus fu m 

Propo 
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L I B. II. Examen Jzhtadratur* frtmx. 1 1 7 
Propofitione fequenti. Sed quando feme] a via digreffi 
fumus \ antequam in eam reuertamur, accipc iucun- 
dam fuper eadem angulorum contingentix materia 
difceptaciunculam , quam cum Geometra do6ti{fimo 
ReuerendiP.Gregorij olim inMathematicis difcipulo, 
alias habere me contigit. Bina propofuit ille Theore- 
mata perquam fane fubtilia^nec alia,vt reor,in officina 
procufa j quam qua proxime allatum. Sic ergo habet. 

^Theor. Primum. 

Tangat linea re&a C D circulum in A : a quo pun- 
doducatur recta A B intra circulum cadens. Dico,in- 
quit , eandem e(Te rationem anguli re&ilinei C A B ad 
angulum re&ilineum B A D ei deinceps : & anguli 
fcgmenti BAIad angulum fegmentiBAK ei deinceps. 

Demonjlratio. 

Vel enim maior eft ra- Ft k l + 
tio fegmenti anguli B A I 
ad fegmenti angulum 
B A K : quam ratioanguli 
B A C adangulum BAD; 
vel minor. Si maior \ ita 
poterit augeri angulus 
BAC & minui angulus 
BAD, ( quanquam fine 
vlladiminutione idipfum 
prtfftari poteft ) vt eadem ftatuatur ratio , cum ratione 
angulorum fegmentorum. Id praftet linea L M. Quia 

P 3 igitur 
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igitur ita fe habet angulus B A L ad angulum B A M; 
vtfehabet fegmenti angulus B A I ad fegmenti angu- 
lum BAK:eft autem angulus B AL maior angulo 
B A I fegmenti ; erit etiam angulus B A M maior an- 
gulo B A K fegmenti. Quod eft abfurdum : eft enim 
angulus B A M minor , cum linea A M intra circulum 
cadat. Non ergo maior euVratio anguli B A I fegmenti, 
ad fegmcnti angulum B A K ; ratione anguli B A C 
ad angulumB AD. 

Sed neque minor eft ra- 
tio fegmenti anguli B A I 
ad fegmenti 
BAK ; ratione 
BACadanguIumBAD. 
Nam fiitaeft : minuatur 
angulus B AC , &augea- 
tur angulus B A D , ita vt 
eadem ficratioangulorum 
recrilineorum & fegmen- 
torum,id cnim fieri potcft.Fiat duda linea E A F.Quia 
igitur ita eft angulus B A E ad angulum BAF vt feg- 
menti angulus B A I ad fegmenti angulum B A K. Eft 
autem angulus BAE minor angulo fegmenti BAI 
erit & angulus B A F minor angulo fegmentiB A K. 
Quod eft abfurdum.Ergo minor non cft ratio fegmen- 
ti anguli BAI ad fegmenti angulum B AK> ratione an- 
guli B A Cad angulum B A D.Si igitur ratio fegmen- 
ti anguli B AI adangulum B AK fegmenci ,neque 
maior neque minor cft rationc anguli BACadan- 

gulum 
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LIB. II. Examen£htadratur*frim<£. H9 
gutum B A D. Ergo eft arqualis. Quod erat pro^ 
bandum. 

'Theor. Secundurn. 
Tangat linea CD circulum in A,ad quod pun&um 
ducatur perpendicularis A G , quac erit circuli diame- 
ter. Dico angulum redum G A C , & angulum G A B 
femicirculi efle sequales. 

Prxparatio. 

Diuidatur vtraque femi- Fig.i y 
circumfercntiabifariam in 
B & K : ad quat pun&a du- 
cantur linese A B, A K. An- 
guli rcdi G AC, G AD 
bifariam diuidentur ; icavt 
quatuor anguli ad A con- 
ftituti fint femire&i, atque 
adeo ajquales. Quarean- 
gulusB AC tertia pars crit 
anguliBAD.Et quiaperprsecedensTheor.ita eftangu- 
lus fegmenti B A I ad fegmenti angulum B A O : vt 
angulus B ACad angulum B A D : erit etiam fegmemi 
angulusBAItertiaparsfegmentianguli BAO. Ergo 
etiam fegmenti angulus K AO, angulo B A I acqualis, 
erit tcrtia pars fegmenti anguli B AO. Atque adeo 
aequalis duobusangulis fingulis G A K, G A B. Si-enim 
a toto angulo B A O fegmenti , dematur tertia pars, 
fegmenti fcilicet angulus K AO;&reliquusangulus 
re&ilineus BAK bifariam diuidaturalinea A G -,to- 

tum 
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tumfegmenti angulum B AOin trcs partes a:quales 
diuidineccffe eft. His pofitis. 

T)emonftratio. 

Ftg.t$. r*o a — Angulus B A C ^qualis 

eft angulo B A G cui often- 
fus eft aequalis fegmenci 
angulus KAOfiue BAL 
Si ergo duobus a^qualibus 
B A C, B A I addatur com- 
munis angulus B A G : fiec 
angulus redtus G AC a^qua- 
lisfemicirculi angulo GAI. 
Quod erat probandum. 

Corollaria. 

Hinc colligebat Theorematum Auchor qua:dam, 
qux paradoxa appellabat. 

Primumeft ,omnes angulos femicirculorum om- 
nium a:quales effe. Suncenim omnes sequales oftenfi 
aneulo redto. 

o 

Sccundum omncs angulos conca&uum arquales 
etiam efleincer fe. Sienim anguliomnes femicirculo- 
rum funt xquales : ccquales item anguli re&i : non pof- 
func non efle sequales Anguli conraftus ,qui func dif- 

ferentiaAngulorumredorum & Angulorum fcmicir- 
lorum. 

Tertium. Quantitatcm addi poflTe quantitati ; co- 

cum 
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LIB. II. Examen Jshadratur& fr'tm&< m 
tum tamen non fieri maius patet nam angulus con- 
tattus additus angulo femicirculi, angulum re&um 
conftituit qui non eft maiorangulo femicirculi. 

Quartum. Vcram non efle Propofitionem ip.lib^. 
Euclidis fiHt vt totutii ad totum ; ita ablatum ad abla- 
tum:eritreliquum adreliquumvt totum ad totum. 
NamangulusBAC eft tertia pars anguli BAD; &b £ . 
ablatus (egmenti angulus B A I > tertia pars ablatian- 
guliBAO. & tamen reliquus angulus contingentias 
C A I , non effc tertia pars reliqui anguli contingen- 
tiae D AO. Sunt enim huiufmodianguli contingen- 
tix , aequales. 

Alia plura ex duplici illo Theoremate inaudita fe- 
querentur quse firmiflima alioqui Geometriae funda- 
menta , fi verum foret , concuterent. Verum paralo- 
gifmo,quamquam folerti & peracuto 3 conclufio prio- 
ris Theorematis^ vnde fecundum pendet , tota nititur: 
vt multiplici argumentodemonftrofequenti Propofi- 
tioiie, 

Theorema. 

Paralogifmo non caret probatio Theorema- 
tis primi praecedentis. 

Demonjlratio. 

Primo. Qu£ theorematum Author corollaria vo- 
catparadoxa;aptius abfurda & impojGTibilia vocanda 
fuere : qua? cum expofito theoremate primo fequan- 
tur : ipfum falfum & eius probationem vitiofam aper- 

Q, tc 
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teindicancuon fecus ac infinitas propoiiiiones pro- 
bant Geometrx per dedu&ionem ad aliquid ablur- 
dum,quodnullumvifum eft vnquam ablurdius co: 
quo aflereretur ,vt hic contingit, totum non efle ma- 
ius aliqua fui parte : vcl excedens quanticate , qus ex- 
eedttur,noneflemaius:quod neceflario fequitur, fi 
femicirculorum omnium anguli «equales concedan- 
tur. Nec minus abfurdum eft quantitatem ad quanti- 
tatem addi , neque tamen augeri. Nunquid conclu- 
lionemillamaugmentacione dedu&am pareft cercio- 
rem arftimari Principiis huiufcemodi lumine naturali 
folis lucenon minus fplendido notifllmis } Imo cum 
haec fequancur ex Antecedcnte illo Theoremate. So- 
lemni Geometrarum more reiiciatur abfurdum cnim 
nonnifi ex abfurdo proficifcipoceft. 

Secundo.Cum dicitur fi 
non eft Ratio anguli B A I 
fegmentiad fegmcnti an- 
gulum B A O , eadem cum 
ratione anguli BAC , ad 
angulum B A D , vel eft ea 
maior vel eft minor. Re- 
fpondeo neque eandem 
efle,neque maiorem neque 
minorem : quam igitur ? 
Nullam. Quid na ? quia fcilicet inter eas quantitates, 
angulum,inquam,B A I fegmenti , & fegmenti angu- 
lum B A O , quxdam infinitas habetur s oux omnem 
mtereasRacionemcollit. Quomodo ? En tibi. Si eft 

Ratio 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/b 



L I B. 1L Examen J*hadratur<t prim*. 113 
Rario quxdam intcr angulum B A O fcgmenti & an- 
gulum B A I fiue K A O , fegmenti : erit etiam Ratio 
quxdam inter angulum re&ilineum B A K ( qui efl: 
exceflus Antecedentisfupra Corrfequens)& fegmenti 
angulum KAO, qui eft Confequens. Ergo etiam 
Ratio quxdam erit inter angulum G A K (qui femiflis 
efl: Antecedentis)&eundem fegmentiangulum KAO: 
Sed angulus K AD cequalis eft angulo KAG. Ergo 
Ratio qua^damefl: inter angulum K AD & fegmenti 
angulum K A O. Ergo etiam Ratio quxdam foret in- 
ter angulum contingentiae O A D (qui eft exceflus An- 
tecedentis fupra Confequens ) & ipfum Confcquens, 
fcilicet fegmenti angulum K AO. Sed hocdici non 
poteft. Nam angulus contingentias OAD infinities 
multiplicatus nunquam excedet aut etiam adsequabit 
fegmenti angulum O A K,qui maior eft angulo quo- 
cumque re&ilineo , qui minor fit angulo D A K. Itavt 
conditio rieceflaria iuxta definitionem ^.lib.^.Euclidis 
ad aliquam Rationem habendam inter fe > his quan- 
titatibus defit. Ergo etiam & illis deefle necefle eft: 
fcilicet fegmcntorum angulis B A I , B AO. Vnde 
prsefcinditur tota Authoris ratiocinatio. Hinc obiter 
obferues (aliud cnim ago ) nullum fegmenti vllius an- 
gulum ad alium cuiufcumque alterius fegmenti angu- 
lum fiue eiufdem circuli fiuediuerfi Rationem habere 
poflfe. Nam anguli fegmentorum ab angulis re&ili- 
neis , inter quos femper inuenitur aliqua Ratio > diflc- 
runt angulo contingentiar, qui angulos, quibus adhx- 
rent omnis Rationis incapacesreddunt.Sed ad rem. 

Q 2 Tertio. 



\ 




T> A R S II. 

Tertio. Etiam conceflb, 



cjuod inter angulos 



feg- 

mentorum B A I , B A O 
Ratip aliqua intercedat. 
Pofito etiam quod afleram 
Rationem B A C anguli,ad 
angulum B A D ; maiorem 
efle Ratione anguli B A I 
fegmenti ad fegmenti an- 
gulum B A K. Tunc iubet 
Author vt minuatur angulus B ACvt ftatui poflit ilia 
Rationum arqualitas : fed ita iubet vt velit diminu- 
tionem illam heriper lineam recTram A E. At ego , cui 
liberum eftdiminutionem anguli illius B A C inftitue- 
re fiue per rcttam lineam fiue per curuam , donec ipfe 
probetper curuamfieri non pofle; volo angulumil- 
lum percuruam minui,defcnpto fcilicet maiore alio 
circulo A N tangente in A tam priorem circulum 
quam rectam C D. Ita vt iam angulus B AN ad an- 
gulumBAD eandem habeat Rationem quam fe- 
gmenti angulusBAI,ad fegmenti angulum BAK. 
Quid tum ex eo abfurdi fequitur ? Nihil omnino } At- 
que adeo totaeuanefcit vis illius Argumenti. Quod 
fi contendat ita minui debere angulum B A C fiue per 
reclam vt A E , fiuc per curuam, vt angulus reliquus 
minor fit fegmenti angulo BAI ;ita vt defcribi velit 
ckculum minorcm circulo A I B , qui eundem tangat 
in A. Refpondeo nec debere nec pofle id exigere : non 
debet , quia nulla affertur Ratio , quz id ita fieri debere 

demon 
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L I B. II. Examen J>)uadratur<z frimt iz$ 
demonftret. Nec vero etiam potcft : quia tunc iubet 
abfurdum conftrui quod cum apcrta principij petitio- 
ne,inmeretorquet. Quis enim non videat,fi talis 
diminutio fieri imperetur anguli B A C, vt reliquus an- 
gulus minor fit angulo B AI fegmenti; aduerfarium 
cogi , aliquid afletere vnde abfurdum ipfe deducas : vt 
tibi potius abfurdum illud in antecedentibus commif- 
fum, quam ipfi tribui debeat : atque adeo ex abfurdo a 
te fuppofito poftmodum inferre te angulum B A F, aut 
B A D minorem efle fegmenti angulo B A K ; eo quod 
angulusBAE minor fit fegmemi angulo BAI cur 
enim minor e(l angulus B AE,angulo B Al fegmenti: 
nifi quia ira ftatutum a te prius fuit. Atque hxc fa- 
tis ex occafione de mirabili natura anguliillius contin- 
gentia;. Inftitutum profequamur. 

PROP. XXVIII. THEOR. 

Pofitis adhuc qua: fuperionbus Propofitio- 
nibuspofita funt. Abfcindant fcilicet Ordina- 
tim Applicatae DB, H I aequales fagittas AD, 
L H ex diametris Parabolas : ipfa^que Applicata: 
fimiliterfecentur in O &C T : per quae pun&a 
ducantur O S , T V diametris parallelas, abfcin- 
dentes ex Parabola arcus A C S , & L R V. Dico 
figuram mixtam, quas continetur areu Parabo- 
lico A C S , & redis lineis A D, D O, O S s in fe 
dudam producere corpus ajquale corpori pro- 
du£to ex figura mixta L R V T H in fe du&a. 

Q_ 3 prxfa 
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HG T ARS IL 

figura Duodtcima. 




Praparatto. 

fig.ti. Ducantur AS & LV abfciflbs arcus parabolicos 
fubtendences. diuidatur vtraque linea DO, 5c HT 
bifariam in P & Q : ductifque PC,QR, diametris, 
parallelis , parabols occurrcntibus in C & R : iungan- 
tur lincae red* CA,CS,&RL,RVi Rurfus ,fi lu- 
bet , diuidantur partes PD, PO; item QH , QTbi- 
fariam &c eadem conftructio abfoluatur : ita vt polygo- 
na defcribantur in fegmentis Parabolicis ACi, LR V, 
quotcumque libucrit larerum. 

DemonHratw. 

Quia corpus ortum cx du&u Trapezij A S O D in 
fe ; a?quale eft corpori orto ex dudlu Trapezij LVTH 
infe,pei Prop.n. Huius. Itcm per Prop.z6\ Corpus 
ortum cx polygono rc6tiIineo A C S O D in fe dudoi 
*qua!e eft corpori orto cx poiygono redHlineo 

LRVTH 



LIB. 11. Exarnen Jguadrdtur* primx \xy 
LRVTHinfe dudio: Scitain infinitum multiplica- 
tispolygonorum Iateribus,femper sequalia corpora>fi 
in fe ducantur huiufmodipolygona» produ&urafunt. 
Hinc fit , vt ex vtroque corpore \ quod generatur ex 
Trapezio mixto Parabolico A C S O D , St mjxto Tra- 
pezioLRVTH in fe dudtis : demi pofGnt corpora 
fada ex polygonis redilineis ASOD , AVTH 
infe du6Hs:qu£ corpora cum fint xqualia per Prop.iff. 
Huius.Coftat partes illas arquales auferri pofle ex vtro- 
quecorpore ex Trapeziis mixtis in fedu£tis genito. 

Rurfus quia oftenfa funt corpora fa&a ex dudtu po- Fig. 
lygonorum rectilineorum ACSOD, & LRVTH 
infe, sequalia efle. Et vtrumque minus eft corpore; 
quod fit ex du£tu Trapeziorum mixtorum Paraboli- 
corum ACSOD,LRVTHinfe: Poterunt illa cor- 
pora ex his tamquam horum partes auferri. Quse fub- 
traciio cum poflit in infinitum inftitui, multiplicatis 
in infinitum polygonorum lateribus, magis magifque 
femper ad parabolam accedentibus. Quid obftat,qu6 
minus concludamus ex allato axiomate Propofitio- 
ne prccedenti , genita corpora ex vtraque figuramix- 
ta y arcu ACS 3 redtifque lineis AD,DO, OS; & 
arcuLR V, re&ifque lineis L H , HT,T Vcompre- 
henfa in fe du£ta \ aequalia e(Te inter fe. Quare pofitis 
adhuc^&c. Quod erat dcmonftrandum. 

CoroUarium. 

Expraccedenti difcurfu manifeftum etiam fit,cor- 
pora genita ex ipfis integris femifegmentisparabolicis 

ACSO 





jfi 



Fig.i 6, 



U 8 TARS 1L 

ACSODA, &LRVTHL in fe ckiais , squalia 
eife, imo & ipfa fegmcnta integra , quorum illa funt 
dimidia fiin fe ducantur , corpora producent xqualia: 
Vtrobique enim poiTunt corpora xqualia ex infcriptis 
polygonis in fe duftis genita , a corporibus ex dudis 
fegmentis parabolicis in fe ortis , genitis, tanquam 
partes auteni. 

PROP. XXIX. DEFINIT. 

Vngula Parabolica eft dimidium corporis 
iliius, quodex fegmentoParabolico infedu&o 
generatur, abfcilTum plano fecante per diam«e- 
trum, totum illud corpus. 

E X P 0 S ITI 0. 

Efto fegmentum ,vel quod 
aptius eft,femifegmentum Pa- 
rabolicum AD C , idem quod 
in anteccdente propofitione 
habetur , contentum axe ipfo 
A D,& ordinatim applicataDC 
ad angulos re&os ad axem , & 
arcu Parabolico A C. Vt fcg- 
mentum hoc in fe ducatur, 
concipicndum eft circa D C 
Applicatam conuerti ( hxc enim communisbafiseft, 
vnde motus Guc duflus initium fumitur) donec ad 
planum fubrtratum ad rcclos fit angulos : quale re- 
prefcntatur forma DBLC. In qua D B concipicnda 

eft 
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LIB. II. Examen jQuadutur* frima. 119 
eft a:qualis axi D A , & ad fubftratum pl anum Ortho- 
gona: curua vero linea B L C, arqualis Parabok AIC. 
Iam fegmentum D B L C in eO fitu conceptum,fluere 
concipiatur, donec linea D B peruenerit adfinem flu- 
xus^ncmpe ad A. Et fitum eundem in A retineatquem 
obferuauit toto fluxus tempore, nempe re&um 3 qua- 
lis eft A E. Defcriptum erit tunc a linea D B , Quadra- 
tum D AE B. Interim a\ix linex breuiores , qualis eft 
G L,e6 citius ad terminum peruenerunt quo nint bre- 
uiores { vt Prop, it. Explicui,quam hic iuuat figillatim 
applicare obrei momentum. ) Singuhc tamendefcri- 
- huntQuadratum ; vt G L,Quadratum defcribit GIFL. 
Abfoluto motu , habemus corpus circumfcriptum fu- 
perficie Parabolica D AIC fubftfata : Parabolica item 
fuperficie priori xquali , & ad eam Orthogona DBLC. 
Etduabus curuis fuperficiebus ^quarum altera gencra- 
turabomnibus punctis Parabolje BLC,per fluxum 
& eft fuperficies curua s quam redta B E , & duse linea: 
curua; EFC, BLC comprehendunt. Altera eft huic 
squalis , & generatur ab omnibus lineismotis , dum 
ere<5te ftant in termino fluxus fuper Parabolam A I C 
fubftratam,cuiufmodi funt lineae A E,I F. Conueniunt 
ver6 6c fe mutuo interfecant dua: ilhe curuje fuperfi- 
cies in linea cur ua com muni E F C. His rite perceptis, 
quae fibi mens aptius proponit ,quam vlladefignatio 
jx>flit cxhibere ( quod eft folemne in folidis expri- 
mendisin area plana incommodum ) fi tandem con- 
cipiatur planum agi per diametros Quadratorum D E, 
GF&aliorum omnium tranfiens per lineam curuam 

R EFC, 
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<2> A R S I L 

Hg.te. \ a ' i EF C,&rc&amDC(extendijf 

tur enim per lineas parallelas 
D E y GF qua: diametri funt 
Quadratorum) diuidet planum 
hoc > vt patet , corpus ex feg- 
mento Parabolico D AC in fe 
du&o generatum ,in duas pat- 
tesa^quales. Harum ergo alte- 
ram voco cum Geometra Vn- 
gulam, ob fimilitndinem vngu- 
\x equinse 5 praefertim fi loco femifegmenti , totum 
fegmentum in fe ducatur , vt integra appareat vn- 
gula. 

Porro fuperficies illa curua , qux lineis fuper Para- 
bolam AIC perpcndiculariter erediis fuper planum 
fubftratum ADC; componitur : Cy lindrus eft Para- 
bolicus,veleius pars: ficut & altera ei gqualis , quam 
efformantlinex BE ,L F &c alicehuiufmodia Parabola 
B L C perpendicularitereredae adplanumD B C. 

Qmecunque demumhic expofui adhibito fegmcn- 
to Parabolico : quod abfcindit ordinatim applicata 
D C re&a ad axem A D : eadem reliquis fegmentis pa- 
rabolicis , quse ab obliquis ordinatim Applicatis ab- 
fcinduntur,quale eft fegmentumLHI in figura fupe- 
rioris Propofitionis x8. #que conueniunt : his tamen 
hicetiam obfcruatis , qux fupra Prop. u. Circa plano- 
rum obliquorumin fedu&um,obferuanda monui. 



PROP. 
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LIB. II. Examen ^uadratttra prtma. 131 

P R O P. XXX. THEORv 

Sit Parabolse A F C diameter A B. Dico riul- 
lam aliam Parabolam : cuius eadem fit diame- 
ter A B , idemque vertex A i defcribi poffe j quaer 
cum Parabola m alio pun&o quam in A con- 
ueniat. 

Praparatio. 

Figttra D ccimafcptima. Figi? 

Sit cnim , fi fieri poteft , alia 
Parabola A E C quaj cum Pa- 
rabola AFC conueniat in C. 
Ducatur ordinatim Applicata 
C B , ad diametrum A B : alia 
item ducaturadeandem diame- 
trum ordinatim Applicata EFG 
fecans vtramquc Parabolant 
in E & F. 

DemonBratio. 
Vt fagitta B A , ad fagittam G A : ita eft quadratum 
ordinatim Applicatae BC ad quadratum ordinatim 
Applicata; EGin Parabola AE C } & ita etiam adqua- 
dratum ordinatim Applicatas EG in Parabola AF C 
per io.lib.i.AppoIIonij. Quadrataergo lineafum ina> 
qualium GE, GF. Sunt aequalia. Quod eft abfur- 
dum.' Quare fi fit Parabolas , &c Quod erat pro- 
bandum. 




R 2 CorolU 



13* 



f 



7> A R S II. 

CoroUariuw. 



Hinc neceffario fecjuitur vt fi duarum Parabola- 
rum fagittx , & ordinatim Applicatx congruant: Id 
eft, fi fint a?qua!es, & angulos xquales comprehendant 
ipfasetiam Parabolas congruere ; earumque curuita- 
tem iii infinitum produclam , eandem vtriufque 
futuram. 

PROP. XXXI. THEOR. 

Si Iinea quadibet AB bifariam Sc ad angu- 
losrectosfeceturinla linea GH. Duabus au- 
tem lineis AB, A I tertia proportionalis ftatua- 
tur I L. Erit A B latus rectum Parabolse per 
pun&a A,L, B tranfeuntis,cuius axis eft LIG. 

Figura Decimao&M*. 




Demonftratio. 

ti £ .i%. Cum tres lineae A B , A I , I L fint continue Propor- 
tionales ex hypothefi. Erit Quadratum medis A I 

aequalc 



LIB. 11, Examen Quddrtttnrce frimt. 133 
aequale rcftangulo fub prin>a AB,& tertia I L Si er- 
go Parabola A L B defcribatur i erit ordinatim Appli- 
cata A B ad eius axem L I. cum bifariam in I & ad an- 
gulosre&os fecetur a linea LI: & eius latus rectum 
erit A B. Siquidem ha?c eft lateris re&i Parabolx cn« 
iufuis ,proprietas vt redtangulum fub latere re&o, & 
abfcifTafagitta per ordinatim Applicatam , aequale fit 
Qjradratoordlnatim Applicatae fagittam abfcindentis. 
Vnicam ver6 Parabolam per triatHa pun&a A,L, B>de- 
fcribipoffe patet per Prop.30. Prajcedentem. Quare fi 
linea quadibet , &c. Quod erat demonftrandum, 

PROP. XXXII. THEOR. 

In eadcm figura. Si duo Quadrata AD> AF 
fuper AB defcribantur. Dcfcribantur autem 
duae Parabolae ; A S D , cuius axis fit AC, vertex 
A j bC B L E , cuius axis fit B F , vertex B. Qua- 
rum latus rectum fit A B , idem quod Parabolae 
ALB fuperiori propofitione defcripta;. Dico 
hafce tres Parabolas A S D , A L B , BLE aequa- 
les effe, id eft, fi earum axes fuperponantur 5 fo- 
revt Parabolicus ambitus earum mutuo con- 
gruat a vertice in infinitum produ&us, 

Puparat/o. 

Ducatur per L veracem Parabola? AL B Hnea L X, jsj.ij. 
ad eius axem I L perpendicularis. 



R 3 



Dtmon 
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V ARS IL 

Fi^nra Decitnaettaua. 




Demonjiratio. 

Probanduminprimiseft, LX efle ordinatim Ap- 
plicaram ad axcm B F Parabolx B L F. Atque adco Pa- 
rabolam hanc fccare Parabolam ALB in ipfo illius 
vcrtice L. Hoc ergo ita notum euadet. Sagitta I L eft 
quarta pars lateris redi A B. Nam in Anteccdente 
piopofitione. Ita eft ex conftrudione AB ad A I , vc 
A I ad 1« L. Sed A B dupla eft linea; A I. Ergo A I du- 
plaeft etiam Iinex I L. Ergo A B fiue B F quadrupla 
eft linex I L fiue B X. Si ergo per punctum X intelli- 
gaturduci ordinatim Applicata ad axem B F Parabo- 
ia: 3 E ,• (quam pofitionc congruere necefle eft cum 
lineaX L , licetnondum conftet congruere longitu- 
dine)itafedebct habere Quadratum Applicata?FE 
ad Quadratum Applicatac per X duda: : vt fc habet 
hnca B F ad lineam BX. Sed BF oftenfa eft quadru- 
plalmex BX. Ergo quadratum Applicatx FE.qua- 
druplumeftquadrati Applfcat* pcr X duclx. Qua, 

draturn 



i 

l 

h 




V 
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LIB, II. Examtn ^mdratune prim<e. 1 35 
dranmiautem Applicat^F K ,eft quadruplum Qua- 
drati liticx L X , qu# lineie F E fetniffij eft ; ergo ordi- 
natim Applicata per X , non tantum pofitione con- 
gruit cum linea L X fed etiam longitudine : hoc eft,Pa- 
rabola BE tranfit pcr L , verticem Parabola: ALB. 
Quodcum itafit. Cum duarum Parabolarum ALB, SgmlSm 
B L E, fumptis aequalibus fagittis LI , BX jequales 
fint ordinatim Applicatae B l , L X : & aequales angu- 
Ios,nempe rectos contineant : dubium non eftquin 
Parabolarumambarum curuitas fit arqualis a vertice L 
& B in infiiiitum extenfa per Prop. 3 1 .Cum vero par in 
omnibus fit ratio Parabolarum A S D , &. B L E , nec, 
nifi folo fitu , qui fubalternus eft, difcrepent. Con- 
cludendum cft , trium illarum Parabolarum eandern 
effe curuitatem.Quod concludendum erat. 

RROP. XXXIII. THEOR. 

Iifdem in eadem figura pofitis : tribus fcilicet 
defcriptis Parabolis A S D , B L E, A L B , m eo 
fitu intra Quadrata A D , A F , quo iam defcri- 
ptx funt. Dico folidum quod fit ex Parabola; 
ALB du£tu in fe : aequari folido quod genera- 
tur ex fuperficie mixta A S D B , in parem mix- 
tam fuperficiem BLEA fubalterne pofitam. 

Demonftratio. 

Haec eadem eft propofitio : quam affert , & fuo mo- FtgA g, 
re accurate dcmonftrat Geometra , Prop.^i. lib. io. vt 
conftabit, vbi oftendero Parabolam meam A L B ean- 

dem 
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1 3 6 P A R S II. 

dem efle cum ParaboIa,quam ibidem defcriptam fup- 
ponit. Qupd ita per Prop.31. Huius euidenter often- 
do •, Nam fupponit ipfe fagittam I L Parabolae fuac ter- 
tiam efle proportionalem duabus A B, (fiue G I) & A I. 
Hoc ego idem fuppofui Prop. praccedenti. Applicata 
ver6 illius, meaque eft eadem Afad eandem diame- 
trumLI,& ambae angulos a*quales, nempe reftos 
continent. Ergo idem debet efle vtriufque Parabola? 
/»g.*8. ambitus , eademque curuitas per citatam Propofitio- 
nem noftram. Hoc demum ita declarato Propofitio- 
nis huius demonftratio ex Authore peti debet : cum 
tota ex muitis aliis eius principiis pendeat : quae abs re 
fuerit hic repetere,cum minifolum exponendae ve- 
niant propofitiones^quac proxime attingunt primariam 
illam,&: ad quam tantum opus totum refcrtur,ad 
circuli quadraturam , pertinentem. 

PROP. XXXIV. PROBL. 

Solidum. Quodcxplano mixto A S DB du- 
c-to in planum mixtum BLEA, hoc eft,in fe 
fubalterne pofitum, oritur ; cubare, fiue, in cor- 
pus planis, re&ilincifque fuperficiebus circum- 
lcriptum mutare. 

£ xp 0 s irio. 

^• l8 - Cum corpus ex illis mixtis fuperficicbus (ubalterne 
pofitisinfc du&is genitum , xquale fit per Prop. 33. 
Corpori genito cx Parabola AL B in fe ducla. Corpo- 
ris veto illius dimidium fit vogula Parabolica vt fupra 

Prop.xp. 
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Prop.i^.Expofui. Quamvngulamincubum fiuealiud ^ 18 - 
folidum re&ilineum mentc fane Archimedaracouertit 
Geometra, hic ipfe adeundus eft , & ex eo problematis 
huiusfolutio repetcnda:hictamenproponendajVt eam 
ad numerorum rationes clare reducam : ex quibus to- 
tam hanc Quadraturam perpendere , mihi ab ipfo 
primo exordio huius exercitationis fuit propofitum. 

Exponatur ergo Parabola A L B,qu# in feduda fo- 
lidum generatr cuius femiffis efl: vngula in corpus re- 
dtilineum commutanda. Oftendit Geometra Prop. 98. 
Iib.sj. totam vngulam arqualem effe Pyramidi, cuius 
bafis eft triangulum ABL; & altkudo , efl: ipfius 
vngulx altitudo \ nempe in hoc cafu , in quo diameter 
I L Parabote,efl: etiam axis 5 efl: ipfe axis I L:& pmerea 
fegmento Cylindrico ,cuius bafisefl: fegmentum Pa- 
rabolicum A C L vel B D L : altitudo vero , I L , eadem 
cum altitudine vngulae : & denique duabus quibuf- 
dam quantitatibus xqualibus inter fe : & a?qualibus,vt 
oftendit Prop. 97-Minoricuidam vnguLx bisfumptae: 

S quas 
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qux refecatur ad verticem totius vngulae , plano fecan- 
te quod partem quartam altitudinis vngula; abfcindit. 
Hanc vero minorem vngulam oftendit Prop. 95. Efle 
vnam e triginta duabus partibus ; in quas diuidi tota 
vngula concipi poteft. Quibus ftabilitis ignorari non 
poteft vngulae propofitae folida quantitas vel Geo- 
metrice, vel Arithmetice ( vt maxime intendo ) inue- 
ftigata. 

Nam in primis triangulum rectilineum A L B (quod 
bafis eft Pyramidis , eiufdem cum vngula altitudinis) 
notumeft. Notaetiam efteiusaltitudoIL. Ergonota 
eftipfaPyramis. 
F/^.iS. Secundo bafis Parabolica A C L fegmenti Cylin- 
drici,nota eft in menfura rectilinca , eft enim fexta 
pars trianguli AL B rectiJinei , cum enim oftendat At- 
chim. lib.i.de Parabola. Prop.i4< & Geometra Iib. 5. 
Prop.i3i. Parabolam AC LB efle fcfquitertiam trian- 
guliALB. Duo fegmenta Parabolica ACL, BDL 
fimul,funttertiapars trianguli ALB. Ergo altcrum 
eorum fegmentorum, verbi gratia, ACL eft fexta 
pars eiufdem trianguli. Atque adeo nota. Altitudo ve- 
ro fegmenti Cylindrici fuper bafi ACL erecti , eft I L 
nota. Ergo etiam nota eft quantitas folida fegmenti 
huius Cylindriciin redlilineis :'mutata fciliceteius bafe 
Parabolica AC Lin fextam partem trianguli ALB. 

Terti6 denique.Cumminor vngula fupradicl:a,iit vna 
ex triginta duabus partibus totius vngula; , id eft, ita fe 
habeat ad totam vngula,vt vnum ad triginta duo ; fi ea 
bis lumatur(vtfumidebetadcomplendatQ/am vngula 

vna 
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Figura DeciwaoBaua. 




vnacum Pyramide & Cylindro Parabolico, de quibus Fig.i&. 
paulo ante didlum eft) erit ad totam eandem vngulam, 
vt duoadtrigintaduo. EtDiuidendo. Ita eft vngula 
hsec minor bis fumpta , ad id quod reliquum eft ex to- 
ta vngula ;id eft , ad Pyramidem & fegmentum Cylin- 
dricum fimul •> vt duo ad triginta ; fiue , vnum ad quin- 
decim. Si igitur folida quantitas exPyramide, & fc- 
gmcnto Cylindrico compofita , iam nota ; diuidatur 
in partes quindecim xquales;& vna ex illis addatur 
ad compofitam quantitatem cx Pyramide &c Cylindro; 
nota euadet totius vnguta quantitas : ipfumque adeo 
folidum exdudtuplanorum mixtorum in propofitio- 
ne aflisjnatorum : fi nimirum inuentafoliditas vnguhe 
duplicctur. Quomodo vero Geometrice Pyramis illa 
& Cylindrus Parabolicus in quantitatem vnicam coa- 
lefcantjpaffim apud Geometras habetun& notum eua- 
det inferius : Vbi per numcros folutionem problema- 
tis aggrediar. Sed vtrouis modo pofitum Problema 
fojuere placeat, Geometrico vel Arithmetico ;quod 

S z fubdo 



Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/b 



f 



140 P A R S 1 1. 

fubdo theorema , maximum compendium allatu- 

rum eft. 

PROP. XXXV. THEOR. 

Pyramis , cuins Bafis eft triangulum raaxi- 
mum ALB Parabolas infcriptum , ad Cylin- 
drum,cuius Bafis eft fegmentum ACL Paraboli- 
cum ; altitudo vero vtriufque effc eadem,nempe 
I L , habet proportionem duplam. 

Demonflratio. 

/>>.is. Nam Prifma,cuius bafis eft triangulum ALB, idem 
quod bafiseftPyramidis: altitudo vero vtriufque ea- 
dem I L : eft triplum Pyramidis per y.lib. i i.Quia vero 
fegmentum Parabolicum A C L oftenfum eft Prop.34. 
num.z.efle partem fextam trianguli ALB. Erit Prifma 
fextuplum Cylindri eiufdem altitudinis fuper bafi Pa- 
rabolica A C L. Ergo Pyramis erit eiufdem Cylindri 
dupla. Quoderatprobandum. 

PROP. XXXVI. PROBL. 

Solidum , Quod Prop. 34. Geometrice inue- 
ftigatum eft , in numeris notnm facere. 

Conftrufiio. 

Eadem exponatur Parabola A L B qua? in fe dutta 
Iolidum,quodinueftigatur,producit. Quod,vt fu- 
pra citata propofitione expofui , duas continet vngu- 
las Paraboheas. Quarum vnam,quod fatis cft, cum 

fint 
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fint crquales \ in folidum re&ilineum paulo ante con- 
uerti. Iifdem ergo omnibus fuppofuis qux Prop.34. 
fupponebantur. Pofito fcihcet iatereredto A B :&li- 
nea I L tertiaproportionali duabus datis A B 3 AI. ita 
Arithmetice Problema foluemus. 

Pofita AB partium z.eiusfemiftis Alerit i^IL) f ^ l5( 
cnmhis duabus tcrtia fit proportionalis , erit —~. Ex 
his datis , quod quasritur definiendum eft ; inuentis 
fcilicet, Pyramidecuius bafis eft triangulum A LB,& 
altitudo I L : Cylindro Parabolico > cuius bafis eft feg- 
mentum Parabolicum ACL, & altitudo eadem I L. 
Denique parte decima quinta aggregati ex Pyramide 
& Cylindro :qux eidem aggregato addatur ad totam 
vngulam complendam Ex his enim tribus quantitati- 
bus conftat, vt Prop. 34. Expofitum eft. Pyramis habe- 
tur , du£ta A 1. 1 > in I L -i-- vt habeatur area trianguli 
A LB , fiue bafeos Pyramidis 5 J~ . Huius aicx tertia 
pars eft ~. Qux dudia in altitudinem IL gignic 
-^- foliditatem Pyramidis. 

Cylindrus Parabolicus bafeos A C L 3 &: altitudi'- 
nis I L. Eft dimidia pars Pyramidis , vt Propofitio- 
ne Antecedenteoftendi , ergo Cylindrus ille eft ~ v , Fig.xZ* 
Pyramis — & Cylindrus — fimul efficiunt — fiue, 
affumptis minimis terminis l s . Huius decima quin- 
ta pars eft -^- hxc addita ad s Pyramidem & Cy- 
lindrum fimul , producit ]{- fiue , i7 pro foliditatc 
totavngukr. Hax duplicetur : habebitur -^L foliditas 
corporis ex Parabola A L B in fe dudta , geniti. Qiiod 
idem eft,cum eo; quod producitur dudh fuperficie 

S 3 wixta 
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mixta A S D B ; in mixtam fupcrficiem B L , E A , £iu c 
infe fubalterne poiitam. Solidum efgo, quod &c- 
notum in nurneris fccimus. 

PROP. XXXVII. PROBL. 

Trapeziumfolidum,fiue truncacam Pyrami- 
dem : cuius dua: oppofitae facies Quadratas fint 
&: parellelx-,ex notis lateribus,& altitudinemo- 
tamfacereGeometrice, & Arichmeticc. 

Fignra Decimanona. 




Conftruttio. 

Datum fit Trapezium folidum A ettis Rr.tionisv 
quxinpropofitione ailignatur , cuius altitudo fit M. 
Soliditas eius Geometrice quamtur : id eft. Qu.rritur 
Parallelepipedum ei a?qualc. Quodcum fitrcgularcj«c 
ad formam cubi ( qui folidorum menfura eft ) accedat 
& in itlum mucari debear ; tunc Geometric<? aut notuiji' 
aut nofci aptius erit. Exponatur eius bafis Quadrata 
B D : m qua fuperior facies ei oppofita , item Quadra- 

ra 
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LIB. II. Examen ^uadratura frim* 143 
ta defignetur BG,& productis eius lateribus FG,&HG 
vfque ad O & L,erit Quadratum G D : cuius latns L D, 
eft exceflus lateris C D ba(eos,fupra latus C L fiue F G 
faciei , fuperioris oppofita?. Dittidatur Quadratum 
G D in tres partes sequales, diuifo eius latere G O tri. 
fariam cuius OSfit pars tet tia : duclaque S T parallcla- 
lateri G L. Deinde tribus lineis , E O , lateri minoris 
Quadrati ; O D , difTerentiadaterum ; S O, tertia: parti 
huius difTerentiae j quarta proportionalis inueniatur. 
cui aequalis ponatur OX & EV; ducta etiam VX. 
Dico recTangulum B X efle bau*mparallelepipedi,fub 
altitudine data M , acqualis Trapczio folido A. 

DemonHratio. 

Trapczium A maiuseft parallelepipedo,cuiusbafis Bg.tfi 
eft Quadratum minus B G , flue fuperior eius facies,& 
altitudodaraM ; duobus Prifmatibus xqualibus, quoru 
bafes funtduo redangula G C , G E contenta fub la- 
tere G F minoris Quadrati , & G L exceffu lateris ma- 
ioris Quadrati G D , fupra minus C Vs & prxterea Py~ 
ramidi , cuius bafls eft quadratum G D. Sed duo illa 
Prifmata fimul, a:qualiafuntparallelepipedo ; cuius ba- 
fis eft redangulum HO;& altitudo eadem nempe M. 
Pyramis vero cum fit per 7 Jib. 1 « Tertia pars parallels- 
pipedi 5 cuius bafis eft Quadratum G D & altitudo M: 
erit parallelepipedum cuius bafis eft rectangulum S D, 
(tertia fcilicet pars Quadrati G D)& altitudo M,asqua- 
lehuicPyramidi. Sedper 3*. lib. 1 1 . Parallelepipedo 
aliud «equale eft Parallelcpipedum ,eiufdem altitudinis 
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M : cuius bafis efl: re&angulurn E X.Nam duo redtan- 
gula E X, S D aequalia funt per 16. \\b.6. Contentafci- 
licetfubduabusextremisE 0,0 X, 6c fubduabusme- 
diis S T j S O quatuor proportionalium. Inuentum efl 
ergo Parailclepipedum dato corpori A cTquale. Quod 
notum Geometrice faccre propofitum erat. 
F/V.19. ^ e( ^ Arithmetice hoc idem praftabimus exiifdem 
datis,lateribusfcilicet Quadratorum & altitudine M. 

Fieura Decimanona. 




Bg< 1 5? 



Sitin primisdata altitudoM. io.Latusvcro maius 
BE,7..Quius Quadratum BD eft 49.Latus minus BH 4. 
Cuius Quadratum 1 6. Differentia laterum BE,BH ; 
cft H E 3/cuius Quadratum G D 9. Ablato ergo Qua- 
drato B G 16 cx Quadrato BD 49 : remanet gnpmon 
H D F 3 3. Ablato itcm ex gnomone,Quadrato G D 9: 
remanent duo rechngula axjualia G E , G C 14. Ergo 
altcrumex illis netopq GE,cft 11. Quod cumQua- 
drato G B 16 , cfficit rcdhnguIumB 0, 18 : cui.addcn- 
durn eft rcdangulum S D, vcl ci sequale E X tertufci- 
hcet pars Quadrati G D 9 ,qux cft 3. Fiet ergo area 

totius 
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LIB. II. Examen ^aadraturte pritna. 145 
totius re&anguli BX 31. Qux du&ain altitudinem 
datam M 1 o. Fiet tota (oliditas corporis A , 310. 

Tota ergo ratio huiufmodi truncatas Pyramides per 
numeros inueftigandi , paucis hoc modo tradi poteft. 
Ducatur latus B F minoris Qu^adrati , in maioris Iatus 
BE:Sc reftangulo fado FE addatur SD tertia pars 
QuadratiG D , differentias laterum , vt fiat totum re- 
clangulum B X : Quod in altitudinem corporis A du- 
catur. Fiet enim Parailelepipedum aquale corporiA. 
Huius prarcepti demonftratio ilia ipfa eft quam ad 
methodum Geometricam foiuendi Problematispaulo 
ante expofui. 

PROP. XXXVIII. PROBL. 

Siin fignra Propofitionis 3i.hicrepetitadu--F'i« 
canturdua? quadibet Parallelas OT, S L(licec 
hxc fit axis Parabolas A L B)fecantes in O & T; 
item inS &L, duas Parabolas fubalterne pofi- 
tas Parabolam vero A L B,in V & L. Et denique 
ordinatim Applicatam A B,ihZ & I. Etoporteat 
folidam quantitatem reperire tum Geometrice, 
ttim Arithmetice corporis: quod fit ex ductu 
mixta^ fuperficiei contentae lineis redis O Z,Z I, 
I S &C Parabolica O S >in mixtam fuperficiem 
claufam lineis re£tis TZ,ZI,IL & Parabo- 
licaTL. 

Huius fere folius Problematis caufa, ea omnia a me 
tradita funt : quas ha&enus q Geometria repetij tan- 

T quam 
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Figura Decimaeilaua. 




quam lemmata ad huius folutionem necefTaria. Licet 
enim Geometra vngulam ParaboJann cubum conuer- 
tiflct,cum ordinatim AppIicataParabolam abfcindens, 
eft recta ad fuam diametrum , qua? tunc axis etiam eft 
Parabola?. Qualis efl: hic Parabola A L B,ab ordinatim 
Applicata A B Orthogona ad axem L I, abfciiTa. Atta- 
men nuiquam apud eum reperire licuit mentionem 
eius Parabol* , qus ab obliqua ordinatim Applicata 
^•'8abfcinditur. Superioribus ergo Propofitionibus ali- 
quot, nempe, w ,iy , H , &c. quamcumque obliquam 
Parabolam in fe dutfam folidum generare conatus fum 
ortendere ;quod atqualeforetfolido genito ex alia Pa. 
rabola quam ordinatim Applicata ad axem , abfcin- 
dcret. Oftendiprarterea qusnam partes quarumcum- 
que Parabolarum obIiquarum,in fe dufta: \ corpus pro- 

T? e T P0ri '? U0d fieret ex ^ nfe 

t n f. lX ^ aXCm abfcife - Nunc «■* eo deuo- 
lurusfum,vt partesipfas Parabol* ad «empofit*, 

abfque 
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L J B. 11. Examen Jguadratura primx. 147 
abfquc omni ad alias relatione perfequar s & quale cor- 
pus in fe ducla: producant , inueftigem. Neque enim 
ftatim vbi vngulam ex tota Parabola in fe dufta profe- 
dam in cubum conuerteris : cadem opera fingulas par- 
tes vngulx a fingulis partibus Parabolas in fe du&is ge- 
niras , notas effeceris. Q upd tamen omnino necelfa- 
rium eft, vt noua haxcirculum Quadrandi ratio abfol- 
uarur s tum etiam vt eiufdem veritas , aut falfitas cert« 
fiat &: aperta. Hunc ergo nodum foluamus. Acin pri- 
mis fupponendum eft j quod a Geometra Propof.42.. 
lib. 1 o. eiufque corollario primo eft obferuatum. Nimi- 
rum non tantum Parabolam ALB in fe ductampro- 
ducere lolidumxquale folido genito ex ductu fuperfi- 
ciei mixtas A S D B , in mixtam fuperficiem B L E F. 
fedetiam quailtbet duas parallelas,quales funtOTj 
S Ljintercipere ex di&is fuperficiebus parfes mixtas 
O Z I S , T Z I L ; qua: in fe du£tx producant corpus 
arquale corpori,quodoritur ex parte Z VL I Parabola: 
A L B , inter eafdem parallelas intercepta,infe dudta. 
Inueftigamus ergohocProblemate folidam quantita- 
tem partis huius Z V L I infe duclae. 

Conftrttttio Demonfiratio. 

Exponatur inaltera figura confufionis vitanda? cau- Fig.xo, 
fa, Parabola A L B ; du&is in ea parallelis ILZV: qus 
ad libitum duci poiTunt ; in hoc tamen exemplo ita 
ducuntur, vt I L fu axis ; altera vero Z V bifariam in Z, 
fecetordinatim Applicatam ALtandemducantur VL; 
§,VX parallela Applicatae A I , fiue perpendicularis ad 

T z axem 
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axem IL in hoc cafu afTumpto in 
excmplum Huc in primisrcuocan- 
da eft Propofirio du&uum , in qua 
duclibus Applicamr Propofino 4. 
lib.i.EucI.Probaturque in noftrahy- 
pothefi folidum fa&um cx toto pla- 
no mixto Z V L I in fe ducto, aequa- 
Ie eife , & folidis qux ex parnbus 
VZlX,VXLdiaiplani in fedu- 
ctis generantur ; & folido quod fic 
bis , ex re&angulo V I ducTro in fe- 
mifegmentum VL X : non fecus ac 
fi linea quaepiam diuidatur in duas 
partes. Si tota Iinea in fe ducatur 
Quadratum generat, cui aqualia func Quadrata par- 
tium mfeduclarumvna cum redangulo bis , quodfic 
exvnaparce ducla in alceram. Quod principiumin 
nis maxime obferuatum velim s eo enim farpius vti ne- 
cefle fucurum eft. Iam,in fe ducatur reclangulum Z X, 
1° j A P rinci P io motus, eius latere Z I. Fiet ex 
noc duftu parallelepipedum. Ducacur deinde femifee- 
mentum Parabolicum VLX in idem redangulum 
£ X , bis. F.ec corpus quoddam mixcum Cylindricum 
Parabol.cum : cuius bafis eft femifegmencum V L X- 

DarisVL X m redrl.neis. Fiac ei xquale rcaamrulum 
^vn«» l ltnsflt vx. a{ fuper hoc recWulun 

t2 r 1 X W C r igaUlr Mc '^ni , cuil *£ 
ln IX brs fumpca, V el redangulum fiue bafis 

duplice 
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duplicetur , & fumatur altitudo I X femel tantum : fiet 
perPropof 9. lib. iz. parallelcpipcdum priori xquale. 
Vtrouis autem modo generetur parailelepipedum ;ad 
iamfaftum primum parallelepipedum applicari pote- 
ritiuxcafaciem ZX c\ux irivtroque reperitur, atque 
ita ex duobus vnicum parallelepipedum cottflari. Sed 
reftat vt ducatur femifegmentum V L X in fe, vt to- 
tum habeatur corpusex tota mixtafigura ZV L I in 
fe dudta genitum : illud autem notum fiet, fi produdta 
VX , donec Parabotaoccurrat in S. Segmenti VL S 
vngula, in folidum re&ilineum conuertatur per Pro- 
pof 34, Eft enim vngula totius fegmenti V L S arqualis 
corporifadto ex du&uin fe femifegmenti V L X : tam 
enim vngula fegmenti VLS 3 quam corpus exfemi- 
fegmento V L X in fe du6to genitum, eft dimidia pars 
corporisexdudtu totius fegmenti V L S in fe,geniti: 
vtexpofuifupraProp.z?. habito vero re&ilineo cor- 
pore, sequali corpori , quod femifegmentum V L X in 
fe dudum producit 5 Applicabitur illud vt Geometria 
docet,ad fuperius iam formatum paralJelepipedum: 
vtvnicum fiat parallelepipedumarqualecorpori.Quod 
mixta figura Z V L I in fe du£ta producit. Quod hac 
propofitione fieriiubebatur. 

Poterat etiam ita Problematis folutio iniri , vt Tra- Fig.10 
pezium Z V L I in fe duceretur ; &c inde corpus geni- 
tum, per Prop. 37. in parallelepip?dum conuertcretur. 
cui addi deberet corpus ex fegmento Parabolico V T L 
du&o in Trapezium Z V L I bis j vel in re&angulum, 
euius bafis eft, Z I , & altitudo compofita ex lateribus 

T 3 I L, 
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I L 3 Z V Trapezij ( eft enim re&angulum lioc cequale 
duplo Trapezij Z V L I) iilque folidis duobus , tandem 
corpus ex fegmento V T L in fe du£to genitum , ad- 
iungeretur. Fieretqueita notum inre&ilincis iolidum 
ex mixta figura Z V TL I in fe dudta genitum. 

Ne cui vero negotium faceflat du- 
dlus ille fegmenti Parabolici V T L 
in reftangulum duplum Trapezij 
Z VLI cumlinea: V L^arqualisnon 
fiz bafis Z I , vnde motus iniri debet: 
quodtamen ncceflarium cft addu- 
dtum figurx in figuram ; in memo- 
riam 8c vfum hic reuocanda funt qux 
fupni Propof % 3. Oftendi : nimirum 
fcgmeta illa omnia Parabolica arqua- 
lia efle,qiur diametris ^uquali inter 
fe fpatio diflantibus intercipiuntur; 
&: prxterca in fe dudla, folida aequa- 
lia producere iuxta PropofitioneiS. 
Quare diuidatur V L bifariam in *F ( ob lcci anguftias 
Fad pundum diuifionisnon appunitur , fed ad illud 
lineola conneditur)& pcr F ducatur F T diameter Pa- 
rabolar axi L I parallela : qux bifariam fecabit in C rc- 
aarn V X per i.lib.<J.Deinde ex punclo T ducatur TO 
ordinatim Applicata ad axem : erit T O *qualis reO* 
^ X j atquc adeo rerffcc C V. Cum igitur VC&TO 
metianturdiflantiam punftorum V &T afuis diame- 
tns I h 5 LI ; xqnalia erunt fcf&iifegtnepta V T F & 
ctfi m feipfa ducantur , xqJalia folidagenm r 

bunc 
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L 1 B.U. Ex&men ^uadraturx prim* 15 1 
bunt iuxta Propofitionem z8. eiufquc Corollarium: 
im6 &; ipfaintegra fegmenta fuo in fe' dudtu fingula, 
exhibebunt folida inter fe xqualia Ad hxc Applicata 
T O produ&a vltra axem donec occurrat Parabolx in 
R , erit xqualis linex V X,fiue lineae Z I, quxeftbafis 
Trapezij Z V L I, vnde motus incipit : quare fegmen- 
rum T L R duci poterit in Trapezium Z V L I , appo- 
fita T R,Trapezij bafi Z I,cui eft xqualis , & orietur ex 
eoductu Cylindraceum quoddam Parabolicum, cuius 
bafis eritipfum fegmentum T LR ; altitudo vero OOr 
ior,eritI L , minorZ V. Sed quia bis fumi debet foli- 
dum ex fegmento VTL, aut ei xqualiT LRduclo in 
Trapezium Z V I L ; folidum illud vnica opera habebi- 
tur i fiduo inxqualia latera Z V , I L fimul iungantur, 
& in re&angulum, cuius vnum latus eft Z I , alterum 
vero ex duobus lateribus Z V , IL Trapezij conflatur, 
ducatur fegmentumTLR. Fiet enim hoc modo Cy- 
lindraceum , cuius bafis eft fegmentum T L R , notum 
in redilineis ; altitudo ver6 conflata ex notis lateribus Fig.ic 
Z V,I L Trapezij , atque adeo nota , notumque ex his 
folidum ipfum Cylindraceum. Quod adfolidumex 
du&u Trapezij in fe,& ad folidum ex dudu fegmenti 
T L R etiam in fe , iungetur vt fiat vnicum folidum, 
quod oritur ex du&u in fe plani mixti Z V T L I, cuius 
quantitas nota erit , cum fingulx eius partes in redili- 
neis notx fieri poffinr. Quod fi fegmentum V T L fui 
extremo L , axi ipfi L I non adhxreat : poterit nihilo- 
minus ,. ei xquale ad axem fieri fegmcntum TLR 
fumpta fagitta L O xquali fagitt* TF , du£tique 




*5* T A R S 11. 

AppIicataTR func enim in Parabola, illaomnia feg- 

menra a:qualia , quorum fagittae func aequales pcr 

Prop. 14. Huius. Ex hac conftru£cione Geomeui- 

ca Atichmeticam colligemus in eum qui fequitur 

modum. 

i0 . Seruata ergo eadem fuppofitione propofitionis 34. 
& 3S.Pofitofcilicct latere Recto AB. &eius dimidio 
Al.Vnde fir,vtIL ficquaita parslateris Pve&i,vc Pro- 
pof. 31. eft demonftratum. Supponamus parallelam 
Z V bifariam diuidcre in Z , ordinatim Applicatam 
A I. Quibus ita conftitutis. Aflumo,vt prius Prop.3^ 
aflump/i , A B Jatus Rettum effe 1. erit AI. 1. & I L 
~S EritergoZl etiam ~ quandoquidem femiftis 
eft Applicata: A I, qua: eft 1. Quia vcro V X jequalis 
eftline^ZI.per34, iib.i. in re&angulo ZX J -erit& 
ipfa V X 4- . Reftant L X & I X cocrnofcendar; quas 
fic venabimur. Vt fe habct Qoadracum A I. quod eft 
i. Ad Quadratum Iinea:VX \ , quod eft ' 4 : ira fe 
habet linea I L ~- ad lincam X L per Prop.lo. lib.i. 
Appollini Ergo X L , eft qua: fi dematur ex tota 
IL — :<remanebit 1 X , Sc llli a-qualis ZV-f. His 
omnibus habiris ,qua: in Synopfim memoria: caufa 
reduco. 

ReclanguIumZXfub Ia- 
ceribusIZ,-; &IX -\ eft 

Re&angulumhoc duci 
debecinfe;duci, inquam, 
Jcbet fdh>~« r iuxCa duauun "> doclrmam, 

fuper 




LIB. II. Examen J^adratur* prtm*. 153 
fuperbafim Zlerigi pcrpcndiculariter ad ZX:tum 
fluere donec ad latus oppofitum V X peruenerit. Quo 
fluxuparallelepipedum effbrmaturj cuius bafis eft re- 
dangulumZ X \ proximcinuenta. Altitudo veroeft 
re&alX Siigitur bafis -^- multiplicetur inaltitu- 
dinem-~ fietfoliditas huius parallelepipedi huic 
parallelepipedo ~- 8 addi debet folidum duplex ; nem- 
pefolidum quodfitex du&u femifegmenti VL X in 
redangulum Z X bis. Deinde folidum genitum ex 
eodem femifesmento dudto in fe 

r r 

Prirhum fic notum fiet. Inquira- 
tur area femifegmehti V L X hoc 
modo. AdlineamVX ~ addatur 
vnatertia eius pars (quaecft—-.) Fiet 
linea compofita ~. eius femiflis - 
-^-du£tus in LX~r- ; exhibet y vt 
paulo poft demonftrabo , aream f£- 
mifegmenti VLX -^. Hxc ergo 
areadudta bisin altitudinem IX-f- 
hoc eft , in I X duplicatam ( hoc eft 
\ ) producet folidum ex eo du&u 
genitum 9 V fiue —l^ Quod autem 
femiflis linex compofitae ex V X & 
tertia eius parte , fi ducatur in X L 
producat aream fegmenti VLX ,probatur.Nam ficut 
totum fegmentum V L S eft fefquitertium trianguli 
VLS. Ita femifegmentum eft fefquitertium trian- 
guii VLX. Sed area trianguli cuius bafis eft fefqui- 
tertia ad lineam V X & altirudo X L eft etiam 

V fefqui 
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154 PARS 11. 

fefquitertia areae trlanguli V L X. Ergo , &c. 

Secundumvero nempe fohdum ex ductu femifeg- 
menti V LX in fe , genitum in hoc cxemplo breuiter 
definietur ope vngulas Prop. 36. in folidum rectili- 
neum conuerfa;. Cum enimjvc paulo ante demonftra- 
ui , linea X L fit quarta pars diametri L I totius feg- 
Eg-io menti A L I. Erit vngula fegmenti V L S minoris , ad^ 
vngulamfegmenti AL Bmaiorisvt i.ad3t.vt Prop.95. 
lib.^.Geometta demonftrauit. Vngula autem fegmen- 
ti ALB repertaeft fuperius Prop.36. 
efle ~- pofito laterc Reclo A B t.Ci- 
cut hic ponitur. Ergo hoec vngula 
fegmenti V LS , erit -~ hic enim 
numerus eft vna cx duabus & trigin- 
ta partibus numeri . 

Verum iuuat candem vngulam 
mcthodo vniucrfali iuxta Propofi- 
tionem 36. inueftigare. Quxritur 
ergo primo loco Pyramis maxima 
intravngulam contcnta hoc modo. 
eius bafis eft triangulum V L S , &: 
altitudo X L, areatriangulihabetur, 
ducla V X — in X L vt fiat ~. 
Bg.to. n xc bafis duchin altitudinis X L Hr , partem tertiam 
tt > gignit ~ foliditatemPyramidis. 

Cylindrus Parabolicus fuprafegmentum V T L eft 
fcmiffis Pyramidis pcr Propof.3 5 . Ergo cft 

Cylindruscum Pyramideadditus producit-.; s fiue, 
inminimisterminis^. Huius folidi iccimaquiota 
' .' parl" 





L I B. I I. Examen Jfhadratura primt 1 5 5 
P ars r77 iwxta pracfcriptum Propofitionis 34 , addi de- 
bct ad Cylindrum & Pyramidcm fimul,id eft,ad vt 
tandepil producaturperada operatione ~ foliditas vn- 
gul« fegmenti V L S : eadem , qux pracedenti folu- 
tioneinucnta fuerat ,qux eadem efl cum foliditate, 
quamfemifcgmentum VLX in fedudtum producit. 
Hxc enim duas femiungulas femifegmenti V LX con^ 
tiner. Hoceft, totam vngulam totiusfegmenti VLS, 
Addamus iam tria h^ec inueftigata folida nimirum 
re&anguli Z X in fedudi. quod eft { v , femifegmenti 
VLX bisdu&iin re&angulum ZX. quod eft-^-& 
lemifegmeuti eiufdem VL X in fe ducfti. quod eft 
-~. Producetur corpus~^-ex du£tu figuras mixta: 
Z VLI in fe,vt peradta horum numerorum additione &: 
redudtione coftabit. Hic ergo numerus feponatur 7 £ 0 > 
& diligenter obferuetur hincolim repetcndus. 

PROP. XXXIX. PROBL. \ 

( * 

AfTumptisex figqra Propofitionis 31. Qua- 
dratorum duorum diametris AD 3 EB &c dua- Fi 
busparallelisR Qj KN fecantibus axem in Z 
&; 1. Solidum inueftigare , quod producitur ex 
Trapezio R Z I K in Trapezium Z Q^N I 
du£to. 

Conflruttio. 

Expediatur lucis gratia ex figura Propofitionis 31. Kg.n. 
Defcriptio fola hic necefTariainPropofitione affigna- 
ta, & pra:terea ducantur R L , N H> axi A B parallela:. 

V * Solidum 
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Figura Figifimaprima. 
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Solidum quod hicqu£ritur,gigni debet ex rectangulo 
RI,in reftangulum ZN. Item ex eodem redtangulo 
R I in triangulum H QN. Et cx triangulo R L K tam 
in re&angulum ZN, quam in triangulum HQN 
fubalterne pofuum perApplicationem addu&us,Pro- 
pofitionishuius ad Propofitionem i. lib.z. Eucl.afTerri 
folitae ex Commandino.Si duaefecenturvtcumque:re- 
dangulum fub totis jequale eft rectangulis , qua? fub 
fingulis fegmentis vnius & quolibetfegmentorumal- 
terius continentur. 

• Solidum ex reftangulo R I , in rectangulum Z N 
du&o notum eft : eft enim parallelepipedum notis la- 
teribus conftans. Solidum ver6 ex eodem rectangulo 
R I in triangulum H Q N ducto : Prifma cft triangu- 
lare, cuius bafis eft triangulum HQN : & altitudo 
Z R vel I L : eadem videlicetcum altitudine folidi ex 
re&angulo R I in rectangulum Z N geniti. Vnde fit, 
vt fi H Q bifariam diuidatur in S , &: per S ducatur li- 
neae H N parallela S O , produttam lineam IN fccans 

in 



LIB. I 1. Examen jQuaciratUM frimot. 157 
in O. Solidum cuius bafiseft retfangulum H O ; & al- 
titudo Z R ; a?quale fit triangulari illi Prifmati : & pra> Fi£ 
tereaapplicetur adparallelepipedum ex redtangulo Rl 
in ZN genitum , & vnicimi cum illo parallepipedum 
conftituat. Quod applicetur,clarum eft.Quod asqualc 
Prifnaatifit triangulari ;he id quidem obfcurum eft: 
funt enimbafes,rettangu!umfcilicet H O & rriangu- 
lum H QN a;qua!es,&. eadem altitudo.Ergo per 7 Jib. 
u.funt duo illa folida arqualia.Poteft ergo vnico dudu 
folidum habeiijgenitum ex reclangulo RI inre&an- 
gulum Z N & in triangulum H QN : fi femiflis H S 
lineze H Q^addatur ad Z H : vt hat vnicum re&an- 
gulumexTrapezioZQNIin quod ducatur re&an- 
gulum RI. 

Reftatvtducaturtriangulum RKL in re&angu- 
Ium Z N. Et in triangulum H QN , vt folidum ha- 
beatur,quodad iam factum parrallelepipedum applice- 
tur. Triangulum R K L dudtum in re&angulum Z N 
producit Prifma triangulare : cuius bafis eft triangu- 
lumRKL, &aItitudo ZH. cui eft requale paralle- 
lepipcdum cuius bafis eft redhngulum a:quale trian- 
gulo R K L fiue HQN, hoc eft , rectangulum H O, 
& altitudo Z H. folidum ver6 ex triangulo R K L , in Eg 
triangulum fubalterne pofitum H QJNf eft fexta pars 
paralltlepipedijcuius bafis eft quadratum lineaj HQ & 
altitudo H N vel H Q (a?qua!es enim funt ) vt often- 
di Prop.io. Coroll.r. \ixc poftremafolida duo ex prse- 
ceptis Geometricisfacilead parallelepipedu paulo an- 
teiamefformatum applicabuntur , vt tnum integrum 

V 3 paralle 



> f 



<T> A RS II. 

FigurA Pigefimaprima, 
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paralleiepipedil conftituatur ex dudtu Trapezij RZIK 
in Trapezium ZQNI Quod Geometrice prseftan*- 
clum erat. Nuncidem pernumeros inueftigemus. 
f l?tlli Supponit-ur hiceadem partium quantitas, qua: in 
Antecedcnte propofitione aflumpta eft. Poniturfci- 
hcet A B partium i AI eius femiftis i : qua bifariam 
diuila inZ; eritZI ~ : cui funt sequales RL^HN, 
S O : Imo & RZ,KL&HQ. Nam in triangulo 
A ZR rectanguloanguli^R AZ eft femj-redhis ; eo 
quod A D fit diameter quadrati A B D. Ergo & angu- 
lus AKZ femiredtus erit per 32-Jiba.zquales ergo funt 
linea: Z A fiue Z I & Z 11 , a:quales eodem iure erunt 
: ajquales item HN,HQ. Qup fit vt I L 
fit etiara iifdem arqualis ; & I K bifariam fit diuifa in 
L. Ergo tandem H S. ( Quaj femiflis ponitur linesc 
HQJcrit — . 

«5g.u. His ^eelaratis , quae m vnum fynopfi\ feec colliqit: 
Ita pcr numcros duccmus Trapezium RZIK^in 

Trape 
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Trapczium Z Q N I. 
Vcroque in cafdem par- 
tes diuifo, in qnas fupra 
diuifum eft. Cum re- 
ftanguIiZ I,duo!atera 



AB 1 


IZ 


ai ; 


IL 


IK5 — 1 


LK 


HS 


&c. 



Z I,Z R cequalia paulo ante oftenfa, fint ~ : eius area 
erit-7- quam producit numerus-f- in fe du&us. Hxc Fijr.z: 
area du&a inlN, i ,altitudinem folidum gignit-f . 
Ducatur rurfus re&angulum Z L ~ in triangulum 
H QN , fiue, in reftangulum illi arquale H O , hoc eft 
ducatur redangulum ZL-f in altitudinem HS • ' T . 
Fietfolidum £ . Addantur duo hiec folida , 1 : 
produceturperadditioncm rHolidumex re&angulo 
Z L , in Trapezium Z Q , N I du&o. Quod idem ha- 
beretur(vtfupra monui) fire&angulum Z L - '- duca- 
tur in altitudinem integram Z S -• - compofitam ex 
Z H i , & HS -\ hoc enim modo idem numerus 
obtinebitur. Reftat triangulum R K L ducendum in 
Trapezium Z Q.NI. Hoceft in re&angulum Z N, 8c 
in triangulum fubalternum H QJSl.Primo ergo tiian- 
gtilumRLKjin reclangulum ZN, producit prifma 
ttiangulare, vt fupra dixi,cuius foJiditas habetur ex area 
triangulivelut bafi du&a in altitudincm Z H. Area 
trianguli RLKeft arqualis re&angulo H O ( funt 
enim duotriangula RLK, HNQ arqualiahuic vero 
aequalefa&umeft Geometricere&angulum HO)quaj 
fitexHS 1 in HN-f. Ergo ea eft i~. quam fi aki- F 

tudo Z H, multiplicet ; producetur ^-foliditas Prifma- 
tis : cuius bafis eft triangulum R L K , . & altitudo Z H. 

Trian 
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Triangulum vero idem R L K du&um in tnangu- 
lunrH NQjubalterne pofitum ; gignit folidunv.quod 
eft fexta pats (vt Prop.zo. CorolU.oftendi) folidj; cuj 
ius bafis eft reaangulum comprehenfum fub lateribus 
triangulorumfubalternorum ( qux latera LK, HQ 
furitin noftro cafu , arqualia ) & altitudo , linea com- 
munis , quaedu&us initium eft , vt hic R L vel H N. 
Quare ducatur KL-f in HQ > " et r bafis folidi 
Ducatur hxc bafis -=4n R L -%-altimdincm habebitur 

folidum-.cuiusfextapars ell~ , foliditas fcilicet 
. perProp.io.huiustrianguliRLK,du&i in triangu- 
lum HN-Qjuba!terne pofitum. quarfi addatur ad 
foliditatem produ&am ex triangulo R L K in re- 
dangulum ZN: habebitur foliditas tota , abfolutis 
operationibus , in minimis terminis , quam produ- 
cit triangulum R L K-dudtum in Trapezium Z QN I. 

Iam vero addi debet proxime inueta foliditas 4r ac ^ 
fuperiiis inuentam -~ :vt fiat-^- foliditas producfh ex 
Tran ezio R Z I K in Trapezium Z QN I. Quam nu- 
meris exprimere propofitum erat. Hic etiam numerus 
-'48 feponatur olim confulendus. 

P R O P. XL. THEOR. 

i. Sint duae Parabolae ASD, BLE :quaru vercex 
fit A &; Bilatus re&um A B:cui arquales ponan- 
tur A E ., B D ad ipfum latus rectum normales in 
A& B Sc ducantur A D , E B. Vt habet Pro- 
pofitionis 3i.hypotheiis.Ducantur deindebinas 
paralleiae qiutcunque, quouis ipatio inter fe dif- 

fitae, 



Ll B. 1 L Examen G)uddr&ttr6 prima* 

Figura Vigefimafecunda. 



I6t 




fit«,vt RQ,KN.& bin?e iterumparallelsequas- 
cumque RN (haec iterum 116 fine caufaafTumi- 
tur inferius aperieda)FM,eade quapriores RQ> 
KN diftantia quae redam A D fecent in R,K,F. 
reftam EB in QN.M.Latus re&um ABin Z,I,H. 
Parabolas A SD , E L B , in O, S, G • & T, L , p. 
Dico corpus ortum ex du&u figura mixtse 
OZI S, infiguram mixtam ZTL I^otam ha- 
bere rationem ad corpus ortum ex ductu figu- 
ramixtse SIHG inmixtam figuram ILPH. 
Dico fecundb corpus ortum exTrapezio RZIK 
ducto in Trapczium ZQN I ; ad corpus ortum 
ex Trapezio K I H F du&o in Trapezium 
I N M H notam etiam habere rationem. 

Prapamtio. 
Defcribatur Parabola A V L B : cuius ordinatim Ap- 
plicata A B ad axem fit eiufdem etiam latus rectum: 
hanc porro Parabolam du<She parallehe fecent in 
V,L,X. 

X Vemon 



T A R S II. 



Demonflratio. 

i« Corpus ortum ex flgura mixta Z V L I in fc dufta, 
sequale eft corporiorto ex figura mixtaOZIS ducta 
in mixtam figuram ZT L I perProp.53. Huius. Item 
eorpus ortum ex figura mixta I L X H in fe,a?quale ell 
corpori orto ex figura mixta S 1 H G in figuram mix- 
tamlLPHdudta.Sedcorpora ex figuris mixtis ZVLI, 
I L P H in fe du&is nota funt per Prop. 34. Huius tam 
in continua , quam in difcreta quantitate , atque adeo 
eorum intcr fe ratio. Ergo Sc ratio corporum ortorum 
ex mixtis illis figuris in mixtas nguras ductis, nota erit. 
Quod primo loco oftendi debebat. 

Deindc Prop.39. notum factumeft. Tum Geome- 
trice tum Atithmetice, corpus ortum ex Trapezio 
R Z I K ducto in Trapezium Z Q N 1 ; & ortum ex 
Trapezio K I H F du6l:o in Trapezium I N M H.Ergo 
nota etiam^a&a eft ratio > qux inter corporailla inter- 
cedit. Tota ergo Propofitio vera eft. 

RROP. XLL THEOR. 

Iifdem in eadem figura pofitis defcribantur 
dux Parabolae prioribus aequales : quarum ver- 
tices fint A & B : axis A B. quas Iineas Paralle- 
\x fuperiori propofitione deiignat<e( quas hic 
xquali fpatio inter fe diftare fuppono)fi longius 
producantur , fecent in £,r,4- & j n 0 , a,.u. Di- 
co corpus ortum ex figura mixta £Z f I du&a 
rn figuram mixtam z 0 a I j notam habere ra- 

tionem 
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tionem ad corpus ortum ex figura mixta 
r 1 H A duda in figuram mixtam I a ju H. 

Figura FtgefimafectwdA. 




Demonftratio. 
Hxc propofitio ipfinama eft 44. lib. 10. a Geometra 
cx fuis ipfius principiis probata : ex cuius veritate ; fi Fig.n, 
euidenterconftarepoteft^tota ftabilitur circuli Qua- 
drandi ratio ; aut tota corruif. fi quidvitij pati deprc- 
hendatur. Quapropter propofitionis demonftratio- 
nem eifdem Authoris verbis , quae deinceps figillatim 
perpendere neceife futurum eft , huc afferam ; mutatis 
tantum fchematis chara&eribus. Igitur poftquam 
confirmauero ex Prop.4o.praxedentehuius.Rationem 
corporis orti cx duftu plani mixti OZI S in planumix- 
tum Z T LI;ad corpus explano mixto SIHG ductoin 
planum mixtum I L P H , effe notam ( hxc , prima ra- 
tio,diccndaeft , vtvetbis parcatur) item notam e(Te 
rationem corporis geniti ex Trapezio RZIK du&o 
in trapezium INMH. ( Qux ratio fecunda vocabi- 
tur.) Turacum Geometra cocludam notam effe ratio- 

X x nera 
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nem tertiam corporis orti ex mixta figura $ 7 I ^ dufta 
in mixtam figuram Z ® A I # ad corpus ortum ex mix- 
tafigura 1 IH 1 dudain mixtam figuram I \ M H, 
hxc eius verba funt exceptis charadeiibiis. 
Fij.ix Tpewn&ratm r//,/nquit Prof.^o.lib.io.rationem coty 
powortiexduc/uOZISw ZTLf, adcorpM ortum ex 
duBufUni SIHGtn \LVH\tot\es continerc rutionem 
corports orti ex duffu plani RZIK in Z 4JJV I , ad corpm 
ex duttu KIHFtn INMH: quoties b<ec ratio continet 
rationem corporis orti ex dufiu $ Z I T in Z © A I , ad cor- 
pm ortum ex duclu plam TIHA in IAMH. Igitur 
cum not<c fint prima i£ fecunda ratio : notum quoqne cfl: 
quoties primafecundam contineat : ac propterea notum qno- 
que eft quoties fecunda contmeat tertiam. Itaque cum fc- 
cundaratio faltcet corporis orti ex duSiu plam RZIK m 
ZQNl adcorpm ortum ex dutlu plam KIHF m INMH 
nota ftt : etiam nota erit Ratio corpois : quod oritur ex du- 
£iu fuperfciei (3 ZI T in Z 0 A 1 ad corpus ortum ex du- 
Bu fuperficiei TIHA in IAMH. ^uodcrat demonHran- 
dum. Atque ha&enus Geometra,Decuius propofitio- 
ne plura recurrent inferius dicenda : ad quas prius quam 
venio : Alteram eius propofitionem eius verbis addo 
qu# proxime ad Quadraturam influit. Quas ita habet 
exceptis charadteribus Alphabeticis. 

PROP. XLIL THEOR. 

Ponantur fuper A B duo Quadrata A B D, 
B A E j quibus lnfcriptae funt duae femiparabolx 
h$ E^P ? ^ M A ® E _ fitu fubal^erno circa com- 

muiiem 
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LIB. II. Examen Jfhtadratar* prim>c. 16$ 



Tivnra f^i^efjmafecuyda. 




i A 




» 

B 1 



munem axcm A B. Et uipcr A B uiametro , fe- 
micirculus defcribatur AKB. Dico corpus 
quod producit Parabola A i D du&a in Para- 
bolam B A Easquari femicylindro,cuius bafiseft 
femicirculus A K B. Altitudo A B. 

Demonftrationem huius Propofitionis dedit libro Fig. 
de du&ibus Prop. 1 4 3- Hic vero nouam aliam exponit. 
Prop.5 1 . ad cuius calcem corollarium affert ex eadem 
propofitione profe&um : nimirum fegmenta fubalter- 
na Parabolica eifdem parallelis intercepta 3 Z I T, 
Z © A I du&a in fe inuicem , aequale folidum produ- 
ccre fegmento Cylindrico , cuius altitudo eft A B ; 
bafis vero eft fegmentum circulare eifdem lineis 
parallelis interceptum ,- quale eft fuperficies mixta 
CZIKC 



12, 



m 
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166 P A R S II. 

V R O P. XLIII. THEOR. 

Iifdem pofitis qux fuperioribus propofitio- 
nibus. Pofitisfcilicetfemiparabolis lubaUernis 
ng.x\. A f D , BaE circa communemaxem A B : cir- 
caquemfemicirculus defcribatur. Tum (um- 
pcisinaxe lineis quibufcunqiie aequalibns ZI, 
IH:fiue Continuaefint , vt hic , fiue aliquo fpa- 
tioDifcrctx. Ducantur ad axem pcrpendicu- 

Figttra. Vigeftmaterva. 




Fignr* Vigefma fecunda. 



A 




\\r t. 



. vc/k/u z \ 



D 





7? y ygv. 















p7 x • 
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L 1 B. II. Exatntn Jguadratura prim*. i#7 
iaresZ,I,Hfecantes Parabolas in B,r, A, & 
Q>\ y M fcmicirculum verbm C>K,L. Dico 
fupei ficiem mixtam O Z l K , ad mixtam fuper- 
ficiem K I H L > notam habere rationem. 

Demonftratio. 

HcsceftGeometrse Propofifto ^i.inhoc particulari p> gl 
cafuclariffimarfuntenim hx dux fuperficies #qua-/*gi 
les.iied hanc vniuerfaliter fic demonftrat. Demon- 
ftratum eft pau!6 ante , corpoi i ex du&u plani Z @ T I 
in Z © A L /£qualem efte parcem Cylindri fuper bafi 
CZIK in altitudine AB. Similiter corpori ex du£tu 
plani riHAinl AMH squari Cylindri partem cu- 
ius bafis eft KIHL & altitudo A B.Sed demonftratum 
eftProp.41. Huius.Corporaqux illis Cylindricis par- 
tibus aequantur, notam habere rationem. Igitur etiam 
partesCylindricae inter fe notam habent rationem.Sed 
partes Cylindnca^cum altitudinc non difcrepent, ean- 
dem inter fe rationem habent quam bafes CZIK; 
K I HL. Ergoharum etiam nota eft ratio. Quod fuit 
probandum. 

PROP. XLIV. PROBL. 

Oporteat tandem proportionem circuli ad 
figqram re&ilineam exhibere. 

Ira tandem Geometra Prop.5 5-iib.io. Cekberrimi % 
Problematis folutionem proponit & explicatjadquam 
affeq[uendam conatus omnes illos egrcgios toto hoc 

opere 



x a T A K S 11. 

opere fufceptos contufit fummo cum Geometrix in- 
cremento Hjec etiam vnica totius huius exercitatiun- 
cula;mex,animi gratiafufcepta: fcopus eft vhicus ac 
finis ab ipfo initio propofitus, Vt conftabit clarius : fcd 
ihferim Problematis foluendi methodus a fummo 
GcometraalSataexponenda eft: vtdcindc qux* in ea 
licuit obferuare 5 planilfime, quoad potero, valeam ex- 
plica!x:Q_viodvtfaciliusa{Icquar,omi(lavniuerfali lo- 
lutionc ad qujeitbet circuli fegmenta pcrtineute ab 
Authore affumpta ; fmgularem affero,& determina- 
tam : qux prarrerquam quod co nomine euidcntiortu- 
turafitjcum fingularia fintquoad nos femper notiora, 
& ab ipfiscognitio omnis deducatur.ipfa etiam fecun- 
dum fe,fe uiufmodi videtur.vix vtvllam reperire (it eui- 
dentiorem nullam certcquam. planius fubiici polTe 
cenfeam examini : quod ex dicris ha&enus inflituere 
propofitum eft. 

Fijrura Vi^c(lwatcrtia. 




Cortfintttro. 
Sit fcmicirculus idcm qui fupraProp. 4 i/ AKB.Cu- 

ius 



TM 
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L I B. IL Examen J^uadraturA prim*. 169 
ius diameter A B in quatuor aequales partes diuidatur 
in Z,I,H: per quae pundta ducantur normaIes,ad AB ^ 
circulo occurrentes in O , K , L i §c ponantur I O , I L, 
OL. his pofitis s conftatprimo arcum OK tertiam 
eflfe partem Quadrantis A O K. Diuifa enim eft circuli 
femidiameter bifariam in Z. conftac autem femidia- 
metri femiftem ZI,finum e(Te arcus OK Grad. 30* 
Conftat fecundo aream quadrantis AIK minorem 
efle area mixti quadrilateri O K , L H Z. Nam fe&or 
AIO xqualis eft fe&ori O I L; eo quod vtcrque fit duasr 
tertix partcs quadrantis circuli. Ablatis ergo a^quali- 
bus illis fe&orjbus : remanet cx Quadrante fe&or 
O I K s ex quadrilatero vero fuperfunt duo triangula 
O Z I , L H I fiue re&angulum O I duobus iilis trian- 
gulis aequale. Dematur adhuc tam ex fe&ore O I K, 
quam ex re&angulo O I , triangulum O C I commu* 
nc : remanebit ex fe&ore OIK femi-fegmentum 
OKC:&cx reftangulo OI, triangulum O Z I fiue 
ei arquale triangulum OCI. Sed triangulum OCI 
maius eft femifegmento OKC,vt ftatim probabo; 
ergo etiam tota figura mixta quadrilatera O K L H Z 
maior eft toto circuli Q uadrante A I D* 

Quod autem tnangulum O C I maius fit fegmen- 
to O K C , conftat fi ducatur linea O G perpendicula- 
ris ad O I j qux circulum tanget in O. Erit enim in 
triangulo re&angulo I O G demi(Ta O C ad bafim I G 
perpendicularis,mediaproportionalis inter C I & CG. 
Sed C I fubtendens angulum O trianguli O C I maio- 
rem,maior erit Iatere OC fubtendente angulum I 

Y mino 



P A R S II. 

Figura Vigefimaurtia. 




minorem s Ergo G C minor eriam eit quam C O 
mulro ergo minor eftGC quam C I. Ergo tt iangulum 
O C G ( cuius pars eft femifegmentum 6 KC ) minus 
eft per 1 . lib.<J. quam triangulum O C I. Ergo eodem 
triangulo KCI multo minus eft femifegmentu OKC. 

Tertio loco nota eft ratio areoc Quadrantis A I K 
fi£.iy. ad aream mixti Quadrilateri O K L H Z per Prop.4 3. 
Huius. Sunt enim dua? Iinea; A I, Z H zquales, inter 
para!lelasZO,HL;&inrerIK& lineam AE,qux 
perAducitur. Quibus pofitis &c declaratis ad cafum 
meum fingularem neceflariis ; ita demum in eodem 
cafu Problema iuxta mentem Authoris abfoluam. 

Nora eft ratio Quadrilateri mixti OKLHZ ad 
Q^?.drantemcirculi AIK. Nota eft pranerea ratio 
eiufdem quadrantis A I K , ad fe&orem O I L efl; 
enim feftor OILdua? tertia: Quadrantis A I K. Ergo 
nota eft etiam rario fedoris OIL ad Quadrilaterum 
rnixtum O KLHZ. Ergo etiam exceflus , quo Qua- 
dnlaterumOKLHZ fettorem OIL fuperat notus 



ent: 



L 1 B. IL Examen J$uadratur& prima. 171 
crit : fcilicet duo triangula O Z I, & L H I fiue re&an- 
gulum O L Ergo etiam nota erit ratio Quadrantis 
AIK ad hunc exceflum re&ilineum,hoceft re<5tangu- 
lum O I. Ergo tadem nota erit ratio totius circuli,cu- 
ius AIK Quadrans eft ad re&angulum O I redtili- 
neum.Praeftitum ergo eft ex mente Authoris^quod erac 
requifitum. Atque hxc eft prima a Geojmetra noftro 
allata circuli Quadratura ; quam acuratius perpenden- 
dam fufcepL Nunc ergo totam numerorum rationi- 
bus fubiiciamus , Quod ex pramiflis fuperius , haud 
eritfa&udifficile. 

Quia igicur ex eo vno capite, vtpatuit,tota pendet 
hxc circuli Quadratura, vt nota fiat ratio, Quadrantis 
circuli AIK ad mixtum Quadrilaterum OKLHZ. 
Hax autem oftenfa fit Prop. 43.cadem cum ratione, 
quam corpus ortum ex dudu fegmenti Parabolici 
A3 r I A in fegmentum Parabolicum A I A © E A 
habet ad corpus ortum ex dudu figurre mixtas 
Z /3 r A H Z in figuram mixtam Z © A \x H Z : acquali 
enim fpatio binas lineseparallelae AE,T A &binae £0, 
A/m diflitse funt ex conftrudtione , cum asquales 
fint pofitce AI , ZH. Horum denique corporum 
ratio nota fit , fi prius innotefcat habitudo , quam ha- 
bent corpora , de quibus Prop.40. quam hic ftatim re- 
petam. Ab iis initium fumere necefTe eft numericas 
rationes 3 quas circa exemplum fingulare iuxta me- 
thodum in fuperioribus propofitionibus allatamnunc 
inirepropoGtum mihieft. Quod vt maiori cum or- 
dine ; vnde pendet, vt plurimum, reruintra&andaruni 

Y z euidentia, 




fj% <? a r s n: 

eaidentia , inftituam ; placet feriem propoficionum 
hadenus prometam oblei turc : licet de fingulari cafu 
nuncagerevidear:&:potiusinpraxini reducere , c^ux 
vniuerfalius tradita func , quam nouum quippiam hic 
adducere.Siterso. 

o 

PROP. XLV. PROBL. 
Exfigura Propofitionis 41. exponatur feor- 
fim Parabola AVLXB : cuius Applicata ad 
axem fit A B aequalis lateri reclo Parabolae. Sit 
autem ABdiuifain quatuor partes inZ^H, per 
qua: agantur parallelas ad A B normales,qua- fe- 
cent Parabolam in V,L,X.. 

Figura Vtgefmafecundn. 




3 A 



r XV,^4 



t7* 



F B 



Oporteatergo numeris exprirnere folidam 
quantitatem tam corporis geniti ex du£hi fe- 
mifegmenti parabolici AV L 1 in fe; quam cor- 
poris,quod producitmixta Quadrilatera figu- 
raZVLXHtnie duda 
hs cfl: bafi AI , & vtraque fcmiffis cotius A B. 

SolliUQ 
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LIB. II. Examen ^uadfAtura frima 173 
Solutio. 

Ad priorem partem quod attinet, qua iubetur re- Fig.i 
periri folidum , quod femifegmentum AVLI in fe du- 
ctum producit. Iam folutum eft Problemate Prop.36. 
Huius. Ibi enim inuentum eft in numeris folidum 
jequale vngula: fegmenti Parabolici A L B.Sed haec vn- 
^ula integri fegmenti A L B , eft arqualis corpori, quod 
producit fcmifegmentum A L I in fe dudnm.Conftac 
enim corpus huiufmodi, duabus femi-ungulis Parabo- 
licis , vt patet ex do&rina de du&ibus a me fuperius, 
quantum fatis explicata ; quae funt xquales duabus fe- 
mi-ungulisiin quas vngula orta ex fegmento Parabo- 
lico A L B diuidi poteft , fi per medium in I L fecetur 
eius longitudo. Numerus ergo citata propofitione 
repertus cft. -^- . pofita ordinatim Applicata AB par- 
tium i,vel AI partis vnius -.quemnumerum diligen- 
ter annotari oportere ibidem monui. 

Secunda veropars problematis foluta etiam habe- 
tur Prop. 38. In ea enim propofitione de induftria exe- 
plum attuli : quod huic propofitioni inferuitu- 
rum pramofcebam ,licetilla vniuerfaliter loquatur. In 
caergo propofitionecorpus cxhibui in numeris, quod 
figuramiita ZVLI in fe du£la proaucin pofita AI 
partis vnius ,& ABpartiumduarum: vt hic fuppom- 
tur:Sedcorpusortum ex figura mfcta hic propodta 
ZVLXH infeduftajduplum eft corporis geniti ex 
dimidio eiufdem figur* (quod dimidium,eft figura 
ZVLI) in fe du&o. Si igitur corpusillicinuentum T £r 

Y 3 dupli 



174 TARS II. 

duplicetur;vtfiat Z »exprimethicnumerus foliditatc 
eorporis geniti cx mixta figura Z V X L X H in fe du- 
&a; vtfieri debuit. Duo ergonumeri hac Prop. in- 
uenti hic feponantur, vnde repetipoflintfuo tempore. 
Prior eft -~ pofterior «* . 0 , 

PROP. XLVI. PROBL. 

Ex eadem Propofirionis 41. expediatur figu- 
ra parailelogramma fiue Rhomboides. AEBD: 
cuius diameter A B in quaruor partes jcquales 
diuidarur in punctis Z,I,S: per quse ducantur Ii- 
ncae adAB perpendiculares, fccantes Iatus A D 
in R, K L , & E B latus in Q, N, V. 

Figura Vigefimaquart*-* 




Oporteat ergo numens exprimere folidam 
tf-M- quantitatem tam corporis geniti ex duftu 
tnanguli AIK in Trapezium A I NE : quam 
corpons geniti ex dudu Trapezii RZSX in 
Trapezium ZSVQ. Pofita tot, AB , par- 

tium 



LIB.IL Examen Jjhtadratur* prim*. 1 7 5 
cium t. vel etus fcmiflc Al, aut ZS , iv vt 
prius. 

Solutio. 

A pun&is R , N , V ; ducantur linex ad A B , paral- Fig. 
\c\x RM,NT, VX. Erit AE diuifa in T in duas 
partcs a?quales : eo quod AT azquulis fit oppofitaz li- 
neae I N in re&angulo A N : fit autem ipfa I N , femif- 
fis lineae KN , ideft AE. Simihter R Q. in X ; & 
L V in M, bifariam diuiduntur. Rurfus RX iterum 
bifariam diuiditur in Z , & M V in S , nam in triangu- 
lo re&angulo A Z R , duo anguli A& R funt femirc- 
cT:i , atque adeo azquales. Ergo & latera Z A , Z R per 
tf.lib.i.funtaequalia; fed exhypothefiZ Aeftfemiflis 
linea: AI', quje atqualis eft linese RX, Ergo & ZR 
femifliseftlinea:RX.Eodemiure SV, SM cequales 
probabunrur; &c vtraque eritvtpatet;quartapars linea- 
rum R Q,I. V. Denique triangula AIK, ETN,RML, 
QX V funt «qualia propter xqualia eorum fingula 
latcra. Quibus declaratis , quae ad vtramque partem 
propofitionis pertinent.Nuncprioremaggrediamur. 

Prior ergo pars qua inquiritur corpus ex triangulo Eg. 
A I K in Trapezium AIN E genitum foluetur , fi pri- 
mo triangulum AIK ducatur in triangulum ETN 
fubalterne pofitum : ex eo veroductu generatur cor- 
pus; quodper Prop.io. Corol.z.Huius. eftfextapars 
parallelepipedi cuius bafis eft rettangulum fub lateri- 
bus I K,TE triangulorum :.& altitudoeft latus A I vel 
T N cotnmune , vnde duclus incipit : Q«o fit in hoc 

cafu, 



176 



P A R S II. 

Vigura rAgefimxquarta. 




eafu , in cjuo duo bafis latera T E , I K funtxqualia; 
'4< iifque etiam altitudo A I velTN eft xqualis , vt paral- 
lelcpipedum fit cubus. Cum ergo A I, & T N ; ficut 6c 
I K,T E fint vnitas ex hypothefi.Si ducatur i.ini.pro- 
ducctur bafis cubi Quadrata i. Sirurfus in hancba- 
fun i ducatur altitudo 1 :fietcubus i,exductu huiuf- 
modi , cuius fexta pars - e - , eft foliditas corporis ex 
trkngitlo AIK du&o in fubaltcrnum triangulum NTE 
gcniti pcr Prop. 10. CoroU. Deinde ducidebetidem 
rriangulum AIKin Quadratum AINT. Exeovero 
duclu nafcitur prifma triangulare vt Prop. t 3. explica- 
tum cft. quod eft dimidium cubi , vt patet , cuius bafis 
eft Quadratum A N &altitudo I K. Sed cubus eft 1. vt 
paulo ante oftenfum clt , ergo prifma , quod eft huius 
cubi femiflis eft ~ . Iungantur hxc duo folida -i. 
gcnitaex dudu trianguli AIK in triangulumET N 
& m Quadiatum A N ( ficcnim in totum Trapezium 
AENI,ducitur triangulum AIK ) hetiolidum ! , 

fiuc 



LIB. II. Examen J>hadratura pritn*. 177 
l?ue ~ . Quod priorc huius Propofuionis parte quae- 
ritfir. Quod fcilicet oritur ex triangulo A I K in Tra- 
pezium AINE. 

Pofterior propofitionis pars abfoluitur ducendo Fi & 
fingulas Trapezij R Z S L partes , nimirum triangu- 
lum R M L>& re£tangulum R S > in duas fingulasTra- 
pezij Z QV S j partes ; qua: funt re&angulum Z V > & 
triangulum X V Q^jt Prop. 39. declaratum eft. Primo 
ergo triangulum R M L du&um in triangulum X V Q 
corpus folidum producitidem , quodiam anteprodu- 
£tum fuit in priori parte ex du6tu trianguli A I K in 
triangulumT N E nempe-^- • Idem vero triangulum 
RML du£tum in redtangulum ZV generat prifma 
triangulare y a:quale paraflelepipedo : cuius bafis eft 
re&angulum ZV> & altitudo eft femiflis laterisML, 
trianguli MRL Sed femiftis lateris M L quod #qua- 
le eft oftenfum lines Z S , eft Z I , vel I S qu* eft -f-: 
cum totaZ S fitex hypothefi r. Siigitur Z I 4- mul- 
tiplicetur in redtangulum Z V (cuius area habetur du- 
6ta Z X in Z S, 1 , & eft -J-) fiet parallelepipedum 
^-,a:quale prifmati triangularifupradi&o, Altera vero 
pars eiufdem Trapezij RZSL , nempc re<5tangulum 
R S du6tum in triangulum X Q^V : idem folidum 
-7-producere debet. Cum re6tangulum RS aequale fit 
rc6tangulo Z V. &triangulumXQVtrianguloRML. 
Denique duci debet re6tanguliim R S in re&angulum 
ZV > & producetur parallelepipcdum , cuius ba- 
fis eft re6tangulum ZV. V, & altitudo RZ v . 

Z £rgo 



l 7 3 



p a t? s n. 

Fip,t« Fic i (iwaq»nrta. 




Ergo Kaec alritudo -~ ducta in bafim \ producit 
Kg.n. p.irallelepipedum - r . Ita vttria xqualia folida gene- 
reritur, nempe ex du&u trianguli R M L in re&angu- 
lum Z V; ex duclu re&anguli R S in triangulum XQV 
& denique ex duclu re&anguli RS in re&angulum 
Z V ; femper enim generatur folidum Tria ergo 
illa folida fiue corporafimul addita efficientfolidum 
~ : cui adhuc addidebet folidum fa&um ex triangulo 
RML dudoin triangulum fubalterne pofitum VXQ. 
Quod folidum efl: inuentum -\ . Ergo facla additio- 
ne habebitur folidum productum ex Trapezio 
RZSLinTrapezium Z QVS. Quodqu^rebatur.Hic 
ergo numerus-^- pofl: aflfumendus etiam annotetur. 

PROP. XLVII. PROBL. 

*+ % * In Propofitionis 41. oporteat Ratio- 
nem determinare in numeris , quam habet cor- 
pus ortum ex fuperficie mixta A £ r I du^a ln 
mixtam foperficiem A I a e E fubalterne pofi- 

ram 



LlB. II. Ex&mtn Jguadrdtura prima, ij? 
tam ,. ad corpus ortum ex mixta fuperficie 
Z £T A H du&ain mixtam fuperficiem z H/aA 0. 

Figttra Vigefimafecuitda. 




£ X P O S ITI O. 

Cum ex Prop.41. fuperiore, qux apud Geome-jf^.zt. 
cram eft;44. lib. 10. conftet iuxta eius Principia ratio- 
nem corporis orti cx mixra figura A V L I in fe dudta, 
ad corpus ortum ex mixta figura Z V L X H du&a in 
fejtoties continere rationem corporis orti ex triangulo 
A 1 K du&o in Trapezium A I N E ad corpus ortum 
ex Trapezio ZHFR du&o in Trapezium Z H M Q: 
quoties hxc ipfa ratio continet rationem corporis orti 
ex fuperflcie mixta A/3TI ducla in mixtam fuperfi- 
ciem A I A © E > ad corpus ortum ex mixta fuperficie 
Z /3 T A H dudla in mixtam fuperficiem Z 0 A n H. 
Sint autem termini prim2e& fecunda? rationis notiper 
Prop.45. & 46. atque adeo nota? ipfas rationes prima 
& fecunda : notum quoque erit , inquit Author citata 
Prop.44.lib. io. quoties prima contineat fccundam: 

Z z atquc 
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que adeo notum etiam erit quotiesfecunda comineat 

tertiam , ac proindc nota eiiam euadet ipfa ratio 

tertia. 

Hic non parum me ha:rere"contigit,mi Le&or^nec 
potui non dolere tarditatem meam &: nimke fane bre- 
uitatis non accufare do&illimum Geometram , qui 
caput , vnde tota eius hxc Quadratura abfolui debet, 
tam leuiter perftrinxerit. Pronunciatu facilc cft , nec 
prima fronte fa&u difficile, ex duabus notis rationibus 
tertiamefficere notam. Cenfcret non nemoeamefle 
Authoris mentem , vt velit duabus notis rationibus 
tertiaminueniri proportionalcm , atque itanotam fieri 
nec ab eius verbis abhorret hxc fcntentia. Ait enim, 
cum not<c ftnt prima fecunda ratio notum quoque eft 
quoties prima contineat fecundam , ac propterea notum quo- 
que quoties fecunda contineat tertiam> itaque cum fecunda 
notaftt: nota etiam mV.quid magis huic fententia^ con- 
cinere poteft \ Quod fi nihilominus dubites an per 
hxc verba. notum eft quoties prima ratio contineat fecun- 
dam s ergo & notum quoties fecunda contineat tertiam y 
intelligateasefTeproportionales velitque primam ita 
fe habere ad fecundam vt hxc fe habet ad tertiamtdu- 
bium tollet Propofitio 1 1 5 .libri de Proport. vbi docens 
modum diuidendi rationem per aliam, ait. Oporteat 
rationem per aliam partiri,fiue oHendere quoties <~vna al- 
teram contineat. Qux verba aliud non fonant quam, 
oftendere quam habitudinem habeat vna ratio ad alte- 
ram : 8c in Corollario eiufdem Propofitionis fic loqui- 
tiir. Hinc mamfeflum eftdiuifionem rumm rationis per aU 

teram 
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LIB. 11. Bxamen jQuadratttra prinM. 181 
fam cohcidere cum affignatione illita rationis quam conti- 
nent inter fe dua rationes inuicem dmdendx. Ex quibus 
liquidoconftacAuthorem nihil aliud vellc fignificare 
hoc loquendi modo , Vna ratio alteram continet, vel, to 
^>j«»/i»^,quamvnam rationemita, vel ita fe ha* 
beread alteram. Dcnique cum nulius alius Geornc- 
tris notus fit modus tertiam quanticatem ignotam in* 
ueftigandi cx duabus notis quantitatibus proportiona- 
libusj quam tertiam proportionalem duabus no* 
tis adiungendo : Si alio aliquo ipfi foli comperto 
modo tertiara illam rationem ignotam ex duabus 
notis & quidem talem qucenon foretillis tertia pro- 
portionalis , inueniri debere intelligeret : nunquitj 
illum ,etiam cum abfoluto Quadratura; , quam Itabi- 
lire 8c tradere conatur, damno reticuitfct? Ha-c mo- 
mcntum grauiflimum habere mihi videbantur ad fua- 
dendum fadhim fore fatis allata? Propofitioni :ii dua- 
bus datis rationibus primce & fecunda; tertiam pro- 
portionalem aflignaflem. Verum non lcuioris pondc- 
ris rationes occurrebant ; quibus adducebar vt crede- 
rem aliudaliqaid Authorem exigere ad tertiam illam 
rationem determinandam cx duabus datis ; quam in- 
ueftigationemrationistercia: duabus daris proportio- 

nalis. Nam 

Primo quidem nullibi cernere elt Geomecram pcr 
totam eiusratiocinationem , qua; ab initio lib. 10. ad 
Propofitionem 44- continetur , vel propofuifle vel 
probaflebas tres rationes folidorum ( qua: initio huius 
expofitionis appellaui) Proportionales cfle,nec eius 

Z f Propor 



I8t T A R S 11. 

Proportionis mentionem vllam fecifle fed femper 
aliam quandam rationum mutuam continentiam ac- 
tendiile & fignificare voluifle. Nullo ergo modo 
nunc, nullo aflertionis prius ia&o fundamento , cen- 
fendus eft afferere tertiam illam rationem ignotam, 
debereinueftigariexduabus notis rationibus iuxta fo- 
lemnem in Geometricis modum , quo ignota; quanti- 
tatesex datarum rationibus notiscolliguntur. 

Secundo non obfcure videtur coliigi ex toto eius 
difcurfu,qui hac Prop.44. tandem concluditur j ita de- 
bereaccipi hanc rationum continentiam, vt primara- 
tio fecundam toties contineat per multiplicatidnem; 
quoties fecunda per multiplicationem continet tet- 
tiam:atque ita pofle in hoc fenfu tertiam iliam ex dua- 
bus prioribusdatisinnotefcere : quifenfus apriore di- 
uerfiflimus eft , vt Prop.i 4 .lib.i. expofui , tertiamquc 
illam rationem a priore long^ diuerfam, fi in co fen- 
iu quauatifr , oblaturus eft. 

. ln r llacta "ta difficultate,ex qua Quadratura: hu- 
ius iors tota pendet, 8 re maximefuturum cenfeo ad 
iphus ^uthoris oracula adire , &,fi fieri pofllt , « eius 
ore genu.num fenfum huius continentisrationum 
cxapere. Hunc ego tribus omnino propofitjonibus 
capi arbitror:inquarum expofitione cfucct cruditi 
vm reuerendi Patris Alfonfi de Sarafa, operTaccurau 

In 



L 1 B. II. ExamenJ>)u<idratur<e prim*. i#3 
In prima harum trium Propofitionum , quamex- 
potiit P. de Sarafa Cor.y.inConfirmationibus Qua- 
draturar. oftenditur. Quod fi rationis E ad F tam An- 
tecedens E in duas partes A & B; quam Confequens F 
in duas C&cD diuidatur : Rationem E ad F eandera 
efle cum Ratione A ad Oitem A ad D , & B D. Nam 
ratio A ad C, & B ad C,propter eundem Confequen- 

tem C ,funt vt A & B fi- | "" ' -p' ±n j 

mul ad C. hoc eft,vt'E 
ad C. Eodem modo,ra- 
tio A ad D & ratio B ad D 
erunt vt A & B fimul, hoc 
eft E ad D : Et Inuertendo terminos. Rationes C ad 
A,6c C,ad B , erunt vt C ad E •, fimiliter rationes D ad 
A & D ad B , erunt vt D ad E. Sed rationes C ad E 6c 
DadE propter eundem Confequentem E funt vc C 
& D fimul , hoc eft, F ad E. Ergo ita eftFadE vtCad 
A & C ad B; 8c fimul Dad A&DadB.Vel contra-, ira 
eftEadF, vt A adC,Sc Aad Di& vc BadC 6c B 
ad D. Cum verohuiufmodi rationes colliguntur, fatis 
patet non fieri additionem rationum : fed tantum 
quantitatum quae ex parte rationes augent , ex partc 
minuunt : tunc fcilicet cum inuariato Antecedentc E 
adduntur duo Confequentes C & D vt fiat F : habet 
enim E ad F minorem rationem quamhabeat adC, 
quia ifte Confequens C auttus eft Accedente Confe- 
quente D dum inuariatus perfeuerat Antecedens F. 
Quod diligenter obferuandummonet Author & me- 
ritd in fcholio citata? Prop.8, 




184 T A R S II. 

InalteraPropoficione, quae eft lib.io. duodecima 
frc Auchor loquicur. Si fint quatuor ordines quinque 
proporcionalium quantitatum ABCDE, &c. ha- 
bentes vltimas quantitates E, K, P, V, aiquales. Dico 
Rationem quantitatum AF adLQ^coties continere 
tationem quantitatum C H ad N S > quoties ratio 
quanticatum C H ad N S continet rationem quan- 
titatum D I ad O T. hoc ita demonftrac. Ratio quan. 



A 16 B 8 C4 DiEi| 

F 81 G 17 H 9 I 3 K 1 | 

L i$6 M 64 N 16 O 4 P 1 j 

J Q 62.5 R 12.5 S T y V i j 

titatum A &F fimul,ad quantitates L, Qfinml aqua- 
tur rationi , AL,AQ, &; F L , F Q. Similitet ratio 
quantitatum C H ad N S a:quatur rationi C N, C S ; & 
H N , H S. Pariter etiam racio quancitamm D & I Cu 
mul ad OT squatur racioni DO, DTi&I 0,1 T per 
Pronof.8, proxime demonftratam. Ergo pereandcm 
Prop.QuotiesRationes A L,A Q,F L,F Qcontiuent 
rationes C N,C S ;H N, H S : & quocies ha: continent 
raciones D O, DT : I O, I T : cocies concinet etiam ra- 
cio A F ad L Q, rationem C H ad N S , & hxc ipfa ra- 
tioncmD I ad O T. 

Scdratio A L per Vf. ptogr. continet per mulcipli» 
cationem bis C N. Et ratio C N pcr multiplicationem 
continccbis rationcm D O. Ratio quoquc A Q^con- 
rimet bis rationem C S : & hacc bis rationemDT:atque 

ica 



LIB, 1 1. Examen Jguadratur<s prima. 185 
ita dereliquis. Igitur quoties ratio quantitatum A Fad 
L Q^continctrationem quantitatum CHadNS :to- 
ties hxc ipfa ratio CHad NS continet rationem quan- 
titatum Dlad OT. Quod fuit demonftrandum. Hxc 
Geometra totidem omnino verbis : ex quibus non ob- 
fcure colligimus, quofenfu velitin fequentibusvnam 
rationem toties vel toties aliam continere : quod ad 
folutionem Propofitionis mea: ex eius mente infti- 
tuendam neceflarium eftnofle. 

Perpendamus paulo accuratius allatam ab eo ratio- 
cinationem. Ratio prima totalis (hicomiflis chara&e- 
ribus rationes eodem feruato ordine fuperiore indico 
breuius ) eadem eft cum duabus partialibus rationibus 
primis per Prop.8. paulo ante allatam. Idem dic de fe- 
cunda Sc tcrtia totali ratione, & rationibus partialibus 
fccundis & tertiis. Ergo ( pergit Author ) quoties pri- 
mx rationes partiales continent fecundas ; 8c fecundar, 
tertias : toties etiam prima ratio totalis continebitfe- 
cundamtotalem,& hax fecunda tertiamtotalem. Sed, 
aitidem.primaj partiates rationes continent bis per 
multiplicationem rationes partiales fecundas ; & hx 
partiales fecunda: , bis tertias pcr multiplicationem: 
Ergo (quamam ex his pramims inferatur alia conclu- 
fio ? ) Ergo , inquam , prima ratio totalis continet bis 
per multiplicationem fecundam : & fecunda hxc his 
per multiplicationem continet tertiam ; fiue prima 
eft duplicata fecunda?, & fecunda eftduplicata tertia?. 
Licetvero Geometra concluferit tantumin ruecverba: 
Ergo prima ratio totalis toties continec fecundarm 

A a quotie* 
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iM <PARS IL 

quories fecunda continet tertiam , ncc vllam mentio- 
nem illius duplicationis fecerit ; eam tamen duplica- 
tionemhisrationibus conuenire nec debuit nec po- 
tuit non aflerere. Prsmiu* chiflv ab eo albtce, earn 
vnam conclufionem infcrunt,necaliam infcrre pof- 
func Quod ipfi adeo clarum vifumeft, vt inancm 
cenfuerit illius multiplicationis mentionem facere m 
conclufione j cum non aliter continentia rationum 
illarum in conclufione accipi poffit , quam accipiatut 
inprjemiflis ; & vero quid opus mentionc muitiplica- 
tionisinpartialibus,fi in totalibus nulla illiushabea- 
turratio. Vnde ctiam fit j cum conclufio eademfit 
ipfa Propofitio probanda; vt Propofitio in hocetiam 
fenfu multiplicationis accipienda fit,licet illiusnulla 
mentioin ea fiatjdum tantum aflerit rationem tota- 
lem primam, toties continere fecundam s quoties ratid 
totalis fecunda continet tertiam :cuius quidem multi- 
plicationis mentionem fi ipfi Propofitioni , quando 
iuxtaeam probanda erat, appofuiflet: longe conful- 
tius fecifle-,16ge certe diftinctius propofuiffe videretur. 

Tandemergo euidenter alTecutus videor fenfum, 
& euidentius adhuc mc aflecutum conftabit inferius-, 
quo do&iflimus GeometraProp.44.tertiam rationem 
inquirit folidorum duorum ex notis duabusratiombus 
aliorum quatuor folidorum : quove ego fenfu ean- 
dem tcrtiam rationemin numeris exhibere nunc de- 
beam iuxta Propofitioncm a mc addu&am fuperius. 
An autem vera fit vcl falfa haec Authoris Propofitio n. 
.non eft huius loci cxpendere : iuris eft illa quxftio: 

factum 



L IB. IL ExdmtvJjhadratura priw*. 187 
fa&um probatum efi: ,ex quo folutionem Problema- 
tis mei inftituere debeo. Erit cum Propofitio illa per r 
pendetur, 

SOLVTIO PROP. XLVII. 

Quarrimus ergo Rationem quam habet corpus or- ng.it* 
tum ex fuperficie mixta A £ T l du£ta in mixtam fu- 
perficiem Alx©E; ad corpus oitum ex fuperficie 
mix^ta Z (3 A H du6ta in mixtam fuperficiem z H ju 0. 
Eam autem qusrimus ex data prima ratione , quam 

Fifura Vt^efimafecunda. 



1 A 




habet corpus ortum ex plano A V L I in (e dudo , ad 
corpus ortum ex plano Z V X H : & ex fecuncfa Ra- 
tione quadntercedit intcr corpus ortum ex triangulo 
A I K du&o in Trapezium AINE, & corpus ortum 
ex Trapczio Z H F R dudo in Trapezium Z H M Q, 
quae item dataeft.Inuenta autemfuerit tertiailla ratio 
fi duabusnotis rationibusprimae& fecundx, ratio ad- 
iunguurtertia, qu^e huiufmodi fit,vt prima bis per 
multiplicationcm fecundam contineat :fccunda vero 

A a t ctiam 
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etiam bis per mulciplicationem contineac illam ter- 

tiam vt fusepaulo ante expofui. 

Cum igitur primre Rationis termini Prop.45.in- 
uentifinthi -^- &: ~ fecunda: vero Rationis termini 
Prop.46. definiti fuerint huiufmodi -J- &. ~. Redu- 
camus primo loco terminos illos omnes,qui fra&i 
funt , ad numeros integros , futuris operationibus 
aptiores. Rcdu&ionis formulam adfcribo : vt cuique 
pateat vnde ortum habeant numeri , cjuibus vtendum 
erit. Omiflis ergo fra&orum denominatoribus , folis 

3840 4965 j 24 33 




28800 



3<> 



numeratoribus vtembr itavt primce rationis termini 
fint 3840 & 4965. Secundx vero fint 14 & 33.Et reclu- 
£tis etiam numeris ad minimos eandem rationem ha- 
benteseruntprimse quidem rationis termini 2,56 An- 
tecedens&33i Confequens. Sccundx veroAntece- 
dens 8, & 1 1 Confequens. 

Nunc demum vtraque hascRatioad eundem Con- 
fequentem reducatur per Prop.9. lib. 1 . vt hoc in fche- 
mateexprimitur.Erit primx rationis Anteccdes A 1816 
& Confequens C 364i.Rationis vero fecudx Antece- 
dcns efl: B i6^%,8c ColequensiteruC 3(^1. Quia vero 
per Prop.7. lib.i.Rationes,quaru idem eft Colequens, 
candemhabent proportionem^quam earumdem An- 
tecedentes ^ vt reperiatur tertia illa ratio ,quam inuc- 

ftigamus, 



LIB. II. Examcn J^adratur&frtw*. ' 189 

ftigamus , ei iam attributo eodem cum reliquis Con- 

~ r 7-7 fequente C 3641 con- 

A i8i(f B 1648 l 1 a j 

* gruentemAntecedentem 

* inquiremushoc modo. 

Inter duos Anteceden- 



331 

C 3641 



8 
1 1 



tes Ai8i6,&Bi648 da« 
— tarum rationum primx 
& fecunda? reperiatur medius proportionalis numerus 
D 1730 nonnihilminor vero (maior ver6foreti73i, 
vterlibetadhibeatur , nihil ad inftitutum confequetur 
incommodi. ) Deinde duobus numeris D &B tertius 
reperiatur proportionalis F 1568 ( qui eritpaulomaior 



| A 1816 D 1730 B 1648 E 1607 F 1568 



vero y fed nihil intereft ) denique inter B &. F medius 
proportionalis reperiatur E 2.607 'minor vero y quod 
fuificit. Dico hunc numerum E eum efTe qui quaeritur, 
eum fcilicetjcui velut Antecedenti fi adiungatur Con- 
fequensC 3641 ,tertiam rationem quaefitam exhibe- 
bitrcuius, ratio fecundaB ad C eft duplicata ; quem- 
admodum rationis B acl C (ecundas eft duplicataratio 
prima A ad C. 

Demonftratio. 



A 1816. D 2730. B 1648. E 1607. F 1568.1 
C 3641. C 3641. C 3641. C 3641. C 3641. 1 



Quia igitur ex conftru&ione tres Antecedentes 
A, D , B funt continue proportionales. Ratio A ad B 

A a 3 duplicara 
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duplicata erit rationis D adB. Sedvt D adB,itaeft 
exconfttu&ioneB ad F. Ergo ratio A ad B eft dupli- 
catavationis BadF. Sed quiaexeadem conftru&ione 
tres B , E , F funt etiam continue proportionales , erit 
etiam ratio B ad F duplicata rationis E ad F , fiue B 
ad E. Quare cum rationes A,C,B C, E C, quaium 
idem eft Confequens C , ita fa habeant per 7. Iib. 1 . vt 
fe habent Antecedentes A , B, E: erit prima ratio A C 
duplicata rationis B C fecundx j & fecunda B C dupli- 
cata tertiae E C. Duabus igitur datis rationibus prima 
A C , & fecunda B C , tertiam inuenimus E C . quam 
toties contineat per mulciplicationem ratio fecunda 
B C iuxta mentem Authoris : qnoties per mulriplica- 
tioncm ipfam BC fecundam continet prima ratio A C 
quod querebatur. 

P R O P. XLVIII. THEOR. 

Non videtur abfoluta Circuli Quadratura. 

E X P 0 S I TI O. 

Vt huius fententia: xquitas euidenrius conftet : iu- 
uerithic obiter recolere qua: iam in fuperioribus ali- 
quoties propofita funcNimirum corpus ortum ex pla- 
no AVLI in fe du6ro, ad corpus ortum ex plano 
Z V LXH in fe dudo, ralemhabere rationem ; qux 
bis per multiplicationem contineat rationem corporis 
oiti ex triangulo A I K du&o in Trapczium AINE 
ad corpus ortum ex Trapezio ZHFR dudo in Tra- 
pezmmZHMQ:f lcut ha:cipfa ratio bis per multi- 

plicationcm 
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L 1 B. 11. Examen Jguadratur* prima. ij>i 

• Figura Vigefimafccunda. 




plicationem continet rationem corporis orti ex plano 
AfSTI du&o in planum AIAE , ad.corpus ortum 
ex plano Z (Z A H ducto in planum Z H p. G : id enim 
ftabilitum eft iuxta Authoris mentem Prop.47 prace- 
dente.Rurfus oftenfum eft Prop.4t.fuperiore.Corpus 
ortum ex plano A £ T I du&o in planum AIAE squale 
efle cylindraceo,cuius bafis eft circuli Quadrans A I K: 
corpus vero ortum ex plano Z H A /3 du&o in planum Fig. 
ZHju0, aequale efle cylindraceo; cuius bafis eft mix- 
tum quadrilaterum ZHLC. altitudo vero vtriufque 
huius cylindracei eft retta A B. quo fit vt duo illa Cy- 
Iindracea eandem habeant inter fe rationem, quam ha- 
bentinterfecirculiQuadrans AIK & planum mix- 
tum ZHLC. Ita vt ratio tertia , Propofitione praxe- 
dente inuenta , ad cylindracea illaduo fpectans eadem 
ipfa fit ratio inter circuli Quadrantem A I K & pla- 
nummixtum Z HL C.Hisdeclaratis. 



Demon 



ii 



V AK S II. 

Figitra Vigefimafecunda* 



lA 




Figura Vtgtfimatertm 




Demonflratio. 

Fig.it. Cum tcrmini tertiae illius Rationis fint Z607 
& 3641. illc Antecedenti ,hic Confequens :itaeritQua- 
drans circuli A I K ad Quadrilaterum mixtum Z L ■> vc 
1607 ad 3641. Inaltcrafiguraducanturacentrol cir- 
culiradij IL ,IO ad pun&ain cjuibus circulus feca- 
tur a parallelis Z (i , H A , & iungatur O L. Erit feftor 
I O K L jequalis fc£tori I A O , <jui continet duas tcr- 

tias 
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Lf& 1L Examen JQuadratura prm*. 193 
tias partes totius Quadramis AIK Ergo & fe&orl O L 
erit du£ tertioe partes eiuldem Quadrantis. PraetereaKg.ij. 
duo triangula I Z O , I H L erunt exceflus Quadrila- 
teri mixti ZL,fupra duas tertias Quadrantis AIK: 
funt autem , vt patct , duo illa triangula fimul arqualia 
triangulo O I L. Iam fic ratiocinationem totam coU 
ligo. Vt fe habet Quadrans AIK ad duas fui tertias 
partesita numerus 2607 ad numerum 1738. duas ter- 
tias fui partes continentem : deinde vt fe£tor I O L fiue 
duse tertiae Quadrantis ad triangulum O I L fiue excek 
fum quo mixtum quadrilaterum Z L fuperat fedo- 
remlOL; icaerit numerus^S ad numerum 1903. 
qui eft-xceflus ny meri 3<*4* fupra numerum 17 38 con- 
tinentein duas tertias Antecedentis 1607. Sednumeus 
i738eftlcngeminor quam 1903 (hoc nimirum nu. 
mero 165 ) ?rgo fe&or I O L longe minor eft triangu- 
lo O I L totum parte , quod eft abfurdum. Quod non 
nifi ob defedum in Antecedentibus admiflum ,con- 
tingere poteft.Ergo non videtur abfolutacirculiQua- 
dratura. Quod erat probandum. 

Scholiurn. 

Reieci/upra, nec immerito ob allatas rationes ^fenfum 
illum i quo wna ratio alteram continere dici poteft fimplici- 
ter & abfolute ; nec in eo accipt ab Authore hac in materia 
rvel potuiffe <vel debuiffe. Ne quidtamen fcrupuli refideats 
& firmius ftabiliatur , quod de fenfu continentU raitonum 
per multipltcationem ajferui : Vropofitionem prtcedentem 
etiam in fenfu tllo fimplici ^ abfoluto conimeniu rationwm 

B b lubet 
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lubet perpendere. Sic enim in ornnifenfu Cyclometr* ratioci* 

natio nutare deprebendetur. 

l^efumantur igitur ex Propofltione 47. %ationes du& his 
terminis expreffe y t^6 Antecedentis ad Confequente 
8 ad w.GhibHs ratio tertta proporiion&lis reperiatur m fen- 
fu abfoluto per Prop.zG. lib. 1 , cuiufmodi efl ratio Anteceden- 
tis 331 y ad Confequentem 484. his terminis ajfumptis , ean- 
dem ratiocinationem> eifdem Vsrbti y eddemque figurd inSii- 
tuemitS) iu hunc modum. 

Fignra Vifepmaterua. 



ftg*y 




Ita fe habet y yt *vult Author , Jguadrans ctfcuti AlK y 
ad ^uadrdaterum mixtum 0 ZH LK 0 , vt 331 ad 484. 
Ergo <ut Quadrans AIK adduas fui tertias partes , hoc 
efl } ad fe&orem OIL\ita efl numerus 331 ad numerttm 
zio — duas teriias partes iUius continentem. Deinde ^vt 
fettor lOLad triangulum 0 I L: ita numerus zzo - 2 - 
ad numerum 163 JL= ; quieft exceffus numeri 484 fupra nu~ 
merum 110 -\- continentem duas tertias Antecedentis 3 31. 
Sed numerm zio ■ - efl longe minor numero z6 3 — ( nu. 
merofcdtcet 41 ~ ) Ergo feftor 1 0 L minor efl ttiangulo 

OIL. 
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LIB. II. Examen ^uadratura ^rim^. t9$ 
OIL. Jguodefl abfurdum. Jjhare fenftu hic continenti<z 
tUarnm rationum fimplex ^ abjolutm , nuUo modo admit- 
tendtis efi. 

Scholium Semndurn. 
Sipropter rationes allataj minus admittenda videatur 
hac Circuli Jguadratura nec ^mdratura HyferboU , quam 
adcalcemhmus Libri Author exponit , admitti debet : ex 
ijfdem fcilicet foniibtu deduciturs quos tterum euoluere haud 
fuerit opertpretium. 

RROP. XLIX. THEOL 

Totus huius Quadraturse defe£his ex vnica 
Propofitione duodecima lithio. profluxit. 

DemonHratio. 

Ne praftantiflimo operi Geometrico,cui parturien- 
do fiscula non viderentur fufficcre , nota inuratur 
Prop.48. pracedente, quam par fit, grauior : dum plu- 
res eius Propofitiones earumque probationes in fufpi- 
cionemvocarentur:noueritLe£tor a me Propofitio- 
nem vnicam ex bis mille ( vix enim pauciores hoc 
opus comple£Htur, quas non minori attentionc quam 
voluprate perlegi)in dubiu vocari : ea eft citata duode- 
cimalib.io.cx cuius perkulo , trigefimanona &: qua- 
dragefima qu# ex ea pendent ; in difcrimenadducun- 
tur : nec ab eo fefe deinde tueri poteft Propofitio 44. 
quas tota quadragefimse innititur. 
j Adduxifupii Prop.47. in expofitione,paragrapho. 
ln altera Propofitione , <&c. citatam illam Piopofitio- 

B b z neni 
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nem r i.iuxta Authoris verba : & euidentiflime demon- 
ftraui,ex eius fylIogyfmo,feruatafyllogifmi forma, 
quam a viro doctiflimo feruari dubium non eft;eius 
verborum fenfum ; iuxta quem deinde Quadraturae 
folutio colligitur Prop.44. Demonftraui fcilicet fi den- 
tur quatuor ordines quinque quantitatum continue 
proportionalium , quarum vltimae fint «quales, vr hic 
habentur iterum, velle Authorem,fi binae duorum 
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priorum ordinum & bina; refpondentes pofteriorum 
iungantur ; Rationem duarum primarum quantitatum 
A &.F fimul , ad duas fimulL & Q , continerebis per 
multiplicationem , rationem tertiarum quantitatum 
C &Hfimul,adduas quantitatesN & S fimul. Et hanc 
ipfam rationem C & H fimul , adN & S fimul , conti- 
nere etiam bis permultiplicationcmrationem quanti- 
tatum quartarum D & I fimul, ad quantitatesO &T 
fimul. Atque haec erat fa&iquajftiotatn clarc foluta, 
quam qua? clariflimefolui poteft. 

At vero fi de iure quxratur ; fi, verane ha:c Propofi- 
tio an falfa fit , ex legibus Geometricis perpendatur: 
negari fane non potclt, quin in eam irrepferit aliquid 
falfitatis , quae in decretoriam Quadratura: folutionem 

median 



LIB. II. Examen gtuadratur* priane. *P7 
mediantibusPropofitionibus 39.&40,propagataman- 
cam & imperfeclam , vno verbo , nuilam reddiderit. 
Cuius probationem non aliunde longius petam quam 
a Quadruplici illo ordine fuperiore quantitatura pro- 
portionalium.Iunge binos & binos terminos tam duo- 
rum priorum ordinum , quam duorum poiteriorum 
& ita , vt hic habetur , compone : tum attende quam 
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fonge alia quam duplicata fit ratio quantitatum A,F 
fimul ; ad quantitates L, Qfimul 5 rationis C,H Ilmul, 
ad N , S fimul : quam item alia quam duplicata fit ha:c 
ipfaratioCH,adNS;rationis DladOT. Necmi- 
rum , confunduntur enim rationes partialium termi- 
norumpereorum additionem ; eo quod ipfac finthe- 
terogenea? , 8cdiuerfa: inter fe fpeciei : ex quarum coa- 
litione,tertium quid ignotum nafci neceiTe eft , non 
fecus accum totura ad totum refertur , 8c ex totis ali- 
quid demitur diueria: rationis a ratione totiusadto- 
tum reliquum ad reliquum diuerfam etiam rationem 
habet a ratione tam totius ad totum , quam ablati ad 
ablatumjita vt nulla fitinterhas rationespartiales con- 

B b 3 nexioj 
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nexiomec vnaquidquamcum aliacommunc retineat, 
vnde dignofcialterutravelvtraquepomtmutataenim 
rationum eflentia fiue fpecie,mutari necefle eft earum 
proprietates fiue ad multiplicationem, fiue ad alias ea- 
rum mutuas relationes quafcumque 3 pertinentes. Fru- 
ftrapluribusoftendcro hanc Propofitionem ita intel- 
le&am ( vc Authorem intellexiffe probatum eft) defe- 
clum aliquem patt , qui deinceps in Quadraturam 
Prop.44.lib. lo.expofitamredundet. Itavt veriflime 
afleri pofllt iuxta hanc Propofitionem meam 4? to- 
tum Quadraturcdefe&um Prop. 48. obferuatum , 3d 
Propofitionem n.Iib.io.tanquam ad eius fontem pri- 
mum acceptum rcferri debere. Quod erat demon- 
ftrandum. 

PROP. l. theor. 

Neque fi alio fcnfu accipiatur Propofitio illa 
duodecima libri 10. a defe&us in Quadraturam 
deriuati fufpicione vendicabitur. 

E X P O S I T 1 6. 

Quiacitata:illiusPropofitionisii.Iib.io.veritasfta- 
rcnonpofcftjfiin eum fenfum accipiatur, in quem 
accipt debere fuadet ipfius Authoris ratiocinatio ad 
ms probationem inftitutamealioqui vir fummus vio- 
lat* form* fylloBifticxapcrt^ danetur , vt expofui fu- 
penus : ahum ei fenfum tribuat non nemo s ex quo fi 
perp^endaturdiaaPropofitio, a veritate non rcT„a 

Altonha Saiafa ftudmm in doaiffimis confinr 
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LIB. 11. Examen Quadratartprim*. 199 
bushuius Quadraturs Coroll.?.& io.qua? habentur ad 
calcem operis totius. 

Cumigitur Autlior Quadraturae aflerit Prop. \il 
lib. 1 o. inquit citatus P. Alfonfus , rationem quantita- 
tum A,F ad L,Q^toties continere rationem quanritatu 
CH ad NS quoties ratio quantitatum CHad NS con- 
tinet ratione quantitatu D,I ad OT.ita intelligendus eft 

vt tantu velit; totam ra- 
tionem quantitatum J,F, 
adL,^conflitui ex ratia- 
nibm fibi additis iuxta 
fenfttm Propofitionis 8 

1 '"" T (hanc expofui fupra) 

qu& rationes toties multiplicat* junt raitonum earum , qu& 
fibi additk iuxta fenfum Prop.Z.conslituunttotam raitonem 
quantitatum C>HadV%,S-, quoites raitones tslx conslt- 
tuentet raitonem C,H,adV^ S funt multiplicat* rationum 
il/arum , qux tuxta jenfum Prop. S.fibi addtta conslituunt 
totam rattonem quantttatu D,IadOT. Hxc ille , qui- 
bus nihil diftinftius , nihil explicatius dici poteft : ea- 
que non femel fed iterum ac tertio inculcat citatis lo- 
cis.Vtvero caufam afferat (affertautem grauimmam) 
cur totalis ratio AF ad L C^toties multiplicata non 
fit rationis totalis C HadNS; quoties haec multipU- 
cata eft rationis totalis D ,IadOT,hoc eft , cur ratio 
A , F ad L , Q. duplicata non fit rationis C H ad N S, 
&ratio CH adN S nonfit itidem duplicata rationis 
DladOT. Licet partialis ratio A ad L duplicata fit 
rationis partialis C ad N:& partialis CadN duplicata, 

rationis 
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rationis partialis D ad O , & eodem modo fe habeant 
partiales reliquxrationes A ad Q^C adS & D adT.Ite 
FadL,HadN,IadO.ItemFadQ,HadS,IadT. 
HsechabetCoroll. 10. Ratio illius difcnminvs intertota- 
les rationes , fingula< partiales ortum habet ex eo > quod 
rationes ftnguU partiales non coalefcmt fer multiplicatio- 
nem fedper ueram additionem ^ jubtraSlionem fimul : f u 
non coalefunt ^vt multiplicau funt finguU (tngularum sfed 
rvt fnnt ' fimplxces rationes. Imo ytprejfius loquar y inquit, 
nuUa operatione hic opus eft : nam citra uUam addittonem 
extrinfecam ycoalueiunt tam rationes C adN ,H ad N j C 
ad S, H ad S, in ratione totali CHadN S. 

Bemonftratio Propofitionis. 
Veriftimus eft hic fenfus^ropofitionis illiusn. fa- 
teor , ex eo vendicatur eadem Propofitio ab omni fal- 
fitatis labe , Concedo. Sed qua:ro , leuiorne an grauior 
defe&us committiccnfendus eft. Sivera hxc Propofi- 
tio concedatur iuxta hunc fenfum, & eius probatio fyl- 
logifmo conftet , qui forma careat , vt oftendi carere 
ni(i ex alio fcnfu ^ftimetur, an certe falfadicatur ea- 
dem Propofitio , & legitima admittatur forma fyllo- 
giftica , qua demonftratur ? alterutrum enim horum 
incommodorum admitti necefle eft. 

Ad hcec fi in eo fenfu fumi debeat ha:c Propofi- 
tio •> quid tandem ad circuli Quadraturam conclu- 
dendam collatura eft ? omnino , vt opinor , nihil, cum 
tamen totam folutionem ex ea deducat Geome- 
tra Propof.44. lib.io. cum enim in hac Propof 44. 
alferit , ex tribus rationibus, quarum tcrtia Quadratura: 

modum, 



LIB.1L Examen J>hadratur<e ^rimat. 10 * 
modum, exhiberedebet ; primam &fecundam, notas 
c(fe,vt vere notx funt>vt ex didlis patet ; noti funt enim 
earum termini ? tum fubdit , Notum ettam erit quoties 
frima contweat fecundam , atqueadeo quottes fecmda conti- 
neat tertiam > tpfique proinde tertia nota ertt. Si ita intel- 
ligatur prima continere fecundam toties , quoties fe- 
cunda continet tertiam. Id eft , piima ratio totalis con- 
ftituata r,iuxta P. Alfonfum , ex tot rationibus partiali- 
bus , ex quot conftituitur fecunda , & ex tot tertia quot 
fecunda : quarum rationum partialium finguta primam 
rationem conftituentes toties fint multiplicatse ratio- 
num paitialium fecundam conftituenrium rquoties hx 
fecundam conftituentes multiplicatx funt rationum 
tertiam conftituentium :quomodo notum eft,quoties 
prima ratio contineat fecundam ? coaliterunt enim 
partiales ilke rationes tam primam quam fecundam ra- 
tionem conftituentes , & quidem ita coaluerunt , ait 
idem,vt fimplices rationes per additionem fimplicem, 
non autem vt multiplicatae , aliasaliarum : Imo potius 
terminifiue quantitatesfimplices , quaerationum fun- 
damentum funt , ( funt enim Rationes relatiua entia) 
per additionem £a£bc funt vna totalis quantitas, longe 
aliam fundans rationem a partialibus rationibus ip- 
fam conftituentibus, qua: ea additione confunduntur 
& perturbatur.Quis ergo dignofcatpartialeseas ratio- 
nes quar prima acfecundam rationem totalem confti- 
tuunt ? quis in noftro cafu,in quo per indiuifibilia pro- 
ceditur , ac proinde infinitx fint i\\x partiales rationes? 
quis fpeciem rationum ipfarum partialium , qu# om- 

C c nes 
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nes intcr fe fpecie differunt ; licet onmium multiplica- 
tio eiufdem £ir fpecieijaffignare queat ?Notae etgo non 
funtineo fenfuprima & fecunda ratjo i notutn in- 
quam non eft quoties prima ratio contineat fecundbi i ij 
necex iis nofci poteft tertia ad Tetragonifmu , necck 
faria. Pneterea cum in his tribus rationibus nihil repe- 
riatur commune , quod per connexionem aliquam cx 
duabus rationibus datis tertiam exhibeat ; prxter raul- 
tiplicationem s quomodo nifi illam adhibuiffet Geo- 
metra; & ex multiplicatione rationum partialium, to- 
talium muitiplicationem colligere voluiffet,iuxta fen- 
fum a me expofitum Propofitionis iz. ex duabus tota- 
libus rationibus , tertiam notam fieri afleruiffet? 8c 
quidem tamleui,vt ipfecenfuit, operavt vno aut alte- 
ro verbo id indicaffe , fatis ipfi vifum fit. Quod fi nec- 
dum hxc cuipiam fatisfecermt contendatque Propo- 
fitionemillam ix.in eofenfu,quoR. P. Alfonfus eam 
exponit non tantum veram effe , fed etiam ad conclu- 
fionem Propofitionis 44. Quadraturce modum conti- 
nentis fufficere : huic ego propono hafce duas ratio- 
nes.Prima eft numeri 18 -i- ad tzx ~ Secunda eft aa- 
meri 9 ad 9 5 — . Prima ratio conftituitur ex duabus ra - 
tionibus ficut & fecunda : funt vero rationes du^ par- 
tiales primamconftituentes bis multiplicatx duarum 
rationum partialium fecundam conftituentium.Qux- 
roigitur vt ismihi exhibeat ex duabus datis tertiam 
rationem, quam dux rationes partialcs conftituant: 
quarum fingularum duplicatx fint dua: rationes fe- 
cundamconftituentes } idquenoncafu fed ex arte cer- 

A 

ta 



L IB. II. Examen^uadratura priw<e. 105 
ta"& demonftrataperficiat? Refponfum operior quod 
fi huicmecequaeftioni fatisfacere nequeat , qua? tamen 
duas tantum rationes partiales adhibet qua: totales pi i- 
mam& fecundam conftituunt:quomodo fatisfa&u- 
* rum fperem Propofitioni 44. Authoris , in qua tertia - 
ratio qtmitur ex duahus notis prima & fecunda , qua: 
ex rationibus partialibus non iam duabus y vc hic , fed 
infinitis,cumperindiuifibilia procedatur vt conftat 
ex Prop. 39. Sc 40. finguta conftituantur ? hxc fatis 
multa> ad rem tamen tantam non nimianpaucioribus 
opus omnino fuiflec : fi idem R. P. Alfonfus fenfum, 
ex quo Propofitionemillam duodecimam lib. 10. vult 
concipi y vt vera fic , applicuiflec conclufioni Propofi- 
tionis 44. qux terminis enunciatur eifdem plane, ean- 
demque rationum mutuam illam continentiam ex- 
primentibus : tradidifTet forfitan ipfe , quod hic ego 
propofui > & , opinor , euidenter probaui nimirum 
circuli Qjiadraturam hanc abfolufmedia illa Propofi- 
tione 1 % y vel omnino non poffe, fi verus ei fenfus tri- 
buatun vel non ntfi falso pofle* fi ex fenfu pendatur 
Authoris : adeo vt , vtrouis modo fumatur > ea fola to- 
tumhuncTetragonifmum in apertum difcrimen ad- 
ducat : nec Ieue de reliquis tribus infequentibus, quo- 
rumpar videturcaufa > exhoc iam fieri pndudicium 
poffit. Verumpropiuscontemplandi funt;quod ag- 
gredior. 
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PARS It LIB.1L 
Scholhiw. 

Ex his daabus Propofitionibus cgrcgii conffrmatur decretoria illa 
Propofitio 4 8 :qnam,vt «quiffimara tueor. Quamuis (cuius me dolct) 
tarliuscoraperilanfum q.uendam in numeris,qui ln iliam lntiuunt, 
Prop. 5 8. ftatutis : qucm > vt longius l prxlo abfum , auertcrc tcmporc b 
non potui fuo. Nunc , nc cui quidpiara fcrupuli refidcat , aucrto. 

Citata Prop.ex Additione fraftorum A,B,C ffn re facih er- 
res facilius ) collcftus eft D : colligcndus erat E. Vnde Pro- 
1 JL pof. 4 5.cxtremafcponendicrantF & G. Exindc, lolutione 
8 32 240 p ro pofitioriis47. ad hos numcros F & Gapplicata ,rcpe- 
rientur numeriE C opemimerorum,quosordine fuo refert 

. — ■ — ■ ~ ' hoc fchc- 

j A 1408. D 1512. B xtxl^ E 1683. F 1744 ma# Itavt 

• C * £ ?»' C XZ ^' C 11? ^^^iLLRario E 
7685 ad C 2 2 3 3 ea fit , qux quseritur. Hxc autem eadem eft 
cum Rationc Quadrantis Al K ad mixtum Quadrilaterura 
ZOKLHjVt Prop. 48. declantur oiius Conclufioncm 
iuxtareftitutos numeros E & C repeto. VtQuadrans AlK 
-dmixtum QuadriiaterumZKjitaE ad C 1133. Ergovtdu* 
tcrtis Quadrantis A 1 K , nempe feftor I O L , ad Quadnl.Z K ; lta 
duzterticcnumeri 1683 , ncmpc niiadC 223 3. Et Diuidendo.- Vt 
fe&or lOLadTriarig. 01L,ita 1121 ad 1111 excelTum numeri 
2 2 3 3 fupra 1 1 2 1. Sed Trapczium IOKL (duttas concipc rcftas K O, 
KL)maioremhabetRationcmadTriang.OIL;quam 11 22 ad 1 1 1 1 
(vtcnimTrap.IOKLadTriang. OIL^italK 100 cco finus totus 
adlC 86603 finum G. 6o)ErgoTtap.IOKLpcr 10. lib. 5. maius 
cft fe&ore I O L , pars toto. Quod, BtC. 

Addo ctiam ex occafionc , nouara , qax cccurrit Confirmationcm 
iilius Prop. 48. Vt fe&or I O L ad Triang. O I L : ita Circulus ad Hc- 
xagonumCirculus ver6 pofito radio icc 000 eft proximJ 31 41 f^.He- 
xagonumautcm 259809. Atlongc aliam Rationcm feruant hi nume- 
ri 1 122. 1 ; 1 1 . Ergoadmitti non dcbent. 

Hoc Argumento rciicicntur ctiam , quacin ciuCdemProp.4S.fcho- 
iorradunturcxaltcrofenfu. Numerisenim 2ftf.& 3 3 i,fubftituentur 
ii8,& 205 : & numcris 531 & 434,numeri 205 & 242. Ex quibias>vt 
ibideclaratur,concludctur Rationcm I 3? — - adio£-~- fiue^ojad 
i£o,candem cffc cum Rationc fectoris I O L ad Triang. OI L , vcl 
Circuli 3 1 4 1 5 9 ad Hexagonum 259809. At longc funt difparcs har 
Rationesdun: : & longc iongiiis Ratio 205 ad i£orcccditi vera,quam 
} 1 4 1 j 9 ad 2 5 9 809 : qux ver.r proxima c(j;. 
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LIBER TERTIVS. 

Tres reliqu^e Authoris Qua- 
draturce expenduntur , & 
quod fubefle videtur vi- 
tium, aperitur. 

P R O P. I, THEOR, 

S i circaaxem A B Parabola quaepiam M A D 
defcripta fic : cuius Iaten recto aequalis linea A l 
fuperaxereponatur a vertice A : & per 1 Appli- 
cata ducatur ordinatim I M. Dico ordinatam 
I M efle aequalem ipfi lateri recto,fiue lineae A I. 
Demonfiratio. 

Quadratum ordinata: I M asquale eft per if. lib.i. 
Apoll. re&angulo , quod fub fagitta abfcifla I A Sc la- 
tererectocontinetur. Sedl A aequaliseft lateri recto ex 
conftru&ione : ita vtrectangulum illud fub I A & late- 
re recto Quadratum fit. Ergo Quadratum ordinatx 
I M «quale eft Quadrato lateris recUErgo Sdpfa Qua- 

C c 3 dratorum 



Kb 



95* 



,. ij i - 1 ']Z Tl» 'nv "i ^ 

Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 





Z06 TARS IX. 

dratorum laterajtiimirum latus rectum & ordinata I M 

funt linea: a^qualcs. Quod erat demonftrandum. 

Figwa Figejimaquintit. 




PROP. II. THEOR. 

■ 

Sidua: Iineas AI, AM angulum femirectum 
contineant M A I :defcribantur autem circa ea- 
rumalteram A I tanquam axem,Parabok qux- 
cumque , quotcumque verbi gratia , M A D. 
Dico Parabolam quamcnmque fecari ab altera 
ImeainM. Vnde fiordinata ad axemducatur 

MI, 



j 
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LI B. III. Examen triplim J>)aadr,fofter. 16 f 
M I sequaiis ea fic tam lateri re&o, quam ab- 
fciflfe fagittse I A. 

Demonflratio. 

Clara efl: hxc Propofitio ex pracedcnti. Cum enim 
cx conftrudtione angulus IAMfit femire&us, re&uf- 
que angulus I :erit femiredfcus angulus AMI , atque 
adeo a^qualis angulo A trianguli A I M. ^tqualia funt 
ergo latera I A, I M. Quia vero Quadratum I M a:qua- 
le eft redangulo fub I A & latcre refto :re£hngulum 
illud Quadratum efle neccfle eft i atque adeo latus re- 
(Sfcum, quod Quadrati latus alterum eft^sequale erit 
linex A Iad verticem abfciflfe ; ergo & alteri lineae quas 
fit eidem A I,aequalisj ordinatim fcihcct Applicatae 
I M. Quare fi dux lineae , &c. Quod erat probandum. 

PROP. III. THEOR. 

Si a vertice A ParaboJae cuiufuis M A D,linea Kg.ij 
re&a emittatur faciens cum axe A I angulum 
femiredum , Parabolam fe&ura eft , vt in M. 
Vnde fi Applicata ad axem ducaturMI : eric 
tam AppIicataM I, quam abfcifla I A > Jaterire- 
&oParabolaj£equalis. 

Demonftratio. 

Nam in triangulo A I M, cum angulus I, fit rectus, Fi 
&c Afemire&us ; femirectus erit & M ; atque adeo la- 
tera I M,I A a^qualia pcr 5-lib. i . Quibus vtrifque a?qua- 
le elTenecefle eft latus re&um Parabola; , vt cx prcce- 

denti 
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denti ratiocinatione patet. Quare fi a verticc , &cc 
Quoderat depionftrandum. 

Ftgur* Figeftmaquinta. 




Coroilartum /. 
jv ? .? 5 . Hinc ergo primo modus habetur perfacilis dcfi- 
niendi Jatus rcctum datcc cuiufuis Parabola;. Si cnim 
ducatur linea rc<fb A M cum axc A I angulum femire- 
£tum contincns : ca fccabit Parabolamin puncto , Vt 
M j a. quo n ducatur ad axcm A I ordinatim Applicata 
M I ; cnt tam ipfa \ \ I ; quam abfciffa fligitta I. A,xqua- 
Iis fcateri rcclo ParaboL\ 

ConUa 





LIB. IIL Examen triplicis Jjhadr.pofter'. tof 

CoroiLtr/um //. 

Hincetiam fequitur,u* fumpta fagitta AI «qua- 
li lateri re<5to , du&aque ordinata I M ; emittatur 
a vertice Alinea, qusecumaxe AI angulum femire- 
&um contineat, ipfum per M , in quo ordinata Para- 
bolam fecat , necelTario tranfiicuram. 

j P ROP. IV. THEOR. 

Sit A B axis communis aequalium & fimi- 
lium Parabolarum fubalcerne poficarum AMS, Fig ^ 
B L G. Circavero axem communem AB femi- 
circulus defcribatur, quemlinea quxuis ordi- • 
natim Applicacaad axem,fccetin KjParabolas 
autem fubalcernas inS&G. Dico lineam EK 

1 adiineam E G ica fe habere : vc linea E S fe ha- 

I bec ad lacus rec-tum Parabolarum. 

Praparatio. 

Abfoluatur Parabola SMA defcripto ' eius altero 
^Cofnu AF O. Eruntobuerfainterfeduarum Parabola- 
rum cornua A F O , B L G : eritque E F jequalis ordi- „ ^ 
nata: E S : ita vt afleri poflit eodem modo , quatuor li- 
neas EK,EG;&,EF& latus reclum, efle proportio- 
nales. Item fumpta B V a:quali , linea A E; fiue CV 
xquali, fumpta linea: CE: ducacur perV ad axem 
normalis fecans in R. circulum ; obuerfas verd Parabo- 
Jas in L Sc O. Erunt ergo E K , V R asquales ob sequa- 
les pofltas A E , B V. /Cquales item propter eandem 

D d rationen? 



■ m 



JP 

m 
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Zl0 TARS II. 

rationcm tam E F , V L ; quam E G ; V O. Sunt enini 
Ordinatim ApplicatJC a verticibus A & B sequalium &: 
fimilium Parabolarum a^qualiter diftantes. 

Fiqttra Vi^efimaquinta. 




Demonftratio. 

Cuni ad fcmicirculi diametrum AB fit EK pcr- 
pendicularis , atque adeo mcdia proportionalis intcr 
diamctri fcgmcnta AE, EB:crit AE:prima trium 
f roportionalium AE,EK, EB, ad tertiam EB:vt 
Quadratum prima: A E ad Quadtatum fecundse E K. 
Scd vt AE ad E B , fiuc ad AV,linea: EB wjualemj 



ita 



i 
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LIB. Ul. Examen itiflicis Qudr.ptter. "% i i 
ita cfl: per lo.lib.r.ApoIl. Quadratum E F ad Quadra- 
tu m VO ;E"rgo vt Quadratum AEad Quadrarum E K; 
ita efl: Quadratum E F adQuadratum V O.Ergo eriam 
horu Quadratorum proporrionalium proportionalia 
erunt latera . nempe erit A E ad E K; vt E F ad V O fiuc 
adEG, lineae VO a:qualem. Et pcrmutando. vt A E 
ad E F i ita E K ad E G. SedEF media eft proportio- 
halis inter latus rc&um 6c lineam A E (eft enim Qua- 
dratum linex EF tequale rectangulo fub latcre re&o 
& linea A E comprehenfo per 1 1. lib.i. Apoll. ) Ergo 
ita eft E F ad Latus re£rum , vtE Aad E F. Sed vt E A 
adEF ; ita oltenfa eftEK efle ad E G. Ergo EK,EG; 
& E F, Latus re&um, funt proportionales. Quod erat 
probandgm, 

Scholium. 

Non alio fanemodoidem demonftrabitur,fi fubal- 
ternx fiuc obuerfa: Parabokc a:quales & fimiles , alios 
-& alios vcrtices oppofitos nancifcantur. Cuiufmodi 
funt Parabolx duae obucrfas A Z D , I Z X: circa qua- 
rum communem axcm A I femicirculus defcribatur 
AQIj|& linea quaeuis ad axem perpcndicularisram 
circulum quam Parabolas fecans , adinftar linea: E K, 
ducatur. Eadem enim femper futura eft demonftratio. 

PRO P. V. T H E O R. 

Defcriptis , vt in prceedenti Propoficione, Bg. 
dtiabus Parabolis atqualibus &C fimilibus fiue 
fubalter nis A S V V,B L N j fiue obuerfis AFTT, 

Dd t BLN, 



lii PARS II. 



Figttra Vigefmaquinta^ 




B L N. Defcripto etiam circa axem commu- 
nem A B femicirculo : du&is pratterea ordina- 
tim Applicatis quibufcumqueEF, V O ; qua?,il 
producantur , circulum fecent in K & R. Dico 
corpus Cylindricum mixtum ; cuius fcilicet ba- 
fis fit Quadrilaterum mixtum EKR. V,& alti- 
tudo fit latus re&umParabolarum : sequaricor- 
pori quod oritur cxTegmento EVPS du- 
doin fegmentum fubalternum E VLG<: vel, 
jequari corpori , quod ex fegmento E V O F 



LIB. 111. Examen triplm Jguadr. pofier. % 13 
du&o in fegmentum obuerfum E V L G, gene- 
ratur. Imbtotus femicylindrus,cuiusbafiseft 
femicirculus AKRB,6£ altitudo latusreftum 
Parabolarum } jequatur folido : quod extota Pa- 
rabola AB V V du&avel in totam Parabolam 
fubalternam A B N,vel,quodidem cil , in totanjt 
obuerfam AB R R , generatur. 

£ X P O S ITI O. 

Haec vna Propofitio mea tres comple&itur Propo- 
fitiones docliflimi Geometne. Prima earum eft 143. 
libri de duftibus. Secunda eft 51. lib. 1 o. eademque eft R g .i 
cum priore, nouatamen &ampliore probatione con- 
firmata : tertia deniqueeft;68. Prop. eiufdem lib, 10. 
Dua; priores , qux idem fonant,in cafu tantum fingu- 
lari verfantur : cum fcilicet axis communis A B dua- 
rumParabolarum obuerfatum circa quem femicircu- 
lusbafis futurifemicylindri defcribitur , xqualis eft ia- 
teri re&o Parabolarum.Tertia ver6 illa Propofitio 68. 
lib.io. Vniuerfalis eft liberamque admittit quantita- 
tem axis AB communis , circa quem bafis circularis 
femicylindri defcribatur : quemadmodum eandem 
conditionem admittitPropofitio mea. Verum in afli- 
gnandaaltitudine femicylindri illius , qui fuper femi- 
' circulo circaaxem A B defcripro erigatur: quiquefit Fig.i 
squalis folido exdu&u in fe Paraboiarumfubalterna- 
rum ; in eo,non oppoaimur quidem, verum difllmiles 
fumus : quod ego altitudinem femicylindri , ccrtam 
femper & vnicamdefinio : quantitatem fcilicet latews 
r Dd 3 re#i 




«4 



T A R S t fi 

Tigura Vigefimaquinta* 




&g t$ re< ^* Parabolarum qua: in fe fubalterne ducuntur. Au- 
chor vero Quadraturx Prop. 68. lib.io. citata alcitudi- 
nem illam ita dcterminat, vt cam velit efle latusre- 
dtanguli illius,cuius altcrum latus fitinfigura noftra 
Hnea EKquodque xquale fit re&angulo a duabus or- 
dinatim Applicatis EF, EG,conftituto:quam fane 
altitudinem clarius & immediatius determinaflet,fi 
eamafferuiflettribuslineisEK, EG<& EF quartam. 
effe proportionalem:cx eo enim fequitur vt rc&angu- 

lum 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.321/b 



LIB. III. Examen triplicu jQttadr.jJoTler. zi^ 
lum fub £ K & quarta illa proportionali xquale fit re- 1 
ftangulo fub ordinatis EF , E G. Illa vero quarta 
proportionalis quocumque cafu pofito axis A B com- 
rhunis Parabolarum, id eft, quocumqucfpatio diftenc 
a fe inuicem vertices A tk B Parabolarum , fempererk 
Latus re&um axi Parabolarum congruens. Vt clare 
dcmonftraui Prop.4.proxime Antecedenti : QiKe mira 
eftLaterisre£tifacultas, mirumque mihi prcebitura elt 
compendium cum adcalculum ventum fuerit : vt mi- 
rarifatis nequeam vei a Geometra fubtiliftimo non 
obferuatanijVel obferuatas mentionem nullam fadlam. 
Nullum ergo rJiud difcrimen eft inter hanc meam 
Propofitionem , &t tres illas citatas Authoris Te- 
tragonifmi^ riifi quodin definienda illafemicylindro- 
rum altitudine > qui fint asquales folidis ex dudu Para- 
bolarum fubalternarum ortis, afleruerim ego eam efle f '£ 
Latusre&um Parabolarura : afleFuerit ille , eam efle 
Latus*rechnguli cuiufdam ; fiue idem fiue diuerfum 
in diuerfis cafibus exiftat, non attendens , vel noncu- 
rans ; Quod tamen y vt expofui , aliud nunquam erit, 
quam LatusrectumParabolarumiitavtallata h^ecPro- 
pofitio mea ab illis tribus in re nuiio modo diflentiat: 
atque adeo demonftratio Autho» is #que huic mer ,at- 
queillis t. ibiuconueniati quam vt firmiffimam ad- 
mitto > , neculiquam eius confirmationem ( qu^ fane 
fuppeteret ) afterendamcenfeo breuicatis causa confiin 
btur ergo Author fuper hac re \ & ex citatis locis Pro~ 
batiopetatur Vnde conftet, quod defcriptis ,vtin prx- 
ceJenti>&c Q^uod erat demonftrandumu 

PROP* 



Rf.if. 



^m; *J> A R S 11. 

PROP. VI. THEOR. 
In eodem fchemate ( eodem vtor quo tritius 
euadatc£familiarius>acita in materia dimcili 
clarius) fic Parabola P A O : cuius vertex A > &> 
axis AVrfiatautem ad ipfum verticem A angu- 
lus femire&us contentus axe AV^&alteralinea 
A KK ,quam fecet in K K produ&a ordinatim 
Applicata V V : eandem etiam fccet in 1 1 alia 
quaiuis ordinatim Applicata E S producta. 

Figura Vtfefimaquinia. 




Dicoiemiparabolam AV V ductem m lci^Vpt- 

rabolam 
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LIB. III. Exame»triplicu ^uadr.poBer. ziy 
rabolam A V O : fme quod idem eft , femipara- 
bolam AVO du&am in fe,corpus producere 
£quale fohdo:cuius bafis fittriangulum AVKKj 
altitudo verblatus rectum Parabota. 

Dico praterea QuadrifaterumParaboIa: feg- 
mentum E V O F , fiue E V P S in fe du&um ge- 
nerare folidum sequale folido ; cuius bafis fit 
Trapezium E VKKII ; altitudo verb idem 
etiam latus re&um Parabok. 

Demonjlratio. 

Per pun&um M , in quo lineaA K K angulumfe- n £ 
rnire&um cum axe conftituens, Parabolam fecat : du- 
caturadaxem ordinataMI.Hxc eritperProp.3.huius, 
laterire&o «qualis. Sed perProp.i6i.Libriducl:uum 
corpus ortum ex femiparabola A P V in feduda, eft 
«quale Prifmati,cuius bafiseft triangulum AV K K,& 
altitudo M I , fiue latus re&um ParaboL-e , ipfi M I 
oftenfum xquale. Conftat ergo prior AiTertionis pars. 

Pofterior vero fic oftenditur.Percitatam Prop.nJr. 
du&uurn. Semiparabola AE S irt fe duda generatcor- 
pus arquale folido fiue Prifmati cuius bafis eft trian^u- 
Ium A E 1 1 ; altitudo vero redta M I fiue latus reclum. 
Si crgo a Prifmate,cuius bafis eft triangulum AVK K, 
& altitudo latus re&um , cui eft asquale oftenfum foli- 
dum ex du&u femiparabola: AVP infe genitum : do- 
matifr Prifma fuper triangulo A E 1 1 ad altitudinem 
lateris recli conftitutum , «quate oftenfum folido ex 
fcmiparabola A E S in fe du&a genito : remanebit foli- 

E e dum 



2,i8 *3> A KS II. u a a 

dum fuper bafi Quadrilatera E V K K 1 1 ad altitudi- 
nem lateris re&iexcitatum , arquale folido,quod fit ex 
Quadrilatero mixto S E V P in. fe du&o. Vtraque ergo 
pars Aflfertionis vera eft. 




m tt;\ Corollarium /. 

&g- Hinc fit vt fi aliae & alke Parabolx.Parabola VATT 
ampliores vel anguftiorcs , provt latus earum rectuni 
». ! maius erit vel minus latere redo MI Parabolx VATT, 

defcribantur : omnes femiparabola: eadem ordinatim 
Applicata tanquam bafe abfciflic fi in fe ducantur, 

foli^i 



LIB. III. Examen tripHcii Jguadr.pofler. 1 1 * 
tolida gcnerent ajqualia Prifmatibus,quorum omnium 
bafis vna cademque fit folaque altitudine differant, 
quam metitur latus re&um in diuerfis parabolis diuer- 
fum. Ac propterea ita fe habeant huiufmodicorpora, 
vt fe habent inter fe latera recla parabolarum ex qua- 
rumdu&uin feipfas , proficifcuntur : fi quidem Prif- 
mata fuper requali bafi conftituta eandem habent ra- 
tionem inter fe,quam habent eorum altitudines per 8. 
lib. i z. Vt in hoc fchemate ordinata V P qua? oftenfa 
eft conftituere triangulum AVKK, quod fit bafis 
Prifmatis a?qualis folido ex du&u femiparaboLx V A P 
in fe genito s abfcindet alias & alias femiparabolas, 
quemadmodum abfcinditfemiparabolam AV P ; qux 
fl infe ducantur,folida producentsequaliaPrifmati- 
bus ; quorum omnium bafis erit femper triangulum 
AVKK femel conftitutum : altitudo vero afingulis 
lateribus reclis fingularumParaboIarumdefinietur. 
Quod verode femiparabolis integrisafTeritunidem 
• de fegmentis earum inter duas ordinatas ad axem in- 
terceptis afleridebet. EritfcilicetTrapezium IIEVKK 
bafis omnium folidorum qua: arqualia fint foIidis,qu<e 
fegmenta parabolica inter duas ordinatas intercepta, 
cuiufmodi eft fcgmentum S E V P ,in fe du&a gene- 
rant-: itavt horum omnium folidornm difcrimen to- 
tum fit penes diuerfam quantitatcm laterum re&oru. 

Corollarium II, 

Ex Propofitione ^.praecedente colligitur idem con- Fig.i 
tingere in ductibus fubalternis femiparabolarum ea- 

E Q 4 rumque 



f 



1lO 
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Figura Vtgefimtquinta. 




rumque partium : quod circa du&us direclos earum- 
dem contingere proxime declaraui. Si nimirum circa 
fig 15 ' eundem axem A B , quotcumque , quazcumque Para- 
bok Tubalterna: defcribantur ( cuiufmodi funt dua: 
AB V V , B A N ) maiores minorefve : exque hoc in 
fitu fubalterno ducantur in fe : generabuntur corpora 
exiis duttibusfubalternis jquorum Ratio eademerir, 
quae eft laterum re&orum fingularum Parabolarum 
cx quarum duttu fubalterno orta funt. Oftenfum fi- 

quidem 



LIB. III. E^me^irtplicisJ^adr.foBf?. 90 
quidemeft quamcumque femiparabolam A BVVin 
fe fubalterne du&am folidum generare tfqualefemi- 
cylindro ; cuius bafis eft femicirculus AfCRB, altitu- 
do vero larus re&um Parabolaj eiufdem. Cum itaquc 
omnium femicylindrorum corporibus illis ex du&u 
fubaltcrno ortis a^qualium, vna eademque fit bafis, 
nempe femicirculus A K R B.Sint autem omnes femi- 
cylindri , ficut & cylindri , quorum arqualis eft bafis,ita 
inter fe , vtinter fe funt eorum altitudines , qua? funt 
laterarefta. manifeftum eft, corporaomnia exdudtu 
fubalterno Parabolarum omnium , quarum idem fic 
axis,verbi gratia, A B,genita ita fe habere inter fe , vt fe 
habentfingularum latera refta. Id porro Iocum habec 
non folum in Parabolis integris , verum etiam in feg- 
mentis Quadrilateris inter duas ordinatim Applicatas 
interceptis. Oftenfum enim eft Quadrilaterum EVPS 
in Quadrilaterum fobalternum E VLG duftum , cor- 
pusgenerare ; quodfit arquale femicylindri portioni, 
cuius bafis eft planum mixtum EKRV , dc altitudo 
latus re&um paraboffe P A O.Quod de omnibus Para- 
bolarum fubalterne pofitaruea circa axem commu- 
nem A B,fegmentis inter eafdem lineas parallelas SEF, 
P V O interceptisdernonftrari poteft. Sed corporaom- 1 
nia fuper bafi eadem E K R V , ita erecla nonaliter 
fe habent inter fe , quam fe habeant altitudines , quje 
funt latera reda Parabolarum ; feruant enim huiuf- 
modicorporalicetmixta, quorum facies fuperioreft 
bafi eoru,& parallela & aequalis & fimilis, rationes vel 
Pnfmatum vel Cylindroru,quorum partes quxdS funt. 

*- e 3 Monitum. 



IU 



JMonitum. 

Confequenter ad duas pnecedentes Propofitiones 
5-& 6.in quibus de6nitur ; cui folido fit squale corpus 
ortum ex duftu tum dire&o, tum fubalterno ; tam in- 
tegrarumParabolarum>quam earum quarumdam par- 
tium mixturam>quas duae ordinatse &: axis circumlcii. 
bunt vna cum arcu ab ordinatis intercepto. Definien- 
da nunc forent corpora y quibus^qualiafunt folida ex 
aliis fegmentis Parabolarum , quibus ea conditio non 
competit , vt axis fit aliquot eorum latus. Scd loco id 
oftendetur ad concipiendum aptiori, vbi ad calculum 
ventum fuerit: quo duas prx c&teris Propofitiones^ex 
quibus tota vel firmitas vel ruina Tetragonifmi non 
tantum fecundi j quo de agimus hic ex Inftituto - y fed 
etiam tertij & quarti,vt conftabit confequitur. Earum 
prior eft fexagefima fecunda lib.io.operis Geometrici: 
pofterior vcro eft eiufdem lib. 10. feptuagefima (epti- 
ma : quas neceflarium eft hic in medium adducere, vt 
fcopus percipiatur in quem tandem contendant omnia 
fer^ qiix in pofterum propofiturus fum , ccrtiiifque 
dc haclite tota,qua: ex iis pendet, iudicium feratur. 
Prior ergo in hxc verba fonat , quam fcruato ordine 
naeo exhibeo. 

PROP. VII. THEOR. 
Authoris Quadraturc eo.lib.io. 

$11}. Eadem , m^uit , figura mancnte, id cft, in fchemate 

meo 



Sr. 



LIB. li/. Examen tripliw J*hadr,pofer. x%$ 
mco pei-fimili,(juo vti me expedit. Sit ParabolaPAO: 
in qua fumantur dua: diametri squales qudibet, vt 
A I ( qua: axis eft , Iicet id minime fit neceflarium ) & 
F L. Et per earum extrema puncla I , & L ad ipfas du- 
cantur perpendiculares I D, V L O; <jua: ad axem erunt 
ordinatim Applicata?. 



Ftgura Figejimaqinnta. 




Dico(pergitipfe) Rationem , qu;e eft inter feo- 
menta Parabolica A I D , & F L O dufta in feipft ( id 
eft inter corpora ex illis du<3tibus orta) cfle adE ^io- 
nem quae eft inter fegmenta Parabolica F S PL& AIM 



etiam 





H4 



Rgurn yigepm^wrtta. 
T ~ 




etjamdu&a in feipfa: vtRatio inter fegmenta Para- 
bolica A I D & FL O du&ain feipfa fubalterne ; eft ad 
Rationem inter fegmenta Parabolica FSPL, & AIM 
etiam du&ain feipfa fubalterne. Ita habent Authoris 
velverba,velfcnfus inhac Propofitione. Quam vt 
ccrtiffimam admittit ipfe Sc vniuerfaliffimam in om» 
ni cafu & loco , inquo fumere libeat diametros a:qua- 
les A I , F L. Per quarum extrema pundh ducantur li- 
nc*e ad axem perpandicularcs, iiue ordinatim ad axcm 

AppUcats 
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LIB. 111. Examentripltcu ^uadr.polier. 
ApplicatJE. Hae cnim fuperficies parabolicas femper 
continebunc , quse in fe ducla: eo ordine , qui hic ob- 
(eruatus eft ; folida generabunt dictas hic rationes fem- 
per obferuantia. Hicegocafum aflumode indoftria, 
in quo altera afliimptarum diametrorum fit etiam axis, 
qualis eftAI; licet parallelarum altera per eius extre- 
ma pundtadu&arum , nempe quae per A. ducitur , Pa- 
rabolam non fecec , fed eam tantum in A tangac. Ne- 
que enim minus ha: quam alix qua:libec paraflela: per 
cxtrema diametrorum sequalium ducta: , duas fu- 
perficies claudunt parabolicas , folida per fuos du&us 
generandi capaces ;quse cum folidis ex aliisalio inficu 
pofitis fuperficiebus, ortis comparari queant. Ideo ve- 
ro cafus hic peculiaris a me hic adhibetur ; fiepiufque 
adhibebitur in pofterum ob infignia qucc prieftat in 
calculo compendia, vc experientia docebit s iamque 
vel ex eo patet : quod clauia inter Parallelas fegmenta 
duoAlD,AIM funt arqualia ipfique axi adiaccnt re- 
liquarum diametrorum & nobiliflimo &: notiflimo. 

Demonftrationem quam habet Author ad verita- 
tem Propofitionis huius Cux ftabilicndam , non adfcri- 
bo : tum quia ei , nuinerorum Iuce coa&us olim non 
fubfcribam : tum quia Iongioris eft opera , & grauio- 
ris quam exigat inftitutum meum ; cui fufficit fola ipfa 
& fimplex expofitio Propofitionis , eiufque fenfus de- 
claratio. Quod a me eft praftitum cumulatc. 

Adonitum. 

Secunda Authoris Propofitio , de qua fuperius in 

F £ monito 



ti$ TARS U. 

monitoPropofitionistf. faftaeft mentio,ipfa efl:77. 
& vltima , qua re&umettm aliquod Curuilineo a*qua. 
le exhibereconatur; atque vtinam foelix euentus tanto 
conatui tandem refpondeat ; fitque xquum tanti labo- 
ris,induftrix , &c operxpretium. Sed in dubium ,hanc 
ipfamfolutionenm reuocare videtur iudicium Anth- 
metices;dum in prxcedentem Propofitionem,cui tota 
Problematis foluendi ratio innititur , fententiam fert 
condemnationis,quovero iure, conftabit abundein- 
ferius : Id in prxfentiarum videndum. QBpmodo fo- 
lutio Problematis ex citata Propofitione ita pendeat, 
vt ea concufla, ipfoftare nequeat. En crgo Authoris fi 
verbanonomnia ,merus tamen fenfus ex fchemate 
meo exhibitus , & in ordinem meum repofita Pro- 
pofitio. 

PROP. VIII. PROLB. 

Authoris 77. Libri Deciml 

fig.%?. Sit axis A B Parabolarum AFO,BLG;&AZD, 
I ZX fubalterne conftitutarum : fumptis deinde A E, 
B V xqualibus , eius quantitatis , vt intercepta linea 
E V xqualis fit linex AI (quod facile fiet , fi A B bifa- 
riam in C ; & AI bifariam in H diuidantur : fuman- 
turque C E , CV xquales lineis H A , H I : erunt enim 
tuncAE, BV. xquales ; detra&is fcilicct CE,CV 
xqualibus ab xqualibus C A , C B ) ducantur demum 
ordinatim Applicatx EG,VO: & I D. qux produ- 
canrur quantum fatis , Oportcat autcm, inquit, rattonem 
txhibere j qua cft mter corpora , qu<e oriuntur ex fubalterno 

dufittt 



LIB. 111. Exarnen triplicis Quadr.pofler. 117 

\ Figura, ffgeftmaqHWt*. 




duflu fegmenti Parabolici AlDinfe y hoc ejl> in fegmentum 
1AX:& ex duEiu fubalterno F LOin fe >hoc e(l> in feg- 
tnentum LFG. Vt\ inter folida , qua fiunt ex duSlo fubal- 
terno planorum Al M in I AT gjf FSPL,inFOOTL: 
rvel planorum his xqualium S F OT >in S GLT* 

Conftruftio & DernonBratio. 

Demon&ratum eft> inquit Author , Prop. 6t. ( ea eft 
pracedens Prop.7. ) quod proportio > qu* eft inter rattones 
folidorum y quae fiunt ex du&u A I D infe } ffi tx duft* 

Ff z JFLO 




m 



' 21 8 PAR S 11. 

pLOin feipfim : & exducluFLPS 'mfestf AIM in 
feipfum , eadem fitcum Proportione , qu& reperkur inter 
rattones corporum , qua funt ex duSiu fubalterno eorumdem 
planorum. Igitur Permutando,Proportio qu<e e(l, &c. olim 
reliqua harc interim fatis. 

Quid cnim pergam vlterius ?]Sluftquid non fatis 
patet ex his , totam Problematis huius conftru&io- 
nem eiufque demonltrationem ex citata & explicata 
adProp.7. huius. Propofitione illafit.itapendere , vt 
ex illius ftatu huius etiam fortuna tota pendeat ? quod 
hic declarare quam fieri potuit apetthlime , necefla- 
rium erat ; cum eam folam Propofitionem in dubium 
adducant numerorum rationes exponendar. Quas 
ante quam moneo. 

Subfiftopaulifperadmiratione defixus cur Author 
celeberrimuilludProblema : quod omnes Geometriae 
facultates copiofiflimas elufit hattenus : In cuius gra- 
tiam tam multamPropofitionumvim arduo fane diu- 
turnoque labore ipfe congeffit •, tam paucis perftrin- 
xerit ; folutioneque tam leui concluferit vix vt tres 
verficulorum ordines adxquet, eofquet obiter & quafi 
porifmaquoddampropofuerit. Sedhacin rc conful- 
tiffimi viri inftitutum abfit vt carpam quod eo vene- 
ror magis , quo minus eius confcius ego fum : Plufcula 
fortafle ad calcem de tota hac folutione in medium 
adducam : Interim cxpofitioriem aggredior eorum, 
quae citatam illam Propofitionem 61. in difcrimcn 
adducere vidcntur. Qux tota exercitatio vt planior 
fiat .-quaedam tanquam prxnofcenda prius expono. 

Monita. 




L1B,IIL ExamentripltcuJ^adr.fofler. zi$ 
Monita. 

Primo ergo obferuandum eft : cum duplex mctho- 
dus iniri poflit, qua fuperiusallata propofitio feptima, 
quae eft Authoris fexagefimafecunda libri 10. difcu- 
tiatur : altera , qua principia vel conclufiones , vnde 
totum robur fuum haurit , perpendantur : altcra , qua 
ex eiusfuppofitione fadla , obferuetur , fiquid vel im- 
poflibile velabfurduai^autaperte falfutnconfcquatur; 
vthinc arguatur , iuxta Logices ftatuta, aliquid vitij 
admiflumin Antecedentibus, licet necdum conftec 
vbi lateat: breuior mihi vifa eft & abfolutior fecunda 
haecratio. Vbi prsefertim obferuaui me numeroruni 
auxilio vtipofle , qui nudam & apertam rerum verita- 
tem, quoties confulipotfunt , exhiberc folent : quan- 
quam vix dici queat , quam egre eo tandem totam 
hanc difficultatem adduxerimjadduxitamen , nec nifi 
fallor , omnino perperam. 

Secundo moneo. Cum in fequentibus futurum fit 
non raro , vt radices e numeris irrationalibus fint 
eruendar, quas non facilius ad veras (fi tam&n veru! 
dici queant, quas impoflibiles exiftnnt ) admoucas, 
quam ope numerorum fra&orum , quos decimarum 
vel decadicos appeltant ex eo , quod eorum denomi- 
nator fit femper vel denarius , vel per denarium produ- 
6tus: eis me maximo cum compendio , cum res feret, 
vfurum:fed ita vt defignatione pauio commodiore 
vtar, quam confuecus ferat modus. Qui iubet v'ti- 
mamnumeri figuram tot accenculis notari,quotcot> 

F f 3 tineret 



%i o P ARS II. 

tineret figuras nihili fiue zero denominator , fi ad 
longum more folito exprimenda fra&io foret. Exem- 
plum efto. Vis numerum hunc i 4 -g-in modurnde- 
cadicorum exprimere ; ita haberet , 142- 5 8 • Vltima fi- 
gura tribus accentulis acutis inufta; qui indicent De- 
nominatorem tribus zero praifixa vnitate conftare : v el 
etiamfignificent tres pofteriores Charafteres totius 
numeri ad fradionem pertinere ; reliquas ver6 duas 
^^.priorcs, numerum efle integrum jcui fractio adha:- 
ret. Atquisnonvideatnon fatis apte tot accentulis 
vnicam vltimam notam onerari ? quis non laboret in 
aifignandisvnicuique'figura:antecedenti fuorum ac- 
centuum debitam multitudinem. prafertim cdm nu- 
merofior fuerit accentuum copia ? quis , nifi a:gre, nu- 
merum integrum , (fi quis prarfigatur fta&o) ab adha> 
rente fra&odiftinguat ? Cenfeo ergo longe commo- 
diusfore , fi ipfa primafrafti numeri figura vnico ac- 
centu notetur ; reliqua? verodeinceps figurc vno fem- 
per plus notari cenfeantur. vt in dato exemplo , ita no- 
tari debere cenfeo datum numerum 141 58. figurafci- 
licet laccentu notata, reliquis infequentibus intadtis, 
licet 6c ipfa; notari cenfeantur accentulis vno femper 
plus , quo magis a prima notata recedunt. Quod fi 
fradto numero nullus prxfigaturnumerus integer , fi- 
guiaque primanotanda non ad Dcnominatorem 10 
(ficenim acccntu fuo vnico inurerctur) fed ad 100 
vel 1000. pettineret : tunc prxfigenda; forent tot figu- 
ra: nihili , quot vna minus , figuras nihili continet De- 
normnatoi. Vt , fi hic numerus vel-7^7 notandus 

foret 



LITS. III. Examen triplicu Jzhadr.fofler. i 3 * 
foret & in claffem decadicorum adfcifcendus. Ita ex- 
primeretur 0*5 , vel 005. vel certc tunc tot accentus 
apponantur figurc illi , quot cxigit Denominator, hoc 
modo 5' vel 5*. Reliquasoperationes horum decadi- 
corum non attingo, nonenim id ago -.moneotantum 
mira compendia ab huius generis numeris praeftari: 
moneo ita plane tra&andos , ac tra&ari folent confueti 
fradti numcri , folius diuerfe defignationis habitara- 
tione. Hispmiotatisad rem propius accedamus, fcr- 
uatoPropofitionum ordine & nunvero. 

PPvOP. IX. PROBL. * 

Syftema feu figuram vniuerfalem conftmere 
quae foladeinceps vfui futurafit. 

Paucis fuperius perftn&a eft fy ftematis huius 
conftrudio :qaamhic, vt locusexigit > icerum 
expono paulo diftindius. 

Conftru£fw. 

Circa lineam A B tanquam axcm Pfrabolce dux JSjj.ij. 
^quales &c fimiles obuerfofitudefcribantur VVATT, 
RRBNjquarum A&Bfint earum vertices. Diuito 
deinde axe A B bifariam in C , d\ix fumantur eiuspar- 
ticalx CE,CV^quales:quibusfumantura^quales AH, 
H I ; ita vt tota E V,toti A I fit ^qualis.Tum per I,E,& 
V ordinatasducantur ad axem vtrumque produdbe ID, 
I M : E F , E S : V O , V P. Ad h*c defcribatur circa 
axem A I , Parabola Y I X ^qualis & fimilis Parabolas 
MAD eique obuerfa. Prarterea duo pun&a S &T; 

item 




H 



PARS Ih 

Figura Vtgcfimaquint* 




jL^. item F & L lineis redis iungantur : quaemedio axiE V 
futurce funt parallelae & xquales s iungunt enim duas 
parallelas lineas & scqualcs EF, VL,eo quod hx fint 
ordinatx in aequalibusParabolisad axem communem, 
& jequaliter diftent a verticibus A & B Parabolarum. 
Quo eodem iure acquales funt ordinatac E G , V O. 
Hinc fequitur F L axi A V parallelam , diametrum eue 
Parabolx,omnes enim linex , axi Parabokc cuiufuis, 
parallelae,funt eiufdcm Parabolxdiametri. Ccntrisde- 
KjUm H & C,femicirculi.defcribantur A Q I, A K R. B. 

Deni 
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LlB. III. Exameiitriplicu J^adr.fofteK 13 j 
Denique fiatangulus femiredtusB A KK,duda AKK 
quae ab ordinatis , fi producantur, fecetur in 1 I,& K K. 
Hoc eft fy ftema praeter quod vix aliud ad rem noftram 
defideretur. 

Ecce enim in primis hypothefim neceflariam ad rig. 
Propofitionem illam 6z. lib.io. Authoris.quamverfa- 
mus : cuius paucis hic memoriam refrico. Sunteigo 
dux diametri A I , F L pofita: aequales. Sunt per earum 
extrema dudeadaxem perpendicularesRRAN,MID; 
& S E F , P V O. Suntduoconftitutafegmenta aequa- 
liafibi obuerfa A I D,I A X ; & F L 0,L F G : duo item 
F S P L,L T O O F : quibus arqualiafunt duo SF O T, 
T L G S , & fimiliter pofita,vteorum loco ea Iiceat ad- 
hibere. Ergo iuxta Propofitionem illam 6t. proportio 
quae eft inter rationem,quam habet corpus ex fegmen- 
to A I D in fe du<5lo genitum , ad corpus genitum ex 
fegmento F L O in fe du6to : & Rationem quam ha- 
bet corpus ex fegmento E L P S vel huic «quali SFOT 
in fe ducto ortum , ad corpus ex fegmento A I M vel 
huic asquali A I D in fe ducto genitum ; Jequalis eft ex 
Authoris fcntentiaproportioni , quae eft inter rationes 
corporum , qua; ex eifdem fegmentis in fe fubalterne 
eodem ordine du&is generaiitur. Iftud porro eft de 
quodubitatur,& dequoarbitra confuli debet Arith- 
metica;cui vt clarius caiifa tota proponatur, & breuius, 
omitTa ductuum illorum tamprolixacommemoratio. 
ne,qua: fsepius repetenda occurret : Primum corpus ex 
fegmentoAID in fe duclo genitum vocabimus A. 
Secundum vero ex fegmento F L Oin fe itidem dudo 

G g ortum 
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%34 




T A R S II. 

' TiguraVigcfima^uinta. 

i 




orcum,dicecurB. Atcertium,quod fegmcncum S F O I, 
in fe duftu producic chara&ere C defignabicur. Quar- 
cum denicjue enafcens exfegmenco A I M in fe duil o, 
notam D , fibi vendicabit. Deinde «quacuor folida ex 
eifdem fegmencis in fe fubalterne eodem oidine du- 
«ftis producta rocidem fignisdillinguencur E,F, G , H, 
Porro Ratio corporum A & B. corporum C & D , &c. 
Dicecurrario AB,ratio C D , &c. Deinde proportio 
incer rationes A B Sc C D ad ducYus fimplices,fpe&an- 
tcs •, defignabitur notis K , L : alcera verd proporcio in- 

ter 
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L I B. II 1. Examen triplicHt JjhAdr.pofter. 135- 
ter rationes E,F,& GH : qux ad fubalternos du&us per- 
tinentjvocabitur MN. Ac tandem proportionalitas 
inter hafce duas proportionesK L , &c MN:dicatur 
P Q^n colledtam harum omnium denominationuni 
lucis , memori^eque caufa fynopfim. Confule etiam 
Propofitionem G. lib.i. 




1 AID} An 
1- > Ratio I 
FLO) B/ 



folida 
ex du 
&u 

in fe \ propomo 

veleo.. SFOT} C( L 
rum > Ratio\ 

bafes. AIM ) DJ 



h AID-) 
ih F L D> 



Ratio 



folid 
ex d 

au 

fefub- 

alter- SFOT} G 
no,vel cR atio 
eorum AlM > 
bafes. 



PROP. X. PROBL. 
Ex data linearum aliquot in fyftemate defi- 
gnatarumquantitate ihnumeris': Reliquarum 
quantitatem ih numeris coiligere. 

Gg 2. Solntio. 




ttf FARS IL 

Soltttio. 

Hoc eft incundarum omnium operationum fun- 
damentum :quae eo certiores expeditior6fque futurae 
funt : quo aptioues numeri hic primum fuppofiti fue- 
rint. Vix queam referre quam varios confuluerim nu- 
meros, quam multos animo calamoque verfarim : qui 
tandem vel in irrationales vel infra&os , abeuntes cal- 
culumtuibabant meum txdioquc cumulabant Jicet 
alioqui fcopum attingerent. Comperi demum reper- 
tumiri aptiflimos; fi Quadratum quempiam nume- 
rum in duos Quadratos numeros , qui dato excefTu, 
^tiam Quadratofi luberet,fefe fuperarent : cuius a^nig- 
matis folutio ope Algebraeexpedita eft : nullos tamen 
aptiores fuffecit(fuffecit autem quam plurimos) quam 
qui obuij funt & apud Artifices etiam triti ad angulum 
re&um conftituendum s nimirum 3.4.5.quorum Qua- 
dratifunt 9. ltf.i^.huiufmodi/vt maximus i^.induos 
9 &16 Quadratos diuidatur. horumquc maiorem 16 
exceflu fuperat Qiiadrato nempe 9. Nec eos tantum 
cum compendio licebit adhibere , fed etiam cum co- 
dem alios quoflibet horum #que multipliccs , vtinfe- 
^ius conftabit. Verum tandetn quorfum horum nu- 
merorum mentio?Eneorumadfyitematis lineas ap- 
plicatio. 

lig.xs. Eftoigitnt AVpartiumi5. AE kj, AI 9. EritE V 
partium 9 , & erit xqualis linex A I. Erunt prarterea 
V K K 15. ET 16. 1 M 9. Sunteriim xqualesfingulx 
fingulis lmcis V A , E A \ I A propter angulos femire- 
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LIB. 111. Examtn trijilicis Jguadr.pofier. iyj 

Figura yigtjimaquima. 




c"tos ad bafimfihgulorum triangulorum AVKKAET, 
A 1 M. Denique C E vel C V : item H A, vel H I func 
4 -^- fiue 45 . Acque hae dacae funt lineae. Ex datis aliae 
cruencur , fedprius ftacuendum eft lacus redcum Para- 
bolarum. Quod cum liberat fic quancicatis provt libe- 
rum eft varias Parabolas aflumere , quarum omnium 
fint iidem vertices, A&B,idemque axis communis 
A B vt ex CorolI.i.Propofitionis 6. Huius , colligitur; 
illud ftatuo continere parciculam vnam earum,in qui- 
bus notae poficae func lineae A V > A E, &c. fic enim , vc 
X v Gg 3 experientia 
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2.38 *P ARS 1 1. 

docebic , calcuius longe compendiofior futurus eft, 
cum vnitas vel multiplicans vcl diuidens numerum 
qucmlibet, nullam in eum inducat mutationem. Pofi- 
to ergo latere refto u ordinatim Applicata VO eric 5. 
Fi£ ts . E F4. 1 D 3. Nam Quadratum ordinat* VO ^quale 
eftreaangulofublatereredo i,& abfciffa fagitta VA 
1$. per 11. lib. t.Apoll. Quadratum ergo ordinat^ 
VOelhj acproindeipfaordinata^cumficiiiiusQua- 
drati radix, erit 5. Par eft reliquarum E F 3 I D ratio. 

Reftat inueftiganda linea F: K fiue VR. Cum linea 
C A fiue C K nota fit , nempe partium zo ~ fiue ex 
lege decadicorum, 205'. Quadretur hic numerus fiet 
42,02/5. Ex eoQuadrato dematur Quadratum linesc 
C E 45' j quod eft zoi 5 : remanebit Quadratum E K 
40000 per 47.1ib. 1 .Eucl , fiue expunfta fradlione, quae 
hic inutilis eft, 400. huius radix Quadrata 10 exhibet 
quanticatcm linex EK. Qu^eadem habetur,fiBE 
25 multiplicet E A 16. 5:ex produdo 400 radix Qua- 
drata 10 eruatur. Eft enim K E mcdia proportionalis 
interEB, &E A. 

Nuncquxro femicirculoru A QI, A K B perimetru 
ex datis diametris AI 9 &: A B 4 1 . Ex recetioru Geome- 
trarum peritiftimoiucalculo, circulidiametro pofita r, 
perimeterpolygoni circulo circufcripti lateru 2,560 mi- 
nor eft quam 31 V^orinfcripti vero maior quam 314159, 
ita vt ne vnitate ( qua* tercenties millefima partc huius 
numeri minoV cft ) intcr fe difcrepent hx duarcirculi 
perimetri.Si crgo tales funt circuli A Q I perimetri po- 
fitadiametroAlji.cadcm Ai^pofita?. perimetri erunt 

18^7440 



! 
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LIB. 111. Exmwtriflicu Quadr.po&er. 239 
4817440 & 1817431 , iHa maior vera, hxc autem 
veraminor. quaehabentur multiplicatis perimetrjs fu- 
pra ftabilitis per^ quemadmodum per? multiplica- 
tum diameter. Siquidem proportionales eflfe debent 
diameter & circumferentia circuli. Semiperirocter er- 
go AQJ^maior vera eft i4i'37io ; vera minor 
141' 371 5. Ergo etiam eiufdem perimetri quarta pars 
maior vera erit 70^860 3 minor vera 70^8 58. 

Eadem methodo ftatuemus perimetrum circuli 
A K B, cuius diameter eft AB 4i.atque adeo femipe- 
rimetrum ac tandem quartam perimetri partem : qux 
futura eft huiufmodi 3110140 maior vera: at minor 
vera 3110118. 

Atque hx funt linese fiue redce fiue circulares quas 
necefle fueratdefinirehac Propoficione. quas in vnum 
colledas exhibeo , vt hinc facilius peti queantr 




Latus re£h— 1 
Quarta pars 
perimetri AQI 
70 ! 686o maior 
7o'^858minor 
Quarta pars 
perimetri AKB 
311 0140 maior 
3110118 minor 



PROP. XI. PROBL. 

Ex nota linearum fuperiorum in numeris 

quanti 



1 



■ 




— jr— — -*v -—- 

. .''jr,,'" I H W ': T^ijBu^il 
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1.40 VARS I/. 

quantitatc. Plana qusedam in numeris nota 

exhibere. 

. In primis occurrit triangulum A I M. ducatur A 1 9 
in I M 9 y & produtti 8 1 femiflis 40 5' fumatur. 

Secundo Trapczium IIEVKK notum fiet fi C A 
405' ducatur in E V 9. vt fiat 1 845'. Nam eius area habe- 
tur fi duo eius latera V K K t$ & E 1 1 1 c , fimul addan- 
turjfa&ique numcri 41 , femiflis 105' ducatur ineius 
Iatus E V 9. At C A , vt patet, eft femuTis linearum AV, 
A E illis lateribus zequalium. 

Tertio. Rectangulum E L eft 36. eius enim area fit 
latere E F 4 in latus E V 9 du£to. 

Quarto nofcenda eft area portionis Parabolicx 
FLO. Quam ita colligemus. AdlineamVO^, 
addatur tertia cius pars 1 -y- vt fiat tota . per 
quam multiplicetur AV15. Produ&us hic numerus 
i66-,eft area totius Parabola: P A O : Eft enim Pa- 
rabolaPAO fefquitertiatrianguliP AO (dudaecon- 
cipiantut redte AP , AO ) per Prop.t4. lib... Archim. 
de Parab. Sed rectangulum , cuius vnum latus eft AV 
altitudo trianguli PAO : alterum vero eft trianguli 
eiufdem femibafis V O au&a fui tertia parte , eft eiuf- 
dem trianguli fefquitertium. Ergo re&angulum & 
Parabola funtaequalia,&quidem hoc numero 166 -f- 
expre(Ta. Eadem methodo habebitur Parabola S AF: 
femibafifcilicet EF 4 au&a fui parte tertia, & facto 
numero 5 ~ du&o in A E i<j, vt fiat 85 ~ re&angu- 
lum aequale Parabok S A F. 

Nunc 



LIB.I1. Exttmen tripltcu Jguadr.pofler. 14T 

Figura Ptgejimttquinta. 




Nunc vcio fi Parabola S AF 85 -f- dematur ex Pa- 
rabola PAO 166 -~- remanebic 81 -j- exprimens 
aream plani mixti quadrilateri S F O P. A quo fi rur- 
fum dematur rectangulum S L 71 ) duplum fcilicec re- 
danguli E L 36) fupererit 9 -^- exprimens duas 
portiones Parabolicas S T P , F L O. Ergo fola FLO 
cric 4-7-- 

Quinto inueftigo aream femicirculi A QJ: ea ha- 
betur fi diamcter AI 9 ducatur in quartam partcmpe- 
rimetri fuperius ftabilitam jo'686o & 7o'<»858. fiet 

H h cnim 
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9* 



*4* ? A R S> II. 

enim area totius circuli maior vera c $6 1740. & mi- 
nor vera636'i7zz.cuius femis 3180870. & 3180861 
eric area femicirculi A QJ tam vera maior, quam mi- 
nor vera. 

Sexto nofcenda eft areamixti Quadrilateri EKRV. 
Id autemvtobtineaturaliaquxdamprius determinari 
debent, ex quibus confequatur. qualis eft areatotius 
circuli, deinde fc&or C KR. Area quidem circuli ob- 
tinetur du£ta diametro AB 41 in quartam partem pe- 
rimetri 31x0140, vel 3110118 :eritque 131015740 & 
1 3x015148 illa maior , ha?c minor vera. 

Sector autem C K R notus fiet,ex noto eius angulo 
KCR ad centru circuli. Ita enim fe habebit area totius 
circuli proxime inuenta ad aream fedorisjvt tota peji- 
meter circuli ad arcu KR ; fiue vt quatuor anguli recti 
ad angulu KCR. Angulus ergo ille inquirendus eft qui 
cum fit duplus anguli EKC trianguli EKCrcuius nota 
funt omnia latera: notus euadet angulus ille , eritque 
pratcife admodum , G. 11 M.41. Si ergo duplicetur, 
vt £ at angulus , G. 15, M. 11. hic erit angulus KCR, 
fiue arcus K R. Iam fiat vt totus circulus G y $6o fiue 
M. 11600, ad arcum KR. G. 15.M11. fiue M.i 5ii:ita 
area circuli paulo ante num.6. inuenta ad 9301914 vel 
f '£-M- 9 301890 fe&orem vero maiorem, & minorem.Quo J 
fi ad hunc feaorem addatur rectanguluni ,quodfit ex 
EK io,in E C 4 5' quod eft, 90 : fiet tandem area mixti 
Quadrilateri EKR V maior vera 1 8 30 1914 , minor 
vera i8 3 o'i89o.Eft enimredangulum CEK 5 o,*qua- 
le duobus triangulis C E K , C V R. 

Hactenus 
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LIB. III. Exdmcn tripttcii <Quddr.po(ler. 14) 
Haftenus inueftigata plana,fimulomniahactabel- 
la comple&or. 



I Trian. AIM — 405' 


3i8'o8io 


Trapez.EKK 1845' 


Semic.AQI 


Re&ang.EL 36 


318081 1 


Parab.FLO— 4 4. 




Eiusduplum -9-j- , 


18 30*1914 


PlanumEFOV— 40^- • 


Plan.EKRV. 


' i 


18301890 



PROP. XII. PROBL. 



Solida numeris exhibere : quas ex fegmentis 
Parabolicis AID, FLO:& FLPS, AIM in 
(educ"Hs gencrantur. 

Hxc folida , ad calcem Propofitionis 8 vocariiuffi 
A , B & C , D. Primum A & vltimum D , quae aequa- 
liafunt, vtpote ex asqualibus fegmentis Parabolicis 
A I D , AIM in Cc du£tis orta, facile nofcuntur nam 
ex didtis Prop. 6. corpora haec aequalia funt folido : cu- 
ius bafis eft triangulum A I M 40 $' , & altitudo Latus 
redlum 1. Ducatur bafis 405' in altitudinem 1 fiet foli- 
dum 405 quaefitum tam A quam D. 

Secundo. Solidum B ( quod ex fegmento F L O in 
fe du&o gignitur ) ita norum fiet. Conftat ex Prop. 6. 
corpus ortum exdu&u Quadrilateri EFOV infe: 
sequale efle folido , cuius bafis fit Trapezium 1 1 V , & 
altitudo Latus redtum Trapezium autem ex Prop.an- 
tecedente eft 1845'Latus vero redtum eft 1. Ergo foli- 

Hh t dum 




p 



144 



Figura Vtgefim*tH»ital 






Wtg.iy dum ex huiufmodi bafi & altitudine conftans eft 1845'. 
Sed folidum illud pcr Prop. 199 de ductibus ,m qua 
Author Propofitionem 4.1ib.i.Euclidis du&ibus appli- 
cat,aequale eftfolidis huiufmbdi. nempe orto ex re- 
clangulo E L in fe du&o j orco ex re&angulo ducto 
bis »t) fegmentum F LO : orto denique ex fegmento 
F L O in fe.Solidum autem ex rectangulo E L in fe du- 
Gto genitum eft parallelepipedum , cuius bafis eft re- 
c~ta n gulum ipfum E L , numero 36 exprelTum : &: alti- 
tudo EF 4- Si ergo hi duo numeri in fe multipli- 

centur: 
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LIB. 111. Examin tnficis ^uadr.poBir. 245 
cehtur ; fiec 144^ foliditas corporis illius parallele- 
pipedi. 

. Deinde folidum ex rettangulo E L bis du&o in Pa- 
rabolamFLO ,habetur: fi altitudo EF 4 ducatur in 
duplum Parabolae F L O , quod eft 9 - t , vt fiat 37— . 

Addatur hic numerus ad priorem 144 > & in de col- 
lectus i8i-^-,dematurex 184$' fiue 184-^ ( zquales 
enim funt adhcerentes huic numero 1 84 fra&iones) re- 
manebitfoiidumB 34-exfegmento FLO infe du- 
<5to genitum : quod quserebatur. 

CorpusdeniqueCexduauplani FSPL infcge- 
nitum , cadem fere methodo notum euadet. Cum 
cnim planum hoc in duas partes diuidatur a Iinea EV: 
eritpcr ciratam Prop.i99.du£tuum, folidum C quxfi- 
tum,£quale folido ex du&u re&aguli ELin fe, 
quodiaminuentumeft i44-& folido ex duclu in fe 
fegmentiEVPS.quodeft 184V-.& denique folido, 
quod fit bis ex reftangulo EL in Cniadrilaterum 
EVPS duclo. Hoc eft,quod nafcetur ex E F 4 bis 
fumpta , qu* eft 8 ; in quadrilaterum E V P S fiue 
EFO V 40 4- du&a. qua multiplicatione producitur 
numerus 315 -^- Tres ergo hi numeri i 44 . < • 
3 t 5 J- fimul addantur colligetur numerus 6 53 ex- 
primens folidum C ex fegmento S F L P in fe ducto 

genitum. . 

Hax demum folida in vnutn colletta ita habent.. 

]_B— _34J_P 40 j- I 

Hh 3 PROF. 



14^ 





PARS II. 
PROP. XIII. PROBL. 



Proportionem Rationum A B > &C C D ex- 
hibere. 

Reducantur in primis proximcexpofiti numeri.qui- 
bus fra&i adhaerent ,ad vnicam omnes Denominatio- 
nem iuxtaleges fra&orum. Sic ftabunt Rationes. Sed 

. , quia numeri fra£ti, 

( A — g - C— — -7- | quorum idem eft 

j B D v- | Denominator , ean- 

' dem feruant Ratio- 

nem inter fc quam numeratoieshabere inter fe,agno"» 
fcuntur. Expungatur communis ille Denominatortf 
ab omnibus terminis ; 8c eaedem Rationes terminis 







1 A — 
1 B — 


^43 
*9 


C— 
D— 


— 39M 1 

— 143 j 



Iam vero reducan- 
turad eundemCon- 
fequetem ambseRa- 
tiones. Ad quod fatis 
eft,vt foli Antecedentes rcperiantur , qui communi 
Confequenti debentur •, licet ipfe Confequens com- 
munis omittatur. Ipficnim foliduo Antecedentes ad 
inuiccmcollatidatarum Rationum proportionemex- 
priment,vt oftenfum eft lib.i.Prop.7. Reducentur au- 
tcmad eundem Confequentem Rationes dusefupc- 
rioies in hoc cafu , in quo Confequens pofterioris, 
^qualiseftprioris Rationis Antecedemi: fiBi^ duca^ 
,tur lnC 3913 1 vt fiat74537. qui diuidatur per A 143 , vt 

fiac 



L 1 B. 111. Exarncn triplicis Jguadr.pofter. 247 
fiatquotiens 3067 3 6 (vtor decadicis vtprxcifior habea- 
tur quotiens, faciliufque exprimatur fra&io poft diui- 
fionem reliqua.) Dic<? terminum A 143 tanquam An- 
tecedentern, adquotietem proxime inuentuni30<>73<? 
tanquam ad Confequentem , collatum > exprimere 
proportionem duarum Rationum AB & C D. Cnius 
terminos charatteribus K > & L defignari monui Pro- 
pof 9. huius ad calcem. 

Hac autem arce > quam hic adhibui , re&e inueniri 
terminos proportionis inter duas Rationes AB,& CD 
intercedentis , fic oftendo. Cum primus terminus A 
& vltimus D ponantur aequales , & in fe mutuo duci 
debeant , vt reperiatur Confequens communis dua- 
bus Rationibus A B,& C D. Fiet ex ea multiplicatione 
numerusQuadratusprimitermini A. quifuturus e(Tet 
Antccedensproportionis qucefitx, cuius Confequens, 
foretnumerus ex mulciplicatione B in C progenitus. 
Quod fi huiufmodi termini proportionisper eundem 
numcrum diuidantur ; alij habebuntur termini eiuf- 
dem proportionis. Numeri enim duo vcl plures, ficut, 
fi per eundem numerum mukiplicentur,numeros pro- 
ducunt eiufdem cum ipfis Rationis. Ita eiufdem cum 
ipfisRationis numeros produccnt , fi per eundem nu- 
merura diuidantur. Quare fi Quadratus numerus ter- 
mini A f &c produ&us ex multiplicatione termini B in 
C , diuidantur per eundem terminum A . Quotientes 
ita erunt inter fe vt numeri diuifi. Eft autem A quo- 
tiens,fi cius Quadratum per A diuidatur. Ergo A ita fe 
habet ad quotientem diuifionis numeri ex B in C pro- 

du&i, 



I 
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du&i, cnm idem per A diuiditur : ac fe habet Quadra- 
tusradicis Aad produ&um numcrum ex B in C Sed 
Quadratus radicis A , & produdus ex B in C expri- 
muntproportionemRationum AB, CD. Ergoean- 
dcmetiamexprimentipfe numerus A, & quotiensfa- 
6tus ex diuifione produdi ex B in C per eundem nu- 
merum A. Hxc ergo efto datarum Rationum A B, 
CDqua-fitaproportio. K 143 Antecedens , L 306736 
Confequens : vel terminis ad eandem Denominatio- 
nem redu&is(terminus enim L fraclus eft,& more de- 
cadicorum defignatus ) & deinde Denominatione ex- 
tin&a multiplicato K 143 per 1000. Sic ftabit in integris 
quarfita proportio. 



K 
L 



143000 
306736 



vel in 
minimis 



K— 30375 I 
L— 38342- I 



PROP. XIV. PROBL. 

ng.iy Cognofcenda finc in numeris folida , quae ex 
fegmcntis Parabolicis A I D , F L 0 : & FLPS, 
A l M iri fe fubalcerne du&is oriuncur. 



Quod Prop.u.pra?ftitum eft circa eadem Plana in 
fe dii ecle du&a : idem nunc abfoluendum eft quando 
in fe fubalterne ducuntur. 

Primo ergo loco. primum & vltimum folidum ex 
a-qualibus fegmentis Parabolicis AID , Al M gcnita 
(qua: E & H vocada veniunc ex Prop.9.) nota fiunt,)fi 

Latus 



Ll B. 1 1 L Exminttiflkis Jgaddr.pfter. 149 

Fignra FigeftntaqHinlA 

ir 




Lacus re&um i Parabolarum multiplicet aream femi- 
circuli A QJ : per Prop. 5. huius quac multiplicatio 
aream illam non immutat. Ergo corpora illa E & H 
funt 3 180870 maius vero } vel 3i8'o8<ji vero minus 
ex Prop.11. 

Secundo SolidumF,quodoriturex fegmentoFLO 
in fe fubalterne ducto , innotefcct : fi ex folido, cuius 
bafis eft mixtum Quadrilaterum ciiculare EKRV& 
altitudo Latus rectum \ : & eft ipfa bafeos quantitas 
immutata fupra Prop. 1 1. dcfinita his terminis maior 

I i vera 
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vera iS^o^x^. At minor vera 18 $0*2.^96 : dematut 
folidum quod fit ex Reftangulo E L in fe dudo , 8c 
quod fit ex duftu eiufdem Reftanguli EL bis in pla- 
num F L O. Hxc autem folida duo fimul iam fupra 
Prop. 1 i.inuenta funt 1 8 1 -f . vel, redu&a. hacfraftio- 
ne— addecimas,ad eandem fcilicet denominatio- 
nem cum numero,vnde fieri fubtra&io debet,i8i3333 3 
fa&avero huius numeri fubtractione ex illo vel maio- 
re vero vcl minore : remanebit folidum F vel maius ve- 
ro 16959 i,vel vero minus i6's>5<> 3. 

Hic in mentem fortafle veniret dubitandi,ne du- 
ctuum diuerfitas,qusE in hac Propofuione & Propofi- 
tione n citatze obferuatur; cum hic dudhis fubalter- 
nus, illic ver6 fimplex adhibeatur : aliquid etiam diuer- 
fuatisinuehat in Applicationem Propofitionis4.1ib.i. 
Eucl.quam Geometra demonftratProp.199. du&uum 
vt fupra Prop.n.retuli.Verum nihil difcriminis in hoc 
cafu obferuari poteft nifi in folo fitu folidorum duo- 
rum , quae complementorum locum referunt Propofi- 
tionis illius Euclidis citata:. Semel enim Re&angulum 
E L duci debet in planum F L O, femel item in planum 
L F G , priori quidem obuerfum fed ei arquale s vt vna 
cum folidoexF L O in fe fubalterne,hoceft,in obuer- 
fum planum LF G ducto,componatur totum folidum 
extoto Plano EFO V in fe fubalternc ducto forma- 
tum. Itavttotadiuerfitas quantitatis folidorum duo- 
rum,quaegcneratplanumEFO V , dum in fe dire- 
c~te , &. in fe fubalterne ducitur , fumi debeat penes 
paniculam FLO : licet quoad fitum difcrimen etiam 

reperiatur 




rcperiaturincomplementis vt dixi, nullum vero nec 
in fitu necin quantitate contingit in dudtu Re&anguli 
EL z Vt patet. Atque hxc obferuatio locum habet 
etiam in Paragrapho fequenti. 

Tertio. Inquirendum fupereft Solidum Gjquod 
fcilicet oritur ex du&u plani FSPL ^fiue ei fimi- 
lis & sequalis S F O T , fubalterno in fe , vel , in planum 
obuerfum S G L T. Illud crgo notum euadet inhunc 
modum. Cum planum S F O Tfccetur in duas partes 
alineaEV: fiducaturre&angulum ETfiueELin fe; 

I i t fiet 
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fiet folidum H4. M Pro P' It: *f 1 touentum : 

fi rurfus idcm rcdUngulum EL^^-b«:i» 
planumEFOV.40. -f exProp.n. id eft, fi EI 4. bis 
fcue 8 .ducatur in 40- vt fiat 3M"T • & demd f *!! 
danturhiduonumerii 4 4& 3M"f v * b * t469 Tc' 
denique hic numerus addatur ad folidum , quodht ex 
dudlu fubalterno plani E F O V quod per Prop. 5 .*qua- 
le eft folido ,cuius bafis eft planum E KR V , altnudo 
veroLatus redtum Parabolarum : habebitur folidum 
quatfitum ex iliis partialibus compofitum : Poftremum 
vero hoc folidum,cum altitudo eius fit Latus redum i, 
erit ipfabafisEKRV fupradefinita Prop. n. vera ma- 
maior i8 3 o'i9M & vera minor 1830x896 immutata, 
huic ergo numero addatur numerus 4 6 9 -7- fiue red«- 
dafraftionc— , addecimas 4693*3 333- fiec P er ha " c 
additioncm 65^57 vel 651361x9 folidum quxii- 
tum , illud maius vero , hoc autem minus. 

Quatuor ergo folida illa , tota hac Propofmonc m- 
ueftigata , exduttibus fubalternis orta hac fynopfi ex- 
ponantur. 



! F 



S 3i8' 
2318' 



0870 mai. 
0861. min 



6 f p59i mai. 
16956 3 min. 




65x36x57 mai, 
651 361x9 min 

3180870 mai. 
3180861 min. 



min. | 



PROP. 




LIB. III. Ex7mentrtpl'tcu£teddr.pfter. 155 
P ROP. XV. PROBL. 
Inueftigetur Proporcio Rationum quieinter 
folida E,F; & G, H. proxime Inuenta , in- 
tercedit. 

Ha&enus folida illa quatuor , inter quorum Ratio- 
nes Proportio hic proponitur inueftiganda : duobus 
femper numeris exprcfli, maiore vero, & vcro minore, 
provtconftituta eftareacirculorum , e quibus pendent 
haec folida ; maior vera,vel minor vera. Quod quo 
confilio a mefactum fuerit,infra patebit : illud inte- 
rim etiamnum obferuo : & prius inquiro proportio- 
nem , qua? eft interRationes horum folidorum , cum 
veris maiora fupponuntur •, tum deinceps eadempro- 
portio inquiretur folidis iifdem minoribus veris, fup- 
pofitis. Repetantur ergo termini vetis maiores, vt ha- 
bethoc fchema:in quo expungitur fraclio omnium, 

dele£to accentu 

| E — 3180870 G — 6513^57 | quia idem eft in 
| p — 169591 H— 3180870 | omnibus fraclio- 

' ~ nisDenominator: 

vnde fit , vtfsepiusdi£tum eft , vt ipfi numeratores in- 
ter fe eandem obferuent Rationem quam ipfi fra&i 
inter fe prius obferuabant. Quaeratur itaque Confe- 
quens vtriqueRationiE F,G H communis,vel potius 
vt alias monui,quserantur foli Antecedentes E& G, 
qui Gonfequenti communi debentur, licet ipfe omit- 
tatur. Efunt hi duo Antecedentes , E quidem idem; 
nempe 3180870 fj methodus vfurpata & demonftrata 
ad Prop.13. adhibeatur. At G crit 34781 3 1 . Qui termini 

li 3 Propor 
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Proportionemexponunt,quar eft interRationemE F, 
&Rationem G H.quiquedefignaridebentexprcefcri- 
pto Propofitionis 9. chara&eribus M & N. Atque ea 
eft Propomo-, qua: oritur ex terminis ver6 maioribus 
^•^aflumptis. Quod fi ver6 minoresanumantur ,haud 
aliter proportio reperietur : fint enim termini vero mi- 
nores fupra exhibiti vt habet hoc fchema. Et F du- 
catur in G , produaufque diuidatur perE vt fiat quo- 

tiens 3477 5 6 5 lo " 

| E-3180861 G 65136119 | co AntecedentisG 
J F- 169563 H 3180861 | ad quem velut ad 
■ ' Confequentemre. 

feratur Antecedens E. Expriment hi numeri,quiM 
&Ndici debcnt , Proportionem inter Rationes foli- 
dorum E , F & G , H. pofitis terminis vero minoribus t 
En iam ichema in quo vtraque Proportio exhibetur,vt 

"PM- 318087O Exterminisl M-3180861 E* vcro 
I vt r, vcro maio- x T . minori- 

N- 3478131 ribus I N 34775 6 5 bus 



earum difcrimen , dum fimul ambx opponuntur , cla- 
rius elucefcat. Nec dum tamen fatis aperte dignofce- 
tur,donecvterque AratccedensM in alium mutetur, 
cui communis Confequcns congruat : hoceft , donec 
termini repcrianturProportionalitatis, duplicis huius 
Proportionis M N , M N. qui habebuntur primo ter- 
niino M du&o in quartum N , vt fiat Antecedens : & 
du&ofecundotermino N in tCrtium M , vt fiat Con- 
fequensfunt autem huiufmodi, quales hic adfcribo. 



LIB> 111. Examen trifttcu Quadr. pofter. t$f 

" Ex quibus patet mi- 

Antec. 11061681181550 | norem efle rationem 
Confeq. 110634 5 1150791 | ex terminis ver6 ma- 

ioribusortum,ratio- 
ne orta cxterminisvcro minoribus. Vera ergoratio ex 
terminis veris profe&a inter hanc vtraqueinteriaceret. 
Quodmaximeobferuatum velim.Atque ha&enusex- 
pofui Proportionem qua: hic qimebatur. 

PR OP. XVI. T H E O R. 

Refpuit Geometria , coniun&iflimie fuje fo- 
roris Arithmetices apertiflimis argumentis per- 
fuafa clariflimiAlumni fui nouamCirculiQua- 
draturam. 

Demonftratto. 

Hic in primis confulatur Propofitio mea 8. in qua 
retuli Propofitionem 77.lib.10. Geometrae in qua fup- 
ponit probatum euidenter per Propofitionem fuam 
(,%. ( hxc eft propofitio mea 7. ) efle eandem Propor- 
tionem inter Rationes AB & C D : qua: eft inter Ra- 
tiones EF&GH. Quas Proportiones voco KL &c 
M N. id e(t , eandem efle proportionalitatem P Q_ 
(hic confuli omnino debet Propofitio 9. vt horum 
characl:erum,quibusbreuitatis Sducis gratia vti co- 
gor , memoria refricetur ) inter has duas Proportioncs, 
atque adeo Proportionahtatis huius terminos Antede- 
dentem P & confequentem Q xquales efTe. Iftnd 
porrdan verum fit; tabulavquas ha&cnusparaui,pro- 



V 
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[Ucar apertumfacient. Exhibeantur igitur. Ac primum 
'producatur Proportio K L quam Prop. 13. numeris ac- 
curatiflimis exprem huiufmodi. K-30375. L 38341. Af- 
feratur deindeinmedium Proportio MN quarduobtis 
diuerfis rerminis exprimitur , provr veris maiorcs vel 
minores aflumi poflimt. Nuncprimum proponantur 
veris maiores. M eft 3180870. Sc N 347 8l 3'- Compo- 
natur in vnum fchema ambae Proportioncs hoc modo. 

— — rf-rj — 7~z j Si ergo hx duaj 

f-30375 M-3180870 Sones fiue 

t L-3S34^_ II N- 3478i5X_l Rat f onum A B> C D 
&EF,GHRationes,funta:quales:Idem debet efle 
vrriufque Proportionis Denominator vel , quod eo- 
demredit;cuma?qualcs ponantur proportiones K L 
&MR Proportionales debent efle earum termini. 
Acque adeo per Prop. i 9 .lib.7.Eucl.Idem numerus ficri 
debet, fi, ducatur K primus, in quartum N ; qui fit du- 
&o L fecundo in Mtertium. Ineatur huiufmodi mul- 
tiplicatio : vthabeanturtermini P, Q Proportionalita- 
tis. Hi funt quos refert hoc Cchema. 

, ! Ecce quantaintcr eos uaa> 

j P — 105648119115 | qualitas fefe oftcrt : Ex qua, 
I Q— 111960917540 | inxqualitasduarum propor- 

tionum propofitarum eui- 

dentiflime concluditur. 

Quo4 fi tcrminos vcris minores in mediumaddu- 
camus , vix minor fcfe prodct diflimilitudo , fmc ina> 
qualitas proportionum carumdcm K L,£: MN- Com- 
ponantu.ramba;in hoc fchcmitc. 

Debec 



L 1 III. Examcn triplicu ^uadr.pofter 
. Debet 



M7 

ergo 

numerus 



K-J0375 M — 31 8086 1 | idem 
L--38342, N -~ 34775^ 5 1 produci ex mul- 

tiplicatione mu- 
tua terminorum K , N , & terminorum L , M , vt ante 
oftpndi. hoc eft, termini Proportionalitatis P & Q, 
sequales efle debent. Sunt autem huiufmodi. 

_ Cumergo tanta inarqua- 



I P~ 105651067250 
| Q-- 121960572,462, 



Iitas obferuetur inter termi 
nos P & Q Proportionalitatis 
Proportionum KL,&MN, 
fiue fumantur termini Proportionis M , N veris maio- 
res , aut veris minores (termini enim K , L prioris Pro- 
portionis veri ipfi funt , & accuratiflimi. ) Qu.is Geo- 
metrix alumnus non in dubium reuocet Propofitio- 
nem illam 6i,fa:pius citatam : qua afleruntur Propor- 
tiones K L & MN,Rationum AB,CD: &i Rationum 
E F , G H , squales eflc : atque adeo iure non agnofcat 
tanquam abfolutam Quadraturam nouam , quae tota 
huic Propofitioni nititur. 

Acque iftud folum e Logiftica dedu£fom ratioci- 
nium , noimmhunc circuli Quadrandi modum omni 
vitio omnino non carerefatis cuidenter oftendit. Ve- 
rumtamen cum iftud vnum fit totius huius difcuflio- 
nis caput, licet fatis fuse fingula expofita fuerint , ita 
vt non numcros moddexcalculo dedu&os: fedipfam 
etiam totius putationis feriem exhibuerim,- vt,filu- 
b~at, totus ipfecalculus a Logifta non omnino rudi 
leuiflima operapqfTit iniri & probari : in eo exponen- 

Kk do 
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dopaulo diutius immorandum videturtacin primis 
difficultaticuidam prima fpecie fatis graui occurren- 
dum : ea efthuiufmodi. 

Obiiciet non nemo mirum videri non debere y fi 
inarqualitas aliquadeprehendatur in numeris fuperio- 
ribus proporciones KL,M N exponentibus : ac proin- 
de eas insequales eftc indicantibus. Cum enim Ratio- 
nesEF,GH corporumex dudtu fubalterno produ- 
cSfcorum, atque adeo earum Rationum proportio M Ni 
non nifi ex circuli perimetro eiufque area : quas veris 
ac prascifis numeris exprimi nondum contigit > ex- 
pi imantur , vt ex Propofitionibus 14, 15. & 1 6 conftat. 
Cum,vt ibidem videreeft , finuum numeri,qui dmni- 
no prascifi efle nequeunt , adhibeantur ad harum F v a- 
tionum inueftigationem^acdcterminationenr.qtu fieri 
poteft , vt ipfa proportionalitas , P, Q duarum propor- 
tionum K L , & M N habitudinem exponens , arqua- 
libus numeris-conftet ,qni aequales proportiones illas 
K L,M N demonftrent ; licet reuera xquales Geome- 
triccipfxfmt :Imo inaequales e(Te huiufmodi termi- 
nos P & Q^roportionalicatis necefle eft. Nam pro- 
portio K L , qux ad Rationes A B , C D corporum ex 
ducfcu fimplici genitorum pertinet : veiis accuranfque 
terminis conftat. Contra veropropoitioM Nexter- 
minis non omnino veris fed ad veros pi oximc tanturii 
accedentibus, vt paulo ante didfcum eft ,proficifciturr 
difcrimenergoaliquod induci neceflfe eftin numeros 
P>Qproportionalttatis 5 quamnis.fiterminisexprima- 
tur continux quantitatis , abfolutillmia fefe prodat 
sequalitas. 1 ^ 
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Ad hanc difficultatem refpondetur , diffitendum 
omnino non eflfe in^qualitatem quandam in termi- 
nosP,Q Proportionalitatis ,inuehi ex terminis non 
omnino praecifis fuppofitis , vnde ipfa conftituitur : id 
enim euidenterprobat allatum argumentum. Ea ta- 
mcn admittendanoneftin;squalitas,quamin terminis 
Proportionalitatis P Qobferuare licet. Harcenim nul- 
lo modo referri poteft ad numeros, qui non veri fed 
veristantum proximifupponunturinitio:cum inipfis 
primis figuris numerorum P & Qjefe prodat : ad quas 
pertingere nonpoteft tantilla a vero difcrepantia in 
extremis ipfis tantorumnumerorum figuris fuppofita, 
quaeque etiam in ipfis vnitatem integram adaequare 
non pofiit ; quamuis vnitas vt Prop. 10. monui, mi- 
norfit parte ter centies millefima pofitorum nume- 
rorum : nec vero in dccurfu calculi tot occurrunt 
ineundaroperationes , qu^ particulam illam ita multi- 
plicenc , vt numeros peruadere poffit immenfos , nec 
paucioribus quamduodecimfigurisconftantes;& mu- 
tationem fiue ineequalitatem gignere in primis ipfis 
eorum figuris: Qu.od veftigia relegendo totiusputa- 
tionis declarari facilius poteft, quam breuius :itavc 
huic operarminimenecefiaria^ fuperfedeam. certoque 
ftatuam inasqualcs omnino e(Te Proportiones ipfas 
K L,M N>vt arguit earum Proportionalitas P Q termi- 
nis conftans in^qualibus ab ipfis primis eorum figuris, 
quarum vtpote fummi valoris , maxima habenda eft 
Racio:Eftoin pofteriores. figuras ,quae , vt minimas 
quantitatis # ad priores collaca? , contemni & omitti 

K k z polfent: 



;: ->^>'* s .,*-.'-f y 

■ 

nr 

BHfH. 






Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 
Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 
Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 



x6o P J R S III 

poflent: aliqua imcqualitas confequi poffit exdifcri- 

mine numeroruma vcris , fuppofito. 

Hanc refponfionem , latamque fententiam in cir- 
culi nouam hanc Quadraturam, apertiftime confir- 
mat initus a me calculus fuperior ; initus fi quidcm de 
induftria, ita eft ; vt duplicem femper operationem in- 
ftituerim , quarum altera ad perimetrum circufi vera 
maiorem , altera ad vera minorem fpe&aret : itavt cer- 
tum fit verum ipfum terminum inter vtrumque verfa- 
ri. Cumigiturtandem neceflariasputationeseo addu- 
xi ,vt ftabilitafit vtraque Proportionalitas P Q,tum 
qux ex termino maiore,tum quae ex minore , vero, de- 
ducitur : neceflarium eft vt alterutro Confequente Q 
Proportionalitatis, conftituto(cuius vtriufquc Confe- 
quentis Q figurse primx ad fextum vfque funt aequales) 
ipfe vcrus Antecedens , fi haberi contingeret s inter 
vtrumquehunc Antecedentem 105648 , &c. Qui ex 
termino maiore, & 105631 , &c. Qui ex terminomi- 
nore colle&us eft > contineatur : Et quia quatuor prio- 
res figurae vtriufque huius Antecedentis funt # qualesj 
etiam his sequales forent faltem quatuor priores figu- 
ix veri Antecedentis : Atque adeo exdem inxqual-es 
forentquatuor primis figuris Confequentis Q^cjuem- 
admodum iilis funt inocquales quatuor figura:duplicis 
huius Antecedcntis : Efto reliquarum infequentium 
tanquam minimi momenti nulla haberetur ratio fiue 
aequales fuerint fitic inarquales. 

Ad extremum vt fole clarius pateat hancinxquali- 
tatem terminorum P & Q Proportionalitatis non ex 

numeris 
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numeris a vero alienis,fuppofitisoriri > fed ad inccqua- 
litatem ipfarum proportionum K L & M N acceptam 
referri debere: attendantur tum Anteccdentes duo, 
tum duo Confequentes proportionalitatis vtriufquc 
P QJSIunquidnon cequatesfunt duo Antecedentes P 
ad quartam vfque numerorum figuram : duo vero 
Confequentes Q , etiam adfextam , a:qualitatem re- 
tinent ? & tamen vterque Antecedens, & Confequens 
vterqueorcum habet a duplici circuli perimetrp fup- 
pofita , quarum vna maior eft vera , altera minor. Cur 
ergo termini vtriufque Proportionalitatis PQ., qui 
aequalesefle deberent ,pofitis aequalibusproportioni- 
bus K L,M N , inaequales funt , fi tota eorum inaequa- 
litas ex eodem fonte emanaret : ex quo deriuatur tota 
diuerfitas duorum Antecedentium inter fe , ficut & 
duorum Confequentium : qui licetaliquam insequali- 
tatem patiantur ; ea tamen exigua eft , & minimi mo- 
menti , & ad primas figuras tcrminorum minimc per- 
tingens ; fed extremas tantum occupans : Et ea fane 
totaeft,quam generant termini perimetrorum vero 
maiores , veroque minores fuppofiti : quam etiamob- 
feruare vtriufque proportionalitatis Antecedentem8c 
Confequentem fatendum foret,fi ea folum radix foret 
difcriminis intercedentis intereos, Sed aliunde ,cum 
tam diuerfum fit, illudemanare conftat,ex diuerfis 
fcilicet proportionibus Rationum A B , C D ^ & E F, 
GH. Vt hadlenus inita putatio demonftrauit. Et in 
pofterum demonftratura eft euidentius : neque enim 
par eft tanti momenti caput vnico examini ( licet vni- 

Kk 3 cum 
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cum fufficiat) fubiecifle. Sed accedat necefle eft 3 ali- 
quotprxterca cafuum fimilium teftimonium ;vt eo- 
rum confenfus, latxfentemix^quitatem apud omncs 
teftatiorempraeftet. 

PP.OP. XVII. THEOR. 

Sententiae Propofitione Antecedenti htx 
confirmatio. 
j. Confirmatiohsec, via per quam mulciplici poflet 
iniri. Pofleteadem retentaquantitate linearum fyfte- 
matis, AV 15. A E i6,&c. Vt Prop.antecedenti affiim- 
ptx funt , mutari latus re&um, & ficalix Sc aiixpara- 
holx poflent delineari, quarum communis axis fem- 
per foret A B luxta Coroll.i.Propof.6. Poflent item li- 
nea: A V, A E> A I his numeris 15,16,9 definitcT , per 
quemcumque numerum multiplicari; & itadidtorum 
numerorum loco , eorum fumi a^quemultiplices s rc- 
tento tamen eodem latere retto ; quod ante aflumeba- 
tur y nempe vnitate. Poflet etiam in hocipfocafu mu- 
tari latus redfcum. Quod fi omnibus his diuerfis initis 
viis (quarum plurimas, vt mihi cohftaret veritas,quam 
tanti Geometrx authoritas fola mihi faciebat dubiam) 
eo fempcr dcueniatur - y vt proportiones Rationum fu- 
periorum AB,CD:&EF,GH; incequalitatcm ali- 
quam fubeant ,ideft; termini Proportionalitatis ea- 
rum,qui funt P &c Q,inxquales tandem abfolutis ope- 
rationibus fefc prodant : dc carum inxqualicate , qux 
Quadraturatn nouatrt funditus concutit, iurc nemo 
poflit dubitare. Omitto tamen omncs hinc petitas 

aflertio 
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Ftgttra Vigefimaquimfi* 




aflcrcionis mcx confirmationes , vc aliam afFeram,qux 
Sducis plurimumcalculo praecedenci afFundec : Scve- 
ritatern e tenebris , fi necdum fatis difcuffe fimc , folc 
clariorem educet contemplandam. 

Dum varias in eo numerorum rationes > frequens Fig i* s 
& conftans me docuitexperientia , Proportionum 3 de 
quibus tota cft quseftio y inxqualitatem fiue diflimili- 
tudinem eo ma"orem femper fe prodere oeteris pa- 
ribus,quo longior axis A B Parabolarum ftatnitur , 
quove ( quodinde confequitur ) ordinatim Applicatx 

EF 3 
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E F , V O medium fpatium femper occupantes , ayer- 
ticibusA&Blongiusrecedunt. Statui igitur ealdcm 
aftumere paulo rcmotius , tanttrm enim abeft , vt wde 
calculuscuadatmoleftior,vt longc facilior & wtior 
exiftat. A lineis iuxta methodum fuperiorem,ad Plana; 
hincad folidaprogrediamur eodem feruato lyftemate. 

Primo ereo loco ftatuo Latus redtum efte i .tum or- 
"dinaram EF eiTejo, altcram vero VO 303 ( volo 
eairn eas tertia parte fine ftaOione conftare , ad 1 ara- 
bolarumaream facilius obtinendam ) ira vt exceflus 
pofteriorisfuprapriorem fit tantum -J 0 - : quem nu- 
merum exprimit decadic^ hic terminus 3 . Ex rvis ira 
fuppofiris l erunt AV 9 ? 8o' 9 , A E 900 , illa cnim eft 
Quadratus numerus radicis V O ; hxc vero radicis EF, 
vt prxcedenti Prop. expofitum eft. Ergo EV , cui 
zqUalis ponitur A I , eft 1 8o' 9 exceftus nimirum linece 
A V fupra AE. Deinde lineaEK, cum fit media pro- 
portionalis inter B E fiue AV& A E , ent 909 eft emm 
rationalis&rationaliradice conftat ; nam Qu.adratus 
numcrus AV,Quadratum numerum A E multiphcans 
Quaciratnm E K producit per i.lib. 9 .Eucl.Denique li- 
nea circularis fiuc Pcrimetcr tota circuli AQI crit 
568 31 5440 maior vera ( cam vnicam breuitaris caula 
nunc adhibeo) deducla ex ratione diametri 1 , ad peri- 
metrum 3 i'4i(Jo,iuxta calculum praxifiorem a Pentis 
Geometrisinitum. Ergo octaua illius pcrimctri pars, 
quafolaegcbo.cil 7 »'039430. Quoad vcro Perimc- 
trum circuli AK B maioris,hic eft minime neceilariaivt 
infraconftabit. Ita crgo habct lincarum quantitas in 
lyftcmate contentar.um. 

Secundo 
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FigUYA Pigefimaquinui.) 





EK 909 
E C 9045 
CA 90945 
E F 30 
VO 303 



Latus redt.i. 
O&aua pars 
Pcrimetri cir- 
culiA QI 
7103943 



Secundo , ex his Plana eruenda funt. Ec primo f i£t 
triangulum A I M ex linea AI 1809 , in femiffem I M 

^ Ll vel 
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vel AI 90*45 duda genitum , eft i<? 3<s't4. Trapezium 

dcindc IIEVKKex linea. CA in EV duda. or- 
tum , vt fupra Prop. n. num. i. expofitum eft , erit 
1644461405. 

Quzratur iam Parabolica portio SFOT, eiul- 
quePartes.Parabola tota PAO producitur ex VO, 
305' auda fui parte tertia , id eft ex 404 in V A 91809 
multiplicata. Ergo eft ^090^ $6. Parabola autem SAF, 
erit 56000 nam is numerus producitur exEF aufta fui 
parte tertia, hoc eft ,ex 40 inB A 900. Si igitur ex Pa- 
rabola P A O nota, dematur nota Parabola S A F , 110- 
tum vtique fiet planum mixtum SFOP : ent- 
que io9o8'36. A quo fi dematur re&angulum SL, 
productum ex multiplicatione lateris S F, quod eft 60, 
in latus S T, 1809 ; & eft 10854': reliquum fietplanum 
54'3<J xquale duabus portionibus STP , FL O fiue 
duplum altcrutrius; ipfaque adeo alterutra portio nota 
euadet ; critque i7'i8. 
*gj.$ . Nofcendum deinde'eft planum mixtum Quadrila- 
rerujn E K R V. cui operx non fatis tuto inferuiet me- 
thodus prxcedenti Prop. alTumpta eo quod angulus 
K C R fcctoris euadat acutiftimus 5 qualcs anguli mi« 
nus exadte per finus folent obtineri. Hac ergo ratione 
breuiori tutiorique planum illud poterit definiri. Inue- 
niatur area rettanguli, quod fit ex laterc E V in latus 
E K multiplicato : qux latera cum nota fa&a fint ; no- 
tum exhibebunt rc&angulum illud , ciulque quanti- 
ras , haec erit , 164438'L Qjaod fi a re&angulo genito 
a latere C A & latcre E V , quod paulo ante dcfinitum 

eft 
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Figura Figejtmaquinta 




eft; 1644461405 y dematur huiufmodi redtangulum 
V E K : remanebic exceflus vnius fupra alterum 8 1405. 
Certum autem efl; exceflum , quo mixtum planum 
E K R V fuperat Re<Stangulum V E K paulo maius efle 
femifle huius numeri Nam du&a reda 

K R , fegmentum Circuli ab eadem abiciflum paulo 
maius eft, quam triangulum Ifofceles fuprabafimKR 
c%citatumintraidem fegmentum , fegmentum enim 
trian^ulum hoc modofibiinfcriptum fuperat quanti- 
tate duorum minorum fegmentorum ab vtroque 

L 1 2, trianguli 
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trianguli latcre abfciflbram. At triangulum eft dimi- 
dia pars exceflus re&anguli fubCA & E V , fiue cir- 
cumfcripti plano mixto EKRV, fupra reclangulum 
VEK , quod eidem plano mixto infcribitur. Cum 
igitur exceffus illius 8 '1405 rectanguli circumfcripti fu- 
pra infcriptum dimidia pars , fit 40701, quantitatem 
trianguli fegmemo KR infcripti exprimens:fi quid 
plus augeatur , hoc modo , 4' r , pofita fcilicet vnitate 
loco illius O, primam figuram 4proxime infequentis,- 
cum tertia figura 7 prope abfit aiOj vix aberrabitur a 
vera quantitate plani mixti : quod ex his fuppofitis, erit 
,644411. Tantum igitur efto Planum illud mixtum 
EKRV. 

Denique area femicirculi A QJ erit n85'iO3i8870. 
qua: fit ducla diametro A I 1809 in o&auam partem 
perimetri totius circuli A Qh Qux pars oclaua fupe- 
rius definita fuit 7103943. Atque harc funt Plana om. 
nia , ex quibus mox folida eruenda funt poftquam hu- 
iufraodi Plana vnu fub afpedtu expofuero hoc modo. 

Semicirculus 

AQJ 
n.85'10 

PlanumEKRV 
164441'! 

lusduplum — 1090836 



Triang.AIM — 163614 

Trapez.EKK 16444614 

Re&ang. EL— 5417' 
Dupla porrio FLO- 5436 
PlanumEFOV- 545418 



Tertio denique coipora , quorum Rationes per- 
penduntur , definienda funt. 

Primum 
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Primum eft corpus A orcum ex fegmento A I D in 
fe ducto. quod aequale eft Prifmati,cuiiis bafis eft trian- 
gulum A I M , & altitudo Latus re<5tum, quod cum fit 
vnitas.ipfum folidum A ,erit ipfum triangulum AIM 
1636 14. 

Secundum eftfolidumB,ortum ex fegmentoFLO 
in fe ducfc». Quod ita notum euadet. Ad duplum 
portionisF LO 54' 36 addatur re&angulum E L 5417', 
vt fiat ex ea additione 54 8i'3<5 , hic numerus ducatur in 
EF 30. fiet 164440-80. qui fi dematur ex Trapezio 
E K K , reliquumfietquatfitum folidum B 54405.hu- 
ius praxis ratiofupradeclaratafuitin fimilicafuprasce- 
dentis Propofitionis : hic tamen compendiofius abfo- 
luta,iunctum fcilicet eft reftangulum E L cum duplo 
plani F L O : & facta hincateadu&a eft in altitudinem 
E F ; cum illic figillatim rectangulum E L in fe duce- 
retur,&deinde idem duceretur in duplum planum 
FLO. Sed per Prop. 1 .lib.i. Eucl.idem gignitur vtro- 
que operandi modo. 

Tertium folidum eft C ortum ex plano SFOT in tig , l{ 
fe dufto. Illud colligemus , fi ad planum SFOP 
i05>o8'3<Jaddaturre£tangulum E L54Z7', vt fiat 1633- 
5 y.Hic vero ducatur inEF 30, vt fiat 490060^0 : qui 
adTrapeziumEKK 16444614 additus dabit quxfi- 
tumfolidum C 654507 W Ratio huiufmodi folidum 
C inuenicndi , clara eft ex Prop.u. Huius. In qua eft 
huiufmodicorpus C definitum , ibi enim oftcnfum eft 
corpus C ex plano SFOTinfe dufto genitum,a?qua- 
le efle corpori,quod tribus folidis conftat, nimirum ei 

Lj 3 quod 




j^.quod fitcxplano EFO V in fe ( quodeft rquale Prif- 
mati , cuius altitudo eft latus redhmi ,bafis vero Tra- 
peziumEKK fiue re&angulum ei xqualefubVE, 
&C A velC Kex Prop.n.num.i. ) item ci quodfitex 
re&angulo S V vel E L in fe ; ac denique ei quod fit ex 
rechngulo E L du&o in planum E F O V bis hoc eft, 
in planum S F O P. Sed fi addatur re&angulum E L ad 
illudplanum S F O P. Et hinc colle&us numerus , qui 
bafiseilfolidi, ducatur in altitudinem EL. per appli- 
cationem Propofitionis i. lib.i.Eucl.addu&us , idcm 

g j g ni 
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gignidebet numerus , ac gigneretur fi finguk partes, 
rc£tangulum fcilicet E L , & planum S F O P , fepara- 
tim ducerentur in E L,produdtique partiales numeri 
adderentur. Si ergo hoc vtrouis modo genitus nume- 
rus addatur ad folidum ex E F O V in fe dudto ortum; 
quod in noftro cafo, in quo latus redtum fiue altitudo 
eft vnitas , eft ipfa bafis immutata , redtangulum fcili- 
cet fub V E , C A : habebitur folidum C. Qua eadem 
praxi paulo poft venabimur folidum G. 

Quartum & vltimum folidum D. ex du<5tu fim- 
plici fiue diredto genitum , eft xquale primo A in 
noftro cafu. 

Primum corpus ex du&u fub alcerno genitum eft / 
E,quod oritur tx fegmento parabolico AID in fe 
fubalterne du6to > &c eft aequale femicylindro, cuius 
bafis eft femicirculus A QJ^ & altitudo latus re&um 
parabol^vt fupra Prop.5. Huius. Declaratumeft, foli- 
dumergo illud in noftro cafu,in quo latus re£tum 
ponitur vnitas,eft ipfa area femicirculi A Ql^upra hoc 
numero definita 12.8 5*10 vel u$$'i figura O mutili ex- 
puncfta. 

SecundumcorpusFexplanoF L O in fe fubalterne* 
dutto profedtum, notum euadet : fi numerus 16444- 
o T 8oad folidum B inueniendum paulo ante conftitu- 
tus,dematur ex plano mixto E KR V,quodeft 16444- 
2.'z,vt reliquus fiat i^folidum F qucefitum exprimens. 

Tertium folidum G, quod dudtus fubalternus in fe 
plani S F O T producit , habebitur fi numerus 4900« 
<jo'8o ad folidum C inueniendum adhibitus , addatur 

ad 
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ad planum EKF.V l'<?4 442/1 vc fiat 654 5 o5'o.Hicenim 
numerus folidum G exprimit; vt in qua;rendo folidum 
C praemonui. 

Quartum folidum H ,primo E sequale eft. Iam in- 
uentafolida componamus in ordinem aptum ad eo- 
rum Proportiones definiendas. Itaergo habebunt pri- 
ma fpecie. 

\ A 163614 1 C 65450704 | E n8 5 'i | G 654503*0 j 
| B — 544 I E> — 163*14 | F— i' 4 j H— n8 5 'i I 

Quod fi ad minimos terminos reducantur A,B,C,D 
(reliqua E,F,G,H, iam ftantin minimis ) &. fra&io , ab 
Vtrifque expungatur, cum idem fit eius Denominator, 
fic ftaiuentur eadem folida. 



| ^10453 | C 8181338 | E 11851 | G 6545030 I 
| B 68 | D — 10453 1 F HjH-^- 11851 

Inuenta quantitate folidoru fingu!orum,inquiri de- 
betProportjoRacionum quasinterfe obferuant:& pri- 
m6 quidem Racionu AB & CD ad folida ex dudru fim- 
plici in fegenicapcrtincntium. HxcProportio , fi mc- 
thodus in antecedenti exemplo adhibita obferuetur, 
j^.eafururaeft: quam hi termini K & L ad eam expri- 
mendam dcfignati exhibent. At vcro Proportio inter 

, v 1 ' 7—, r Ratione srolidorum 

. K-io 45 3 M-n8 5 r | E,F&GH,qux 

UzZl gt!Li^- 7i_3o j charateibus M & 

Nunc 
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Nunc demum inquiratur an fimiles fint,fiue,quod 
idcm eft,£quales,huiufmodi Proportiones K L,M N. 
id eft , earum denominatores fiue quantitates inuefti- 
gentur methodo in fuperiori cafu Prop. 15. ex Prop.9. 
lib.i. huius allata : quam vt hic etiam obiter indicem,- 
fiat decuflata terminorum proximo fchemate pofito- 
rummultiplicatio,KinN,&: M in L. Si enim,vt 
vult Geometra nofter , Proportiones illse fint xquaies,* 
sequales e(Te necefle eft earum Denominatores P & 
ea multiplicatione produ&os. En iilos ipfos, quos hoc 

— _ fchema refert. An^qua- 

P — 14582.9890 j lesnumericuipiam vide- 
[ Q — 347760051 | ripolTunt ,qui toto hoc 
" ~ numero 101930161 , hoc 

eft,duplo fere minoris numeri inter fe difcrepant? Pro - 
bataigitur eft euidentiffime harum duarum Propor- 
tionum K L , & M N insequalitas. Probata ergo asque 
euidenter tam Propofitio 16 quam eius confirmatio 
hic allata. atque adeo demonftrata Quadraturse , qua; 
exearum Proportionum ^qualitate pendetjnon vf> 
quequaque abfoluta folutio. 

Scholium. 

Prseter hsc duo allata exempla , quorum Epilogif- 
mos tum hactum prarcedenti Propofitione figillatim 
& ad longum profecutus fum : alia aliquot fum ag- 
greffus , aliis & aliis fa&is fuppofitionibus linearum, 
qu# totius calculiineundirudimenta continent. vt fci- 
licet egoa memetipfo omnem fcrupulum cximerem 

M m erroris 
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erroris alicuius admifli. vix enim in animum inducere 
tandem potui tantumGeometram& fibi 8c aliisimpo- 
fuifle in re apud Geometras prae caueris celebrata. Ve- 
rum in omnibus illud perpetuum obferuaui, vt fcilicet 
Proportio K L Rationum A B, C D quam habent foli- 
da A , B •, &; C , D ex ductu fimplici orta , minor fem- 
per fit Proportione M N Rationum E F , G H i quam 
habent folida E,F ; & G, H, ex ductu lubalterno ema- 
nantia. En eorum exempla aliquot , quse eodem fer- 
uato fyftemate breuiter expono, pofitis Iineis vnde 
nafcitur Proportio vtraque K L , M N , qua: arqualis 
effe dcberet iuxta Aifertionem Authoris , fiue earum 
Proportionum Proportionalitas P Q ; cuius termini, 
arquales forent, fi vere Geometra concluderet. In his 
porro omnibus fuppono Latus rectum femper vnitate 
conftare obmaximacompendiainterputandum inde 
oriri folita,vt alias monui. 
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Habentur in hac tabella quatuor diuerfi cafus , ht 
quibus variaefupponunturcommunisfyftematisquan- 
titates linearum,itavtidem materialiterpcrfeueret,for- 
maliter tamen diuerfum fif.quod ad iuuandam in con- 
cipiendo mcntem, cuifini foli Geometricae omnes de- 
lineationes inferuiunt , non minus imo magis videtur 
idoneum. Ex ea lincarum diuerfitate diucrfae colledtx 
funt Proportionalitatcs P C^eadem plane methodo, 
quafuperius vfus fum Prop.i6.& 17. Ex datis fcilicet !i- 
neis plana tim re&ilinea quam mixta colle&afunt, & 
explanisfolidafiue quse ex dudu abfoluto, fiuequse 
ex dudtu fubalterno generantur : tum Rationum,quas 
habent inter fe , Proportiones obferuatse : ac tandem 
harum Proportionum habitudines, fiue Denominato- 
res : aut,quod idcm eft, Proportionalitates definitx : vt 
conftaret^qualefne forent (vt noua Quadratura exi- 
git ) an inasquales Proportiones dux j quod ex terminis 
Proportionalitatis P , Q^ qui Proportionum quanti- 
tatem exprimunt , ^qualibus velin^qualibus concludi 
debet. 

Quantam vero hic licet intueri inasqualitatem ter- 
minorumP &Q inhis omnibus exemplis:In quibus, 
ficut&in duobus fuperioribus Propofitionis 16 & 17 
ea inaequalitas , eius eft rationis ; vt Proportionalitatis 
Antecedens P fempcr fit minor Confequente Q. Quo 
certifTimo figno demonftratnr Proportionem ipfam 
K L Rationum A B, C D ad du&us fimplices fpe&an- 
tium, minorem efTe Proportione MN , Rationum 
E F,G H , quas du&us fubalternus gcnerat. 

M m % Scito 
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Scito demum in his Epilogifmis omnibus,licet nu- 
meris conftent non mediocribus , nihil a me omiflum 
ftudij vel diligentii-e ; quo eos certos & ab omni labe 
immunesexhiberem: nullas non probationes opera- 
tionum adhibuhvariasadeundemfcopum vias aggref- 
fus fum i nullis peperci repetitionibus : qni quanti fit 
faftidij labor , nouitquifquis calculis huiufmodi maio- 
ribus, furdis prxfertim fra&iTque numeris conftanti- 
busincubuitaliquando. Quod fi nihilominus maioris 
certitudinis aut animi folumgratia, veftigia relegendo 
quibus ingtelfus fum, quempia fubeatftudium calcu- 
los fuperiores examinandi:is ne feipfum vel me conde- 
net erroris, fi quando colle&i numen a meis nonnihil 
difcrepentobferueteorum non paucos furdis radicibus 
exprimi ; cafque maiores interdum, interdum mino- 
res,quam verum ferat, provt ad illud magis vel minus 
accedere vifx funt , affiimptas fuifle. Obferuet etiam 
occurrifle non rar6 numerosfra&os quos inmaximis 
numeris ,vel omninocontempfitanquam nullius mo- 
menti ; vel etiam, quandovnitatis fradxfemiflem fu- 
perabant, integram ipfam vnitatem vfurpaui. Horum, 
quxalioqui diuerfitatisquidpiam &admifli erroris fu- 
fpicioncminuchere merito poflent , fihabearur ratio: 
fperoa Logifta quouis omnind non rudi fuperiores 
omnes Epilogifmosprobandos fore.Atquc ade6 omni 
dubio procul Propofitionem illam , quam excutimus, 
quaRationum Proportiones ( de quibus haCtenus tam 
multa).<tqualcs afleruntur omni,vitionon carere > eiuf- 
que propterea cxpertem non efle nouum hunc Tetra- 

gonifmum 
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gonifmum huic Proporcionum sequalitati velut funda- 
mento innixum. 

PROP. XVIII. T H E O R. 

Secunda hxcCircuIiQuadratura, & du# uv 
fequentes tertia quarta huic arnnes,alio ad- 
huc ex capice a Geometria vix agnofci debere 
videntur. 

£ XP 0 S ITJO. 

Priufquamhuius fententixmea: probationem , vel 
potius eiufdem iam fuperius lata: confirmationem ad- 
ducam : obferuandum eft do&iflimum Geometram 
Quadraturamhancfuamfecundam ita abfoluilfe Pro- 
pof.77. lib.io.operis Geometrici: vt eam , non aliqua 
fingulari ad id inftituta Propofitione , fed pauculorum 
verborum compendio ad calcem citatae Propofitio- 
nis77.quoddamquafi ex eaconfequens Corollarium 
attigerit.Quia,vt fibi quidem, nec immerito , videba- 
turjabfolutam tum fore Quadraturam conftaret:fi 
modo conftaret Propofitionis huius veritas. Quare 
etiam ipfa fola mihi nunc difcutienda eft : ipfa enim vel 
labefaftata vel ftabilica , eandcm fortem fubitura eft 
huic fuperftrufta Quadratura tota. Stabiliri quidem 
firmiter omnino non poteft. Cum enim medium , vn- 
de tota probetur , non aliud affumatur , vt mox decla- 
rabo , quam Propofitio 6%. cuius robur tam multiplici 
calculo fuperiore concuflum eft : & ipfam eodem im- 
petuconcuflamfuifle neceflecft. Venim ,id ita perfe- 
r Mm 5 &um, 
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&um , quafi fundamentum fuffbdiendo : nunc ver6, 
mutata aggrefllis ratione , etiam aperta viilludipfum 
Quadratura: propugnacuium tentandum : id enim 
exigit totius huius difcuflionis prarcipuum caput : exi- 
getetiam fortafse Geometra nonnemoLectormeus: 
qui fuperioribuscalculis , per fe fane fatis moleftis mi- 
nus delectabitur. Ponamus ergo nihil ha&enus perfe- 
ctum : ConccdamusPropofitionem illam 6z. fibi con- 
ftare : hifque permiflis , Propofitionis 77 citatx oppu- 
gnationem ineamus:quam longe breuiorem planio- 
remquc fuperiorifuturam polliceor. Ac in primis ipfa 
tora ex fenfu atque adeo verbis ipfis Authorispropo- 
nendaeft j ( feruato tamen fyftemate meo ; & quibua 
conftatiudicibus notis Alphabeticis ) fic enim aux ad- 
mittenda , qus reiicicnda vidcbuntur ; exponi facilius 
poterunt:nec ipfum totum Authoris opus illudexi- 
mium Leaori neceuarium erit : cuius,vt rarum eft, fa- 
cultas multis non fuppeteret. En ergo eius verba ad 
Propofitionem 77,poft conftru<3ioncm figurce:cui 
Prop.9. Superiori omnino parem exhibui. 

PROPOSITIO LXXVIL 
Oport eat autem ratsonem exhibere 3 qu& ejl inter 
corpora , qus, oriuntur ex fubatterno dutfu AID 
tnl A X: & ex duttu FL O in L F G } velinter 
foltda qu& fiunt ex duflu fubalterno planorum 
FL P S m FL TOO,&A IMin IA X 



Oporteat 
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Oporteat Rattoncm exhtbere qua eft inter corpora E f£ 
F > "vel tnter corpora G&H. 

Fignra Vigefimaquimn. 




Conftmftio & Demonitratio. 

Demonftratum tft Prop.Ci*. quod Proportio qux eftinter 
Rattones folidorum A & B ( mca vtor defignandi con- 
fuetudine ) e> C > D: eadem fit cum Proportione qua repe- 
ritur inter Rationes folidorum E>F & GH. Tum paucis 
omiffisadremnihil conducentibus. Igitur fi Proportio 

rationls 
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rjtiowj inter A($rBad rationem inter C^ D efinjt Pro* 

portio rationum AM^flK; etiam Proportio , qu<c eft in~ 

terrationes EFsGH eadem erit cum Proportione tnterRa- 

tiones A M ejfPR 
B Jshare etiam Proportio inter rationes corporum A,B 

E F eadem erit (permutando fcilicet) cum Proportione qu# 

efi inter rationes corporum C\D \ & G >H. 
C Ac proinde (inuertendo ) ^vt eflproportio ratiows y E,F 

ad rattonem A>B: ita eflProportio rationis G >H ad ratto- 

nexnC D. 

j) Fiat igitur <-vtFLO duSium infe ad AlD duSIum in 
&g>i[.fe, hoc eft vt B ad k.lta FLO duStum in fe fubalterne ad 
A, hoc eft F ad &.Et fiat nutAlM in fe duSium ad FLPS 
duffium in fe \itaAI M duSium in fe fubalterne ad $ , hoc 
eft meo ftylo , fiat <z>t D ad C; ita H ad 
E Erit itaqne <z/t folidum ex duUu AID infe fubalternc 
ad A,hoc efaEad A .-Itafolidum ex duftu fubalterno, 

um G ad 

F Ac proinde cum ha magnitudines prxHsfintredutt&ad 
Cyttvdricas quantitates iUu tquales : etiam Proponionem 
rationum exhibuimus > qu<e fimt tnter tttas ipfits magnitudt- 
nes cylindricas. 

G Jguod fufficit *vt ex communis Geometri* principijs e*~ 
dem partes Cjlindricx ad parallelepipeda illis <equalia reduci 
poffint : prxmifimus entm omnia qu<e ad hoc ipfum neceffarta 
funt , <vt plenius in quarta Quadratura cognofci poterit. 

Atquehxc cft tota Authoris non tantum Propofi- 
tioms ab eo adduttec probatio : fed prcterea totius 
Quadraturae fu* fccundae folutio obiter perftridh po- 

tius 
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tius paucis illis extremis verbis > quam pro rei dignita- 
te, pertra&ata : quod forte queri iurcyfibi videatur noa 
nemo jdum obferuabit,illud vnum caput, cuius gratia 
tantum opus, totPropofitionum varietate diftin6tum r 
tanto laboreconcinnatum cft j ne vno quidem exponi 
Problemate fingulari : hoc ipfum cgo fane non potui 
non mirari.Sedpofthabita confilij huius (neque enim 
fine maturo confilio ita fe gcfliffe vir tantus cenfendus 
eft ) inueftigandi cura inutili : & abfolutis , quse ad ex- 
pofitionem allatx Propofitionis me# neceflaria vide- 
bantur. , eius probatio eft deinceps inftituenda. Quse, 
vtexpeditius abfoluatur , totam ratiocinationem Au- 
thoris proxime allatam in paragraphos diftinxi, & cha- 
radtere quemquc fuo infigniui , vt faciliusconfulatur. 
Sit crgo 

Demonflratio. 

Refumatur itaquePropofitio Authoris de qua agi- 
tur. Oporteat>incpi\t,Ratioffcm exbibere y qu<z eftintcrcor- 
pora F: nvel,intercorporaG & H.Primum E dicitur 
illud ,quod exfubalterno du&u fegmenti Parabolici 
A IDin fe , oritur: vt hadlenus a me vocitatum eft 
iuxta Propofitionem 9. Secundum F nafcitur ex feg^ 
mento F L O in fe pariter fubalterne du&o. At tertium 
G & quartum F ex fegmentis FLPS, &AIM eodem 
modo du&is hanc, fi fas cft , e Geometrte finu abftra- 
hit hoc argumcntum. 

Ratio folidi E ad folidum F,vel folidi G ad folidum 
H y exhibetur a Geometra per Proportionem notam 

Nn Rationura 
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Rationum ipfarum E ad F & G ad H. Scd per Propot- 
rionem notam ipfarumrationuEad F,8c G ad H,exhi- 
beri non poffunt ipfz rationes E ad F,vel G ad H. Ergo 
reuera ipf<e non exhibentnr , vt afferitPropoiitio. 



FigHra ffgefimaquinta 




ta congeric Theorcmatum , quibus hanc Proportio- 
md: | ncm rationum E ad F,& G ad C venari conatus eft,eui- 

dentiflimc conftat. Confulantur vel prima ipfa verba 
fuperioris paragraphi A.Ita vero notam Proportionem 

illam 
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iliam Rationum E ad F , & G ad H meminerit , vt id 
tantum permittatur ame j&concedatur, quod in ex- 
pofitionefuperioriconccflum & fuppofitum eft^ni- 
mirum veram efle Propofitionem 61. Authoris , qua 
affcrit eandem efle Proportionem rationum corporis 
A ad B s & corporis C ad D : & rationum corporis E ad 
F ; & corporis G ad H : Atque adeo notam efle hanc, 
perinde vt illa nota eft. Maior ergo illa fic vera efto. 

Minor probatur. Ratio aliquaduarum quanti- 
tatum fingularis alicuius fpeciei nofci non potcft per 
illud medium:quodno vnam tantum fingularem ra- 
tionem fcd infinitas perinde eft aptum exhibere. Sed 
Proportio quaruis data & nota , apta eft infinitas ra~ 
tiones fpecie diuerfasexhibere.* Ergo Proportio Ra- 
tionum E ad F , & G ad H 5 quamuis nota foret & 
data , Rationes illas exhibere ncquit , qua: fint certre 
vnius fpeciei. 

Maior per fe clariflimaeft. Minor ergo foIa,pro- 
batione indigct : quam fic inftituo euidentiflime, 
aflumptis terminis difcretse quantitatis qui aeque 
conueniunt continuse. Efto notx vel data? Propor- 
tionis Denominator i,qui velut quida Antecedens 
connotat Confequentem terminum 1 , vt libro 1. 
Prop,z.expofui,&indicat Rationemduarum,cx qui- 
bus perfc refultat hxc Proportio , priorem efle po- 
fterioris duplam ( eft enim Proportio , duarum ra~ 
tionum ratioj confulelibrum primum) Aflero igitur 
huiufmodi Proportionem , cuius Denominator eft 
binarius fiue t. Rationibus infinitis,fpecie diucrfis, 

N n z quarunj 
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quarum prior fit poftcrioris dupla , asqualiter omni- 
bus conucnirc j & seque omnes denominare. Exem- 
plisremilluftremus. Proponantur duae raciones ita 
vt prioris Antecedens fit 8, & Confequens z.(c\ux ra- 
tio eft Quadrupla) Pofterioris vero Antecedens fit4. 
Confequens kerum i» (quae ratio eft dupla ) quia igi- 
tur hxduaerationcs8adi.&4adi eundem habent 
Confequentem i. eam habebunt inter fe Proporcio- 
nem fmectiam rationem (cum Proportio fic ratio- 
num racio ) quam ipfi Antecedentes 8 & 4 habent 
inter fe per Prop.7. lib.i. huius. ita vt prioriacio 8 ad 
% , dupla fic rationis pofterioris 4 ad t. fiue Quadru- 
plaraciofitduplarationis dupta vt earam Piopor- 
tionis Denominator 1 indicat. Rurfus. Duas alias 
Kationesaduabus prascedentibus fpecie diuerfas af- 
fumo : quarum Proporcio , vt patebit , fit dupla. Sic 
ergo Antecedenspriorisio& Confequens 4. pofte- 
rioris vero Ancccedens efto 5 & Confequens 4. idem 
fcilicet cumConfequente priorisRationis.Qjuiaigi- 
tur harum duarum Racionum 10 ad 4 & 5 ad 4.idem 
eft Confequens , nempe 4: ica fe habcbunt inter fefe, 
vcfc habent ipfi earura Ancecedences 10 & 5. per 
Prop.7.1ib.i.huius. Erit igitur priorratio 10 ad 4.fiuc 
duplafefquialcera,racionispofterioris 5 ad4^(quae eft 
fefquiquarca) du<pla:Earumque Proporcio (qua: aliud 
non eft quam earum Rationum Racio ) dicccur du- 
platqualis fcilicct iam fuit Proportio RaiionumS 
ad 1 > & 4 ad i ab his fpecie diuerfarum. Denique 
vt verbo rem abfoluam , quoties dux Rationes pro- 

ponentur 
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proponcntur (Proponcntur autem innumera ) qua- 
rum termini Confcquentes , sequales fadti fucrinc 
vel redu&ione vel fuppofitione. Antecedens vcro 
Vnius,duplus fueric Antecedentis, alterius : toties 
earum Rationum Proportio dupla erit. Qux cum ita 
habeant : exhibebit , lcilicet , aliquis ope not# Pro- 
portionis duarum rationum , Rationes ipfas cert^ 
& determinatas alicuius fpeciei, & quantitatis termi- 
norum fuorum, cuiufmodi in praefenti negotio exhi- 
bend*e fotcnt ? Qui igitur fieri poteft , vt Propofitio 
illa 77 Authoris datam fidcm pr^ftitcrit, cxhibuent- 
que Rationcm corporum E, F vel G,«H , cx fola Pro_ 
portionc Rationum E ad F , 8c G ad H 5 quam , vio - 
Iata interima^quifTima fententia calculi fupcriiis ac- 
curatifTime inftituti,fupponi permifi,non admifi, 
candemcffccumProportioneRationum A ad B & 
C ad D : quas nota eft , cum ipfae Rationes fint cor- 
porum A , B ; & C , D ( quaenam corpora hifce chara- 
fteribus defignem , iam fcepius declaraui) quae paraf- 
lekpipeda funt eiufdem altitudinis: imo Rationes 
fint horum corporum bafium , quas re&is taneum li- 
neis circumfcribuntur. 

Hoc dubium meum circa Propofitionem hanc 77. 
non mediocritcr auxit cius ipfa Conclufio longe a 
Propofitionc aliena. En vt fonat Propofitio. Oporteat 
Rationem exbibere , qua eft inter corpora E (djr F , ^vel inter 
corpora G @rH. Conclufio vero vt fe habet ? En eius 
verbacxparagrapho fuperiori F fideliter relara- Ac 
promde wm ba magnitudines prius fint redufta ad Cylindri* 

Nn 3 
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■cas mantitates xU* ^uales ( reduftio haec habetur 
fuptaProp.i4.huius)«ft4« PROPORTWNEM RA- 
TIOHVM EXHlBVlMVS t qu&funt mter tllas tpfas ma- 

amtudmes Cylindricas. 
Eamneconclufionemrandemfecuturam fulpicari 

quis poffet?Nunquid Conclufio,ipfiffima Propofitio 

non effe debec quz vel probada,fi theorecica,vcl fol- 

uenda , fi Problcmatica fuerit, vt hacc, in medium 

addu&a fuerat >. huic Propofitioni. Oporteat %attonem 

cxhtbere qua eft inter corpora E&P,*vel inter corpora G 

H feruatis Logicis Macitis , feruato Geometrarum 

omnittmetiamn6ftri,toto hoc eximio fuooperc, 

folemni Problemata concludendi morc , non alia 

potuit fubnedi Corictufio, quara huiufmodi. ERGO 

%AT10HEM EXHIBVIMVS qux 'ft inter corpora E 

F uei tnter corpora G e> H Jguoderat faciendum. 

Illam vero. Proporttonem Rattonum exhtbuimus qu& 

funr tnter tpfas Cylindncas maqnttudines. (Quam diuer- 

fiffimam prodit vel ipfa paulo ante a,ddufta ratioci- 

natio mea)cur ei fubftitueriteximiusGeometra,non 

aliud mlhi quidem occurrit caufx ( aliud fortafle ipfi 

occurreriOquam quod obferuarit noneo vfque pro- 

motam fuiife conftru<5tionem fuam vt Rationes ipfas 

(quod apertius mox dcclarabo ) exhiberct , vc Pro- 

pofnionis fcnccncia cxigcbat quo nomine , defe&us 

alicuLus eandem argucrc , faluo tanti viri iudicio, 

coa&us fum. Qupd ne temcre aufus in clariffimum 

Geometrice lumcn vllo modo vidcar iplam etiam 

ems conftru&ioncm , vt proxime mowui > nunc pfer- 

pendam 
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pendaro ance quam decretonam Propofmonis mea: 
conclufionem proferam. 

Nemo Geomecra non nouit Problema omne 
Geomecricum, quale eft hoc, quod excucimus, con- 
ftrudione , & rite inftituta: conftru&ionis demon- 
ftratione conftare. Hic non aliam obferuare licuic 
quam qua; paragrapho D & fequenti E abfoluitur. 
Poftquam igitur iuxta Propofitionem fuam 6i. qu* 
medium eft vnicu ad ftabiliedam alfumptum, & qua 
vtvera vtieum.nunc quidem patior,- expofuit per , 
Permutationem Inuerfionemque Rationum para- 
graphis B & Cabfolutam.-eandem elTeproportionem 
racionis E ad F ad rationem A adB.(etiam hic memo- 
na refrica , fignificationis horum meorum characte- 
rum & tabellam, amo te , denuo confule ad Propofi- 
tionem <>• appenfam ) cum proportione Racionis 
G ad H,ad Rationem Cad D ; ita conftru&ioncm 

sgg^euicur ckacoparagraphoD. 

F:ae igitmm^avc^t BadA, ttaF ad EtutD adC, Fig . 

ita Haet$. Hsec eft conftrudio breuius fane cradica, & 1 

quam rei momencum ferat quam plufculis aperio figil- 

lacim. 

Fiat vtBadA, ita Fad A. Id ira abfoluecur. Quia 
corpus B,quod illud eft,quod oricurex du&u fegmen- 
ti Parabolici FLO in fe,a?quale eft parallelepipedo cui- 
dam quod nocum eft , vc Prop.tJ. oftendi : corpus vero 
A, orcum fcilicec ex duelu fcgmeci Parabolici A I D in 
fe, eft eciam «quale cuidam parallelepipedo eiufdem 
cum priore altitudinis , quod item notum eft ex citaca 

Propo 
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LIB. III. Examen triplicis Jthadr.fo&er. 2.3? 
Propofitione. Hinc fit vt nota ctiam fkeorum corpo- \ 
rum ratio : qu£ alia futura non eft quam ratio bafium 
eorumdem parallelepipedorum ;cum ipfa fint sequalis 
altitudinis. Sint ergo bafes in duo re£tangula sequalis 
altitudinis redudte : eorumque re&angulorum bafes 
fint lineas redtas A & B : qu# expriment rationem duo- 
rum ipforum folidorum A & B. Nec alia eft natura fo- 
lidorum C & D vt in eadem citata Prop. videre eft. 
Quarepera6ta Geometrica operatione necefTaria , re- 
pertas funto duasre&se linex C & D,rationem folido-. 
rum C & D exprimentes quam ctism exprimunt ipfa 
re&angula C& D. 

Ad ha*c corpus E, fiue ortum ex fubalterno duftu Fig.i^ 
in fe Parabolici fegmenti A I D; eft folidum quoddam & l6 - 
aequale corpori cylindrico,vel cylindraceo : cuius bafis 
eft femicirculus A QL vtfufe fuperius loco citato de- 
claratum eft. Idem dicdefegmentoParabolico A I M 
ih fe fubalterne dufto, quod gignit folidum a me vo- 
carifolitum H.At corpusF quod eft folidum genitum 
ex du&u fubalternofegmentiParaboliciF L Oj^qualc 
eft corpori cylindraceo aequalis altitudinis cum prasce- 
<de ntibus E & Hi cuius bafis eft mixta figura inter duas 
ilifleas E K, V K fyftematis interieda, claufa verojiinc 
Kjuidem, redaad lineas EK, VR perpendicularii inde 
vero, arcu K R. Hax vt Geometrice inueniatur-etiam 
rfuperiusaperuiProp.5. & 14- hicinterim ea figura ?x- 
ponatur , fuoque Charaftere F infigniatur/Idem tfi- 
cendum de corpore G , quod oritur ex fegmento £ L 
P S in fc fubalterne dufto. Sit ergo etiam eius bafis ex- 

O o pofica, 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 



LIB. 111. Examentrlplici^ Jguadr.pofter. 191 
pofita , & inuftafuo Chara&ere G. His ita declaratis. 
Sic habet conftru&io. 

Fiat vt linea B ad lineam A : ita planum F ad planum 
A ei firaile , vt Elementa pracipiunt. Et fiat vt linea D 
ad lineam C > itaplanum H ( quod eft femicirculus A 
QI fyftematis vt paulo antc monui ) ad planum fiue 
femicirculum $. Hax eft tota Authoris conftruclio. 
Quid porro ex ea deducat, audiamus. 

Erit itaque ( fubdit vt paragrapho Ehabeturmodo 
folidofum loco, eorumbafes fumantur ) vt femicircu- 
lus fiue planum E ad planum A : ita planum G ad fe- 
micirculum fiue planum $. 

At quo ex fonte hanc fequelam deriuat Geometra? 
vixjfateor.a querelis aduerfus ipfum hic abftineo:quod 
Propofitionem hanc,omnium totius operis fui grauif- 
fimam, quando omnium fcopus ac finis eft,Archime- 
dea breuitatc 8c grauitate, nulla rudiorum Geometra- 
rummeifimilium habita ratione tam paucis expofue- 
rit, nec indicem faltem intenderit eo, vnde fmgulaip- 
fe haufiflet. Sed omifTa omni querela erga virum tam 
bene de Geometris meritum , fequelam hanc e pofita 
conftru(flioneprofe6tam,veriiTimam aflero:& ab ipfo 
Authore, qui in rationum negotio nihil a fe defiderari 
paflus eft ,aflertionis demonftrationem haurio. Quae 
vtapertiorfiat, numeros aflumam loco folidorum ex 
ducTru tam fimplici quam fubalterno genitorum , vel 
potius his «qualium folidorum cylindraccorum : aut 
ctiam, quod expedit , loco bafium , quibus folida illa 
cylindraceainfiftut,bafes enim eandem feruantratio- 

O o z nem 



T> A R S l li 
nem quam corpora ipfa, quorum funt bafes : cum ea- 
dem fit eorum altitudo : ejfque numeris eofdem Cha- 
racteres inuram,vtnumerorum ad bafesillas tranflatio 
planior fiat. 

Sit ergo in hoc fchemate eadem Proportio Ratio- 
num Aad B , & C adD 5 cum ProportioneRationum 
E ad F,& G ad H ( veram enim eife Propofitionem 6z. 
Authoris , hic etiam fupponi patior. ) Ergo Permutan- 
do. Eadem erit Proportio Rationum A ad B, & E ad Fj 

cum proportione Ratio- 
num C ad D , & G ad H. 
fiat iam ,vt iubet in fua 
conftructione Gcome- 



| A. 8 E. 10. A 16 
| B. 1 F 4. 
C 6 G 15 $ 14 

1 D 3- H u na , vt B ad A ; ita F. ad 

A.&vtDadC; itaH ad 
tf> Dico ita e(fe E ad A , vt G ad Nam cum ponatur, 
vtConfequens B ad Antecedentem Ajica F ad 4:etiam 
inuertendo,ita erit A ad F,vt A ad B. Ergo eadem eft 
Proportio rationum A ad F, & E*ad F ; cum proportio- 
ne Rationum C ad D , & G ad H. Sed propter fimi- 
lem conftrudionem ; erit Proportio Rationum $ ad 
H,&GadHcademcum Proportione Rationum C 
adD &GadH. Brgo eadem cll Proporrio Rationum 
A ad F & Ead F ; cum Proportione Rationum $ad H, 
& G ad H. Quia vero tam Rationum Aad F,&E ad 
F , idem eft Confequens F ; quam Rationum * ad H, 
& G ad H , idem H. Eruntdux priores Rationcs A ad 
F ( fiue A ad B ) & E ad F vt Rationum Antecedentcs 
& E - H °ceu; , Proportio Rarionum A ad B, & E 

ad 




194 P A R S 11. 

ad F exprimitur denominatore A ad E per Prop.i.libri 

5 i j Pioportionalitatum vel per Prop.y.lib. i . huius. Simili- 

6 i6* ter $ & G erutDenominator Proportionis Rationum 
C ad D & G ad H. Sed eade cft hxc vtraque Proportio 
exfuppofitione. Ergo itaeft A ad E,vt tf> ad G. Vel In- 
uertendo , E ad A vt G ad $. Rede igitur & fuo more 
acutiflimc intulit Author ex conftru&ione fua, ita efle 
Ead A, vt Gad Vel Inuertendo. A ad E vt $ ad G. 

Atque ea fola a^qualitas Proportionis Rationum A 
ad B>&:E a d FiSc Proportionis Rationum C adD,&: G 
ad H ; quarum Proportionum Denominatores (unt A 
ad E,& 3> ad G^colligitur ex conflrudione ab Authore 
inftitutii. Nec vllo modo exhiberipotefl: eius conftru- 
dtionis opera > id quod maxime fperabatur > & Proble- 
ma propofitum exigebat : nimirum > vel Ratio foiidi E 
geniti exdudfcuin fe fubalterno fegmenti Parabolici 
A I D , ad folidum F ortum ex du£tu in fe fubaltcrno 
fegmenti Parabolici F L O ; aut folidorum Cylindra- 
ceprumillisarqualium:quorura bafes,func femicir- 
culus A QJ^ (quam etiam E vocito) & mixta figura F. 
vcl etiam ( quod idem eft , & quod vltimo ftabilitur, 
ad Problematis folutionem necetfarium ) ratiobafium 
ipfarum E & F; cum eadem fitcum Rationc corpo- 
rum veletiamRatio folidi G ad folidum H, fiue etiam 
bafiumG&H, eandem cum folidis Rationem ha- 
bcntium. Imo tantumabeft vt perhanc conftrudtio- 
nem Ratiobafis E ad bafim F, velbafis'G ad bafijm H 
obtineatur:vt ne ipfa quidcm fpecies ProportionisLqux 
cft inter rationes A ad B,& E ad F,vel Proportionis Ra- 
uonuC adDAG ad H,cius opc reperiatqr, fe^jequa- 

litas 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 



LIB. III. Examentriplicts^aadr.popr. z?$ 
litas tantum inter ipfas harum Rationum Proportio- 
nes , concludatur, Adeo vt Propofitio h£c 77 .adexhi- 
bendam Rationem bafis E ad bafim F, vel bafis G ad 
bafim H jineptior fit quam fuerat ipfa Propofitio 6%. 
qux ( nifi repugnaret calculus fuperiorinillius Propo- 
fitionis examen addu&us ) concludebat eandem efle 
Proportionem Rationis bafis E ad bafim F ad Ratio- 
nem bafis G ad bafim H,cu Proportione rationis bafis 
A ad bafim B , ad Rationem bafis C ad bafim D. cum 
enim hx bafes re&ilinca; fint :amba: Rationes nota; 
erunt, atque aneo earum Proportip:cui cum fit arqua- %M- 
lis iuxta illam Propofitionem 62. Proportio Rationum 
E ad F,& G ad H,etiam hxc Proportio nota erit : con- 
tra quam fiat inhac Propofitione 77. In qua , vtraque 
Proportiotam rationum A ad B, & E ad F ; quam Ra- 
tionum CadDfc G ad HjgnotaeftobignotasRatio- 
nes E ad F,& G ad H:cum quibus componnntur Ratio- 
nesnota: Aad B,&CadDadprocreandasProportio- 
nes inter ipfas Rationes. Atque haftenus fatis multis, 
qua: tum quaeftionis obfcuritas,fummacum tra&atio- 
nis a Geomctrainftituta: breuitate coniunda :tum rei 
grauitas exigebant, fatis clare mihi videor expofuifle 
Propofitionem hanc 77 .in qua tota erat pofita difficul- 
tas. Nuncrandem concludo tota Ratiocinatione mea^ 
ii; hunc modum colle&a. 

' Cum Propofitio 61, Authoris,ex qua totum denua- 
tur robur Propofuionis 77 . ad Tetragonifmum necef- 
faria: & proxime influentis labe aliqua laborare often- 
fa fit fuperior- tam multiplici calculo. Cum item > etfi 
illa vera & firma ftare uipponatunnihilominus tamen 

ha;cj 
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1> ARS 11. 

hax;dualiud expreflis verbis pollicetur,expreflis verbis 
aliud in conclufione prxft at:dum Ratione E ad F,vel G 
ad H exhibituraprx fe fert , & Proportionem Rationu 
A ad B &.E ad F & rationu CadD, & Gad H inuefti- 
gat ; aperturuinoedifcrimenincurrat.Cum tertio eiusal- 
lata coftruclio ad Rationes exhibedas,vt debuiflet fal- 
ua eiufdem Propofitionis fide,no inftituatur.fednec ad 
aliud inftituihacvia, quaadProportiones pofle often- 
fum fit. Cu quarto Proportiones di&as ad aliquid citca 
Tetragonifmum decernendum ineptas efle demon- 
ftarim, nifiaccedat ipfarum Rationum cognitio. 

Cum denique fuprema ftatutae ab Authore conclu- 
fionis verba hxc.^uod fujfcitrvtexcommunis Geometri* 
Prtncipiis eadempartes Cylindrica ad parallelepipeda ipfis 
icqualia reducipoj/intjptis tanttim RationibusE ad F, vel 
GadH certis &: determinatismon autcm earum propo:- 
tioni>quauiec Rationescertce fpeciei,neccertos earum 
terminos exigit; conuenire poflint cum,inquam,tot ac 
tants dihicultates,quas infolubiles mihi videor demo- 
ftrafle, occurrerint:a?qui bonique confulat Geometra 
pra:ftantiflimus, fi qu6 carius reliquueius opus ample- 
cl:or,mir6rque attentius;eolongius ab eius de abfoluto 
a fe Tetragonifmo fententia abripiar,firmiufque tuear 
veritatemhuiufce mex Propofitionis i8.quaafleruino 
tantum hanc fecundamcirculi Quadraturam,fedetia 
duasinfcquentcstertiam&quartam huic affines,iif- 
demquePrincipiisinnixas,eodem demonftradi genere 
colledlas, vixa Gcomctria agnofci poflc , adcoquc la- 
xumhoc Geometiisadhuc fuper efle vcrfandum, 



F 1 N I S. 




APPENDIX 

In qua nouus quidamTetra 
gonifmus diicuticur 
&rtx mr. 



Praslo propc diem proditura erat illius ce- 
icbris Quadraturx fuperior difcuflio mea: 
cum ab Amico D. Cormers noua circuli 
Quadratura tranfinifla eft : quam apud multos Geo- 
metrire non impcritos maximo cum plaufuexceptam 
rcfercbat. Hortabatur infuper vt,quando meex fupe- 
rioris tam prolixi quamperplexicxaminis cxcoLaby- 
rinthofauftiflimejaiebatjexpediuiflem jhuncetiam rc- 
ccns exortum Tetragonifmum aggredercr , cum ab 
inftituto non eflet hxc opera aliena, nec longior futu- 
ra , vnius fcilicet Propofitionis nec adeo rccondira;, 
quam ad memittebat , difcuflione , abfoluenda. Sua- 
fum tuncquidemmihivtjtum Amicotum mihiipfi 
priuatim fatisfaciendi gratia, opus adorircr. Nccmora 

a poft 
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APPENDIX. 
fcoft admodum Jonga,aut grauiore contentione com- 
peri vitij aliquid (quoi hacin re quantulumcunque, 
cenfetur maximum ) in ea circuli Quadrandi ratione 
latcre s nec per eam exbiberi , vt ab Authore affereba- 
tur,redram lineam circulari periphenae sequalem ex 
data diametro 5 fedpaulo minorem. Placuit tamen ea 
Quadratio non mediocriter ; tum quia perficitur Geo- 
metrica folutione , qua nec fimplicior nec expeditior 
obferuetur ; tum maxime , quia vix vlli,ex innumeris, 
quxpammteruntur,dc prxcifione conccdat. Quse 
pcrpenclenti mihi tum demum non xgre , quodpro- 
ponebatur , perfuafum eft. hanc fcilicet nouam Cy- 
clometriam noninta&am hic elTe relinquendam , nec 
cffeplane indignam,quse angulum quempiammta- 
bula , aqua necdumlonge manum amoueram , occu- 
paret. Defiderari quidem poterata me plenior totius 
tra&ationis cognitio, quam quaevnica Propofitione 
contineretur-Abfolutius enimfuturumfuuTet examen 
hoc meum : fi omnium Propofitionum , e quibus 
hxc vltima colligitur,fac"ta mihi facultas fuuTet : fuiflet 
enim continuo mihi fida facultas, ea,qux obiici pof- 
fent, petendi non c difcretac tantum , fed continiiac 
ctiam Quantitatis fundamentis. Scd quando ho- 
rum omnium cognitionem aflequcndi fpatium pra:- 
cidit operarum fini imminentium taidium : ecce 
inunc quidcm folam ad me datam Propofitionem; 

V meamquc deinceps breuiter cxpofitam de ea fen- 

Bui - «entiam. 
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APPENDIX. 

Propoftio Cyclomlrica* 

Siadlineam^m poteft radium &finum Crad. 
22. min.jo. circuli cuiufuis ,addatur femifis ra- 
dy : componetur rettalinea tquJis circumferen- 
tU Qgadrantis eiufdem circuli. 

Expofitio & Conftru&io. 
Hxc eft illaad me totidcm verbis delata Propofitio 
abfque diagrammate , quod in hunc modum con- 
ftituo. 

Centro O defcribatur circuli Quadrans C B I. Quo R 
diuifo bifariam in B,rurfufque arcu B I diuifo bifariam f e q M u 
in A, ducantur linese O B',0 A,B I : fecabitur B I bifa- 
riam in D a rccla O A •, entque I D finus arcus I A qui 
continet Gradus z1.min.30. Excitetur a puncto I line«c 
O I , ad ipfam perpcndicularis I S , asqualis finui I D» 
ducaturque O S. Poterit hax Iinea O S , radium O I, 
fimulque finum I D,aut I S per 47. lib.i. huic linese O S 
fumatur sequalis O E in linea O I produ&a,eidemquc 
addatur E R asqualis femiifi radij O I. Eric ex Cyclome- 
tra: fententia, tota re&alinea O R xqualis peripherije 
CBI Quadrantis. Quod an vcrum fit , nunc eft ex- 
pendendum. 

PROPOSITIO SVPERIORI ADVERSA. 

Breuior eft re&a linea O R : quam vt arcui 
C B I asqualis efle po£fit. 



a 1 Demon 
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Demonfiratio 
Sifinuum Canoncm GOnfafcrnus, vc confulifatis 
tutopotcftjpaucisinhotcfcct Affertioms mex vcnta* 
Nam in triangulo rcdangulo O I S , fi pottatur O I fi- 
nus totus 100 ooo : ctit I S tangcns , anguli I O S. Scd, 
cum I S ponatur zqualis finui \ D ;bi autcm finus I D 
notusin partibus fipus torius O I : erit ctiara tangcns 
1 S in cifdem partibus nota atquc adco ex Canone no- 
tus erit angulus 1 0 S ; cuius iccans eft O S. Ergo & 
O S nota erit. Hxc ad rem applicemus. Sinus 1 D clt 
3 8 x68.qui conuerfus in tangentem I S ( ecans ei rcipon- 
dcns eft 107 oyx. tantaquc cft O S,fiue OE,hmc addc 
ER 50000 femiffcm radij : ficttotaO R 1 57 o 7i zqua- 
lis iuxta Cyclometram arcui C B I. Quod fi O R 
x 5 7 o 7 iduplicetut , vt fiat 314 crit peripherix 
femicirculi aequalis : ad quam ita fe habebit per 15. 
Ub.t. fcmediameter 0 1 100 000 •> vtfe habet diame- 

tcr 
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APPENDIX. 

ter ad totam circumferentiam. Sed pofita diametro 
100000 ; circumfercntia cx reccntiorum Geometra- 
«um accuratiflimis Epirogifmis maior vera eft 3 1 4 1 6o, 
& minor vera3i4 159^ qua.deficit hic inuenta 314 144. 
hax ergo multo magis , breuior erit quam par fit. Pa- 
tet ergo re&am O R a Cyclometra aflignatam , bre- 
uiorem e(Te quam vt arcui C B I xqualis eflc poflit. 
Quod erat demonftrandum. 

Confirmatio. 

Propofitionis meae aduerfus nouam hanc 
Cyclometriam. 

Prtparatio. 

Quia finus non funt vt plurimum ita praxifi , vt 
aliqua, fraftiuncula non omittatur : dubitauerit for- 
tafse quifpiam,nc defcctus huius Cyclomctria: pro- 
xime obfcruatus inde totus proficifcatur. Quoddu- 
bium abftergecpenitus calculus ex ipfamet bypothcii 
pctitus. 

Ducatur itaque B M ad femidiametnim O I per- 
pendicularis. Ertt ergo BM arqualis rccte O M ( eft 
cnim Uiwiangulo rcaangulo O MBangdus O femi- 
redus ex hypothefi ; crgo & femire&us cft eiufdem 
angulusBper 3i . lib. 1. Ergo per 6. lib. 1. arquales funt 
M B,OM).Ex notis vero M B,M I,notafietBI,atquc 
adeo cius dimidia I D fiue I S. Notis denique O I , I S 
notaeritO S fiue O E,&tandem totaOR. 

Primo crgo qua;ritur re&a M 1 hoc modo. Radius 

a 3 OI 
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APPENDlx; 




O I fiue OBcft ioo oooJEius Quadratum io ooo ooo 
ooo sequale eft duobus Quadratis MB,OM. Ergo 
eorum alterum O M eft 5 000 000 000. Cuius radix 
eftyoy 107, maiorverao &707 106 minorvera, hac 
radice O M minore vera 707 io6\ dempta ex toto ra- 
dio 0 1 100 000 : rcftat MI 192, 894 maior vera. ( ma- 
iorcm vera de induftria aflumo vt huic Cyclometria: 
magis faueam , vt conftabit. ) 

Secundo quseritur I B. Cum nota fit fa£h M I,6c 
eius Quadratum notum erit , ncmpe 3 5 786 89 5 t 3^, 
& quidem maius vero, cum M I lit maior vcra^ huic Ci 
addatur Quadratum linex MB,quodeft 5000000 
ooo^fient duo fimul Quadrata 585 786 Z$$2.j>6 hoc 
eft QuadratumB I &quidem maius vero. 

Tertio. Quxritur rcdtaO S. Quadratum I D , fiue 
I S j eft quarta pars Quadrati lateris B I ( cft cnim I D, 
femiffis Uneas B I) quae quarta pars Quadrati BI, eft 

146 
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146 446 713 8o'p. huic fi addatur Quadratum radij 
OI,fiet Quadratum bafis OS trianguliOIS. 1 146 
44672.3 809 maius vtfro (ne excidat) ergo radix eius 
numeri^cjux eft io707i3\maior vera;exprimet iinearrv 
O S , fiueO E , ei ex conftru&ione cequalem , & qui- 
dem paulo maiorem vera, hoc eft, paulo maiorem> 
quam ipfa linea O E exigar. 

Quarto. Determinatur re£ta O R. Si adO E 1070 
713' addatur 500 000' femiffisradij, vtpracipitCyclo- 
metra,fiet ipfa O R 1 570 72. 3 paulo maior quam reipfa 
fitO R Geometrice muenta exmente& conftru&io- 
ne Cyclometrae. 

Qjjnto.Conclufiotandem colIigitur,eadem propc 
quxiuperius.contrahancCycIometriam.Silinea Oft 
1 570713' aequalis 3 arcui Quadrantis C B I , duplicetup 
fietperipheriafemicirculi 3141446' paulomaior vera* 
pofitafemidiametro ioooooo'»Ateadem pofita femi- 
diametro , femiperiphcriatotius circuli , fiue 3 periphe- 
riafemicirculi minor vera iuxta peritifTimosGeome- 
tras eft 3 i 41590'. Ergo aut dicendus eft ab hoc nouo 
Cyclomctra numerus 31 41446' maiorquam numerus 
3*4^9°' ( cum hic roinor fic quam ipfa veraquantitas 
periphense femicirculi, ille vero eadem peripheriama.- 
ior fit oftenfus ) quod foret abfurdum , aut farendum 
veram Cyclometriam hoc modo nonhaberi- Quod 
hic confirmaudum erat. 

Coroliaria. 

Quardam hic obferuatione digna omitti nonde- 
feent : qu# inmodumcorollarij obiterproponam. 

Corolti;* 
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Corot I. 

Conftac calculum proximc initum non alios ntr* 
tperos oftcrre •, quam qui fuperiiis per finus deflniti 
fuerant. Hic fiquidem ex femidiamccro 1000 ooo' in- 
uenta cft ex mentc noui Cyclometrse , peripheria fe- 
micirculi 3 1 4 1 446' , qux per finus colle&a f uerat 3 1 4- 
144 .-expunge fra&ionemdecadicair^qua-nuilius mo- 
mcnti cenferi debet,iidemque plane numeti vtrim- 
quc fupercrunt. 

Coroll. 1 /• 

Conftatexcolleclro Epilogifmo nouum Cyclome- 
tram falso aliquo Principio in Antecedentibus vfum, 
aut fotma abufum fyllogiftica ; neque enim conclufio 
falfa aliunde proficifci potuit iuxta certiflima Logico- 
rumPlacita. 

Corol III. 

Conftat, quodinitio afterui , vix rllam Gcometri- 
cam rationem circulum in Quadratum conuertendi 
ha£tenusinnotuifTe,velad praxim obferuari polTe,hac 
brcuiorcm aut faciliorem. Quid enim facilius quam 
linea: O R arcui CBI a:qualis ,dctcrminatio ? cumex 
diuifione Quadrantisin quatuor partes acquales , qux 
facillima eft , tota pendeat ; vt ex fuperiori conftru- 
€tione apcrtum eft. Quam vcr6 accurata fit hatc mc- 
thodus cx calculo fuperiore apcrtum cft : quo conftat 
periphctiam fcmicirculi colligi huiufmodi 314144 ct 

radio. 
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tfacfio ioo ooo : ex quo iuxta recentiorcs geomctrac 
ftatuicur 314159 :ita vc differentia tantum fit vnitatum 
*5- qui numerus continetur innumero 3 141 59 toties, 
quot funt in hocnumero 10 944 vnitates. Ita vt,fi 
lineaO R diuidatur in partes u 600 , vnica tantum ex 
his partibus deficerepoflic, quominusxqualisfitarcui 
CBIQuadrantis- QWnam igitur geometrica ratio 
circuium Qu.adrandi , hac facilior inueniri poflit? 




Coroll. 4» 



Si in eadem figura ducatur rc&alinea C R i trian- 
gulum COtl erit Quadranti O C B I aequale. Nam 
Re&angulum fub radio CO,& rc&a linea arquali fe- 
micircumferetix circuli , ciculoelt ccquale cx Archim. 
Ergo redlangulum fub radio C O & re&a , qu# fit 
squalis dimidia? circumferenti# femicirculi > hoc cft, 

h peri 
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peripheria: Quadrantis C B I •, cui ponitur squalis li- 
neare&aO R , eft aequale femicirculo t Ergo femiflis 
illius rcdanguli , hoc eft , triangulum C O R aequalis 
erit Quadranti circuli eiufdem. 

Coroll. V. 

Si Quadratrix lineailla celebcrrima intra Quadran- 
temCOI defcriberetur •, eius bafis a^qualis proximc 
foret lincae I R partiumque foret 57072., qualium ra- 
dius O I eft 100 000. Du&a etiam recta C R, non tan- 
geret quidem Quadratricem in C,cum rectaO R mi- 
nor fit oftenfa tantiilo,quam arcus C BI jabeo tamen 
conta&u nonlonge abeflet; eamque fecaret inrra ip- 
fum circulum , cuius radius radij CO duplus foret; 
tranfiretper C , & in eo punclo Quadratricem tange- 
retiipfaque tangereturab eadcm C R,ficut & de Qua- 
dratrice di&umeft. Sed his nunc quidem miffis ; to- 
tum hoc opus claudo duobus maximi momenti Co- 
rollariis ex ipfo toto colle&is. 

Corottaria duo tn Epilogum ex toto hoc 
opere dedutta 

Vrimum. 

Obferuabttnt t opinor, Geometra tircuh Tetragonifmum 
•lim meditaturi , ex hifce pauculis a me in rern Geome- 
tricam collatis : quanti apud ipfis ponderis efje debeat tn- 
tegerrimum f$ aferttffimum Arithmettces iudtcium. Jguod 
tn futs ratiociniis , <vt plurimum abBrufiortbns longa 
ferie produ^is nift confulant : mirum , mft ftbt primuw tpfis 3 

tum 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1 .6.321 /b 



APPENDIX. 

tum Aliis imponendi fericulum incurrant : <vt incurrere ha. 
flenus ( quod*vel ex its conBat ) non pauci ; nec pauciores 
effughe. In quibus fummus iRe Cyclometrarum apex Archi- 
tnedes pra caterts commendandus c & imttandm uidetur: 
qui huius dtfficultatis y altarumque fimtltum folutionemper- 
fcrutans , nibtl mfi quod Arithmeitces tettimonio approbare- 
tur , afferuit *vnquam. Quem nuper non fine laude fecutus 
efi proxime R. P. Antonius Lalouera Soaetatts noHra , in 
fubtiltffimo tUo opere , quod de Tetragonifmicts Elementts 
confcripfit j& e ftattca totum m\ra arte collegtt 9 teffatur 
ipfe lapfurum fe fiepius fuiffe : nifi opportune manum , lucem- 
que prahuiffet Aritbmetica. Jguare quifquts bunc nodum 
extrtcandi cupidttate tenebere tmpotterurn : <vt fcelicem> 
quodfaxint Superi , exitum oper<e fortiaris ; aut mmimum 
quodmaximi apud te momenti effe debet y nominis tui exifit- 
mationem tueri ^uelts:Geometriam fororis Arithmettca con- 
fortio confiltoque deHitui nunquam patiare. 

Secundum. 

Cernitis , o Geometra, quorum diffutationi tradttus efi 
erbts ; quam *gre in alienam figuram tUum comerti conitn- 
gat. Cum ab tpfis Mathefeos incunabulis tam multi eius 
tAlumm clariffimi ,tantd contentione >tam incaffum incu- 
buerint. j^nde tanta dtfficultas , <vt fere tmpoffibtlttas cen- 
featur ? Negemufne aliquod, curuum inter reftum , dari 
commercium ? Haud quaquam. ^uam mulu quantitates 
tam plani quam foltdi generis ( linearereticeo ) curuum cum 
reEio commutarunt ? Quam multts modis Parabola ab Ar~ 
cbtmede, a Gregorio boc nottro , ab Altis Quadraturam fu. 

b z btre 
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htre coaBaeft} Quot curuilinea \n retfilinea conuerfa tot& 
huitts opens prtmd parte ex llluflrifiimo Prxfule retult ? non- 
ne & Angult ipft curui in reSlurn commutattonem admit- 
tunfiln jolidis ^vero nonne ^vngula ftue cuneus ex Cyltndro 
tam circulari quam Parabolico abfcijfus enormt plane ambtttfr 
circufcriptmin ParaUelepipedimregtdayijftmu^Gregorto 
Lalouera fubaftm eftlDefunt fortajje Prtncipia huius co- 
gniitonts proprial{communia enim quideejfepojjunt ? Ntque 
ea eft dijficultatu. ortgo. Nibil tn rerum natura tam tnfoe- 
cundum ( omnium minime circulm ) ex quo ftngulares qu<c- 
dam &propri&facultatesnonejjlorefaant:ex qutbus laten- 
tis ipjiftsnaturtratio arguatur. Semtctrculm , aut alia qu<z- 
uis arculi portio ^grauitatis centro non caret : & deftnitoy. 
defimt ^uadraturam circult P.loan. de la^BaiUe iSocietate 
noflra ,jn fubttlijfitno opere : quod de centro grauttatis par- 
tium ctrcult^ Elltpfts edidit.Nemodubitauertt quinfegmen- 
tum circuli quodhbet in.duas:partes vel gqualitatu <-vd 
qualitaturationemdatamferuantes diuidi poftit.At ea poftt* 
diuifione:ponitnr (latim circult Tetragomfmus. DcturArchi- 
medi reEIa Itnea qu<z helice eiits contmgat ; nthil altud ad ab- 
folutav: circult ^admtnradeftdcraturXtetur & miht ltnea 3 
qua pariter JQuadratricemin tnftmtum <~vltra antiquum 
eiw rverttcem produliiam ^ut tn elementis Geometrit pra* 
flicxdocui ^quouis in punftopaviter ofculetur : nom:e ibidem 
obiterperftrmxi perftct Tetragomfmumt Jguid plura con- 
geram y cum innumera (int\qutbus planurn ftat , circulum 
non careremedijs , quibtis depojiia circulart figura reSitlinea* 
tpduere poftlt. Dcniqut nec Artiftcum tenut indufhia Y aut 
rmijji contenrione > qiut jumma je?nper juemnt >fafiuw 

cenferi 
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cenferi debet y vthunc defeSium tamdtupajja fit Geometria. 
Vnde ergo fa&lumlbaffenus tnde faSlum tgo quidem rtor: 
ntnde tmpo&erum faSium iri cenfeo y *vt pofieros omnes 
Geometras lateat eadem cognitio : altunde fctlicet quam ex 
ipfius rei natura ignorationis hutus ratio petenda mihi 
uidetur. 

An tgitur quia totum hoc y quod fenfis percipitur y globo- 
fum corptss ad enarrandum fupremi optficts gloriam pr# c&- 
ttris rtbus materu immerjis tnfiitutum y eo muntrt minus 
abfolute fungeretur mfi illa ipfd tiw figura JJ>h&rica omni 
mutattone Juperiorfbret. Spharica quidem effe debuit y yt Jci- 
licet 3 pcrfeSiiJfima : Vt capaci/Sima : vt <vnico fimplici ter~ 
mino definita s^vtprincipiv ac fine carens : vteandem <Tjn- 
dique fui fpeciem exhibens : n/t intra locum in omnem par- 
tem mota quaftimmota permanensvita enim Archetypi fui 
fummam perJeSiionem y immenfitatem y *temitatem y <vni- 
tatem ftmmateriditatem quoquo modo adumbratura erat. 
Vt <z>ero eiufdem abfolutam immutabilitatem referrets qmd 
aptius (ymbolum ei tnuri debuerat y diud a priuatione facuU 
tatis aliaa ctrcularvfiguratnduendt ? An qma fortajfc auda- 
ces quidemfaltces tamentU* Geometrarum mentessquxter- 
refirtbus aereifqm^mnibus radio fubaEiis fuo y immenfa etta y 
profundiffimaque fpatia arcanaquc cakfiia adfcttitiis illis 
futs oculis pra ha&enwvfurpatis ad fiupore acutioribus per- 
lufirant omnia : tenuitatis facilVobliuifcerenturfua ; nifi fi- 
gura tlla nsntca- y qud nulla apud ipfas ttttior y nulla ad 
operandum magtsnecefjaria y & qu&fopth adhtbeatur\nulla y 
cum ahquod etus rvefligium rebus tn omntbus creatts y ma- 
ximts y rnimmis objeruare liceat > ocults magts obuia : earum 
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ingenij actem , tta iubente dtuina Sapitntia, ad ctcitatem 
per&ringeret s 'vigiliafque omnes , & ammi contentionem 
eluderet ? Denique , An quia fupremm rerum Arttfex , dum 
eas infiguram quoquo modo Jphmcam <vt ad motum expe- 
ditijfimam omnes tffinxtt ^fimulque ,1/t eius permutand*. 
facultatem omnem , ita omnem quietis fpem practdttnon 
Geometrarum modb fed mortaltum quemque momtum vo- 
uit nullis eorum omnium, qu& fupremi orbts complexus fouet, 
quorumque figura pr<eterit , et effe vnquam conquiefcendum: 
eamque petendam ciuitatem, qua extra orbem in -guadro 
pofitaaternum quietura eft. Hanc , fi faptmut , Geometra 
mei , Qwdraturam non fine fpe eius, dtutnafauente gratia, 
affequenda , tota animt coryorifquc contentione inquiramus. 
Vaiete fauete. 
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INDEX 

Fradtorum numerorum : qui 
hocopere continentur. 

VM fra&i numcri duplici conftent 
ordine Chara&erum : hos propter- 
ea non nifi minutiores exhibere po- 
teft Typographia , nec nifi cum pe- 
riculo oculorum aciem vel fugiendi, vel fal- 
lendi: cuifacile occurretur propofita maioris 
formx numerorum fra&orum, qui hoc opcre 
continentur, fynopfi : quam,cumlibuerit, con- 
fulas. Quilibet autem quxfitus numerus oc- 
curret expeditiflime obleruatis tum pagina 
tum exordio linea: , in quibus numerus quafi- 
tus reperitur. Quod fi plures eadem linea con- 
tineat : eodem feruato ipforum ordine omnes 
hicreponitur. 
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Emu tmnidti. 

Primx Partis. 

P4g. Llnca. 

J>.i7.1.7.datam dluidcre iTatamrationcm diuid.p.n.l.^.i fine externam extremam.p.t;. In fig. 
Vt>i linea F H feCat arcum A D , deeft I p.tj. 1. 4. punitus pundtis. p.16. I.3. Angulum continent 
Angulum A F H contin. p. 19. l.t. mixtum o:qualc mixtum A I R aequale. p.35. 1.^. F.DC 
FGD p.^j.l.t. a finc illo in,L ifto illo in I > rfto p.48.1. j. a finc verbo vcro p.64.1,15. diame- 
trum A B. femic. diam^trum A B femicir; p.8r. I.12. Ergo duo fe&ores Ergo per 15. Piop. dutf 
p.^S.l.j.fegmento ALB fegmento ALD. p. 109.1.1. afine Chord* A C ChordasBC. 

Secundae Partis. 

Infigurapagina: 5. 8c infcripto ponitur r pro-y qui charatter fignificat radicem. 
Paginai^8. figurapagina: praecedentis repetenda eft , delenda hic pofita. 
Pag.161.ln fcripto ponuntur Graeci chara&eres maiufculi ; cum minufculos cxhibeat figura. 
In fig.10.in fectione lineas A B cum linca a pun£lo V dedu&a deeft Z. 
p.jS.l.j.a fine Rationem E F. Produ&am Rationcm E F produ&am. p. 40. J.j. a fine vt F Gon- 
fequens itaF Confequcns. p.49.1.i.habet. Secundum fchcma habct fecundum fchema con- 
tin. p.6i.\.6.i\ ab aliquo fi fint «b aliquo p.64.1.14. habet habent p.91.1.10. immotis immotas 
p.io^.l.t.a fine fimiliter fecantis fimiliter fecar.tes p.m.l.io. Augmentatione Aigumentatio- 
ne p. 156.1. 4.adduclus ad dutt-j s p.161. l.i, quxcunquc R N quaecunque K N. p.i64,!.i 5 figura/3 I 
figura/S^lZp.i^J.^afine /3MA0E B ju k 6 E p 167,1.1. BJ\A yg^eT. p.180, l.i», afine 
fiota etiam erit.Quid nota etiam erit tertia p.i8j,I.6.A ad C, iiem A ad D,6c B D A ad Cj B ad 
C.itcm A ad D,& B ad D. p.191. l.i, Ille Antecedenti ille Antccedens. 
p. iti. 1.5. mixturam mixtarum.p. 151,1.4, a fine vtrumque vtrimque p. ijj. l.n. a fine E L V S ^ 
FLPSp.1j4.il, SFOI SFO T p.ij^.l.i. afine E T 16 E II 16 p. 157. l.j. fiue 45 " ue 45 
p.159. intabula VK 15 V K K 15 E T 16 Ell 16 P.14J.I.7. a fine 405 405' p. 



©rtum ortam p. 160. 1.15. fextum fextam p.t6j.l.6. a fine in^eo meo p.165. in tabella C A 
9o'?45CA 9090*45 p.174 in tabula Ffacpius pro y p.t8i.l. 4 . a fine dudis hanc du£tk.,hanc 
P.181.I.5, a 6ne G ad C Gad H ^.187,1.9, ad ftabiliendam ad ftabi-liendum. 
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PERMISSJO 



PAvlvs de Barry Prouincialis Societatis 
I E s v in Prouincia Lugduncnfi,iuxta Priuilegium 
eidem Societati a Regibus Chriftianiflimis Hennco 
III. .o.Maiji 58 3 . HenricolV.io. Dcccmbns ; i6o6. 
Ludouico XIII. H- Februarij i6tu &c Ludouico 
XIV. nuncregnante,i3- Decembris 1650. quo Bi- 
bliopolisomnibusprohibetur,ne Librosab eiufdem 
Societatishominibuscompofitos,abfqueSupenorum 

permiflione imprimant : Permittit Gvillelmo 
Barbier Typographo Regio,vt Ltbrum cui m- 
fcriptio c&yExamen Circuli ^uadratuu , a P.Greg. A S. 
Vincentio propofiu , Authore P. Vincentio 
Leotavdo Societatu Iesv , ad decem proximos annos 
imprimere, aclibere diuendere poflit. Datum Gratia- 
nopoli 10. Aprilis, anni 1654. 

Pavlvs de Barry. 
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